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TiCH VO HUGNG CUA HAI VECTG VA UNG DUNG

O Bai 01

GIA TRI LUGNG GIAC CUA MOT GOC BAT KY
TU 0° PEN 180°

1. Pinh nghia

Véi mbi géc a (00 <a< 1800) ta xac dinh mot diém M trén ntia dudng tron don vi

sao cho xOM = o va gid st diém M c6 toa do M (x,;y,). Khi d6 ta c6 dinh nghia:

e sin cua géc a la y,, ki hiéu sina = y;

o R f1ia
e cosin cua gbéc « 1a x,, ki hiéu cosa = x;

e tang clia géc « la &(xo =0), ki hiéu tana =
x

e cotang cua géc o 1a &(yo =0), ki hiéu cota =
Yo

2. Tinh chat

A

x
>

Y. 1
X M
0 yo
£
Yo N
-1 X% O

Trén hinh bén ta c6 day cung NM song song véi truc Ox va néu XOM =a thi

XON =180° — . Tacb y,, = yy = ¥y, %y

sina = sin(180° —a)
cosa = —cos(180° —a)

tana = —taln(1800 —a)

—xy =x,. Do d6

AV

cota = fcot(180° —a). N 2o M
a X
>
—X 0] X0
3. Gia tri lugng giac cua cac goc dac biét
Gia tri 0° 30° 45° 60° 90° 180°
lugng giac
sina 0 l ﬁ ﬁ 1 0
2 2 2
cosa 1 ﬁ ﬁ 1 0 1
2 2 2
1
tan o 0 ﬁ 1 J3 I 0
1
cot 3 - 0
o [ V3 1 NE [




Trong bang ki hiéu "||" dé chi gia tri lugng giac khong xac dinh.
Chu y. Tu gia tri lugng giac ctia cac goc dic biét da cho trong bang va tinh chat trén,
ta c6 thé suy ra gia tri lugng giac ciia mot sé goc dic biét khac.
Chéing han
5in120° = sin (180° — 60" ) = sin 60° = g

cos135° = cos(l800 —450) =—co0s45° = _%'

4. Goc giva hai vecto

a) Pinh nghia

Cho hai vects a va b déu khéac vecto 0. Tit mot didm O bat ki ta vé OA=a va
OB =b. Géc AOB véi s6 do tit 0° dén 180° dude goi 1a géc gifia hai vectd @ va 5. Ta
ki hiéu géc gita hai vects a va b la (Z,Z). Néu (2,5):900 thi ta néi ring @ va b

vubng gbéc v6i nhau, ki hiéula a L b hoac b 1 a.

b) Cha . Tit dinh nghia ta c6 (2,?5) - (?5,2).
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Van dé 1. GIA TRI LUQGNG GIAC
&
Cau 1. Gia tri cos45° +sin45° bing bao nhiéu?
Al B. V2. C. 3. D. 0.
Loi giai. Bing cach tra bang gia tri lugng giac caa cac goc dic biét hay daing MTCT

cos45’ =

ta dugc —+c0s45° +5in45° =~/2. Chon B.

sin45° =

SIS



Cau 2. Gia tri cia tan30° +cot 30° bang bao nhiéu?
AL p. LtV3 c. 2. D. 2.
V3 3 3

Loi giai. Bang cach tra bang gia tri lugng giac cta cac goc dac biét hay dung MTCT

tan30° — = 4
ta dugc V3 ——tan30° +cot 30° = ﬁ Chon A.
cot30° =+/3

Cau 3. Trong cac ding thic sau day déng thic nao la ding?
3 3

A. sin150° = —— B. cos150° = .
2 2

C. tan150° = . D. cot150° =+/3.

NE

Loi giai. Bing cach tra bang gia tri lugng giac caa cac goc dic biét hay daing MTCT
—L. Chon C.

V3
Cau 4. Tinh gia tri biéu thic P = cos30° cos60° —sin 30° sin 60°.

A. P=4/3. B.P:?. C.P=1. D. P=0.

ta dugde tan150° =

sin30° = cos 60"
sin60° = cos 30"
—— P =c0s30° cos60° —sin 30° sin 60° = cos30° cos60° — cos60° cos30° = 0. Chon D.
Cau 5. Tinh gia tri biéu thtc P = sin30° cos60° + sin 60° cos 30°.
A P=1. B. P=0. C. P=1f3. D. P=—/3.
sin30° = cos 60°
sin60° = cos 30°
—— P =5in30° cos60° +sin 60° cos 30° = cos’ 60° +sin* 60° =1. Chon A.
Cau 6. Trong cac ding thic sau, ding thic nao sai?
A. sin45° +cos45° =~/2. B. sin30° +cos60° =1.
C. sin60° 4 cos150° = 0. D. sin120° + cos30° = 0.
Loi giai. Bing cach tra bang gia tri lugng giac caa cac goc dic biét hay dung MTCT

B3

Loi giai. Vi 30° va 60° 1a hai géc phu nhau nén {

Loi giai. Vi 30° va 60° 1a hai géc phu nhau nén {

COs 300 = 7
ta dugc —¢0s30° +5in120° =+/3. Chon D.
sin120° = ¥3
2
Cau 7. Trong cac ding thtc sau, ding thic nao sai?
A. sin0° +cos0° = 0. B. sin90° + cos90° =1.
C. sin180° + cos180° = —1. D. sin60° +cos60° _@.
Loi giai. Bing cach tra bang gia tri lugng giac caa cac goc dic biét hay dung MTCT
0°=1
ta dugc €08 ——cos0° +sin0’ =1. Chon A.
sin0° =0

Cau 8. Trong cac kh&ng dinh sau day, khing dinh nao sai?



A. cos45° = sin 45°. B. cos45° =sin135°.

C. c0s30° =sin120°. D. sin60° = cos120°.
Loi giai. Bing cach tra bang gia tri lugng giac caa cac goc dic biét hay dung MTCT
cos120° = —%
ta dugc . Chon D.

V3

sin60° = ——
2

Cau 9. Tam gidc ABC vuong & A c¢b goc B =30°. Khing dinh nio sau day la sai?

A. cosB:L. B. sinC:ﬁ. C. cosC:l. D. sinB:l.
3 2 2 2
Loi giai. Tix gia thist suy ra C = 60°.
Bing cach tra bang gia tri lugng giac cta cac géc dic biét hay dung MTCT ta dudc

NG

cos B=cos30° = - Chon A.

Cau 10. Tam giac déu ABC c6 dudng cao AH . Khing dinh nao sau day 1a dung?

A sinBAH =3 B. cosBAH =L, C.sindBC=3. D. sindBC=L.
2 J3 2 2
sin@:%
Loi giai. Ta c6 BAH =30"—— Nk Do d6 A sai; B sai.
COSE{F{ZT

Ta cé6 ABC = 60° ——sin ABC :g. Do d6 C ding. Chon C.

S =
V&n dé 2. HAI GOC BU NHAU - HAI GOC PHU NHAU
=
Cau 11. Trong céc dang thic sau, ding thic nao ding?
A. sin(180°—a)=—cosa. B. sin(180°— ) = —sino.
C. sin(180°—a) =sina. D. sin(180°—a) = cosa.
Loi giai. Hai goc bu nhau a va (180°—«) thi cho ¢6 gi4 tri cia sin bing nhau.
Chon C.
Cau 12. Cho « va 3 1a hai géc khac nhau va ba nhau. Trong cac ddng thtc sau day,
ddng thic nao sai?
A. sina=sinf. B. cosa=—cosg. C. tana = —tang. D. cota =cotf.
Loi giai. Hai géc b nhau o va 3 thi cho c6 gia tri ctia sin bang nhau, céac gia tri con
lai thi 61 nhau. Do d6 D sai. Chon D.
Cau 13. Tinh gia tri biéu thtic P = sin30°cos15°+sin150°cos165°.
A.P—-3 B.P-0. c.p=1. D. P—1.
4 2
Loi giai. Hai géc 30° va 150° bu nhau nén sin30° =sin150°;
Hai géc 15° va 165° bu nhau nén cos15° = —cos165°.



Do d6 P =sin30°cos15°+sin150°cos165° = sin150°.(—cos165°)+sin150°cos165° =0 .

Chon B.
Cau 14. Cho hai géc a va B véi a+3=180°. Tinh gia tri cha biéu thtc

P =cosacos(—sinfFsina.

A. P=0. B. P=1. C. P=-1. D. P=2.
Loi gidi. Hai géc a va 3 bu nhau nén sina =sin3; cosa = —cos}3 .
Do d6, P = cosacos3—sin3sina = —cos’ a—sin* a = —(sinzoz—i—cos2 a) =—1.Chon C.

Cau 15. Cho tam gidc ABC . Tinh P =sin 4.cos(B+C)+cos A.sin(B+C).
A. P=0. B. P=1. C. P=-1. D. P=2.
Loi giai. Gid st 4= a; B+C = 3. Bidu thiic tré thanh P =sinacos3 +cosasin 3.
Trong tam gidc ABC ,c6 A+B+C =180°= a+3=180°.
Do hai géc o va 8 bui nhau nén sina=sinf3; cosa =—cosj .
Do d6, P =sinacos 3+ cosasinff =—sinacosa+cosasina=0.Chon A.
Cau 16. Cho tam gidc ABC . Tinh P = cos A.cos(B+C)—sin A.sin(B+C).
A. P=0. B. P=1. C. P=-1. D. P=2.
L&i giai. Gid st 4= a; B+C = (. Bidu thtc tré thainh P = cosacos §—sinasin 3.
Trong tam gidc ABC c6 A+ B+C=180°= a+ [ =180°.
Do hai géc o va 8 bu nhau nén sina=sinf3; cosa =—cosj .
Do d@6, P = cosacos3—sinasin3 = —cos’ o —sin’* a = —(sinz a+cos’ a) =—1.Chon C.
Cau 17. Cho hai géc nhon « va 8 phu nhau. Hé thiic nao sau day la sai?
A. sina=—cos (. B. cosa =sin (. C. tana = cot . D. cota =tanp.
Loi giai. Hai géc nhon o va 3 phu nhau thi sina = cos 3; cosa = sin 3; tan a = cot 5;
cota=tan 3. Chon A.
CAu 18. Tinh gi4 tri biéu thic § = sin®15°+ cos® 20° +sin® 75°+ cos® 110° .
A. §=0. B. s=1. C. §=2. D. §=4.
L&i giai. Hai géc 15° va 75° phu nhau nén sin75° = cos15°.
Hai géc 20° va 110° hon kém nhau 90° nén cos110° = —sin20°.
Do @6, S =sin®15°+ cos? 20° +sin? 75° + cos® 110°
= sin”15°+ cos” 20 + cos” 15°+(—sin 20°)° = (sin’ 15°+ cos” 15°) +(sin’ 20° +cos 20°) =2 .
Chon C.
Cau 19. Cho hai géc a va B véi a+3=90°. Tinh gia tri cia biéu thic
P =sinacos 3+ sin G cosa .
A. P=0. B. P=1. C. P=-1. D. P=2.
Loi gidi. Hai géc a va 3 phu nhau nén sina = cos§; cosa =sinf .
Do d6, P =sinacos3+sin3cosa = sin’> a+cos’a=1. Chon B.
Cau 20. Cho hai géc a va 3 v6i a+3=90°. Tinh gid tri cua biéu thic
P =cosacos(—sinfFsina.
A. P=0. B. P=1. C. P=-1. D. P=2.
Loi gidi. Hai géc a va 3 phu nhau nén sina = cos3; cosa =sinf.



Do d6, P =cosacosf—sinf@sina =cosasina—cosasina=0. Chon A.

===
Vin dé 3. SO SANH GIA TRI LUGNG GIAC
&

Cau 21. Cho « la géc ti. Khdng dinh nao sau day la ding?

A. sina <0. B. cosa > 0. C. tana <0. D. cota > 0.
L&i giai. Chon C.
Cau 22. Cho hai géc nhon o va 3 trong dé6 a < 3. Khéng dinh nao sau day la sai?

A. cosa<cosf. B. sina <sing. C. cota > cotf. D. tana+tan 3 > 0.
L&i giai. Chon A.
Cau 23. Khing dinh nao sau day sai?

A. cos75°> cos50°. B. sin80° > sin 50°.

C. tan45° < tan 60°. D. cos30° =sin60°.
Loi giai. Chon A. Trong khoang tit 0° dén 90°, khi gia tri cua goc ting thi gia tri
cos tuong ting clia géc d6 giam.
Cau 24. Khing dinh nao sau day ding?

A. sin90° < sin100°. B. c0s95° > cos100°.

C. tan85° < tan125°. D. cos145° > cos125°.
Loi gidi. Trong khoang ti 90° dén 180°, khi gia tri ctia géc tang thi:
- GiA tri sin tuong ting cta goc d6 giam.
- Gia tri cos tuong ting ctia goéc do6 giam.

Chon B.

Cau 25. Khing dinh nao sau day dung?
A. sin90° < sin150°. B. s5in90°15’ < sin90°30’.
C. c0s90°30’ > cos100°. D. cos150° > cos120°.

Loi gidi. Trong khoang ti 90° dén 180°, khi gia tri ctia goéc tang thi:
- Gia tri sin tuong ting cua goéc d6 giam.

- Gia tri cos tuong ting ctia goéc do6 giam.

Chon C.

0
&*

Vén dé 4. TINH GIA TRI BIEU THUC

= §
’(/)

Cau 26. Chon hé thtic ding dudc suy ra tit hé thic cos® a+sin* o =12
1 « a 1
A. cos’ S 4sin’ S == B. cos’ — +sin’ — =—.
2 2 2 3 3



C. coszEJrsinZg:l. D. 5[cos —+sm22]—5.
4 4 4 5 5
Loi giai. T biéu thic cos’ o +sin’ o =1 ta suy ra cos’ % + sin’ % =1.
Do d6 ta c6 5[cosz%+ sin’® %] =5. Chon D.

Cau 27. Cho biét sin% — % Gié tri ctia P = 3sin’ % 45 cosz% bing bao nhiéu ?

A p=10 g p_ 107 c. p=1% . p= 111

25 25 25" 25
Loi giai. Ta c6 biéu thiic sin22+00522:lc)cosz—zlfsinZQ:E.
3 3 3 3 25

2
Do d6 ta c6 P=3Sinz%+5cosz%:3.[é] +5.E:10_7 Chon B.

5 25 25
Cau 28. Cho bigt tana = —3. Gif trf ca P =25 =TCOSE 1y o bao nhidu ?
6cosa+7sina
A P=2 B. P=> c.p=—2. D.P=>
3 3 3 3
sina
Loi gidi. Ta cs p— OSBO—7C0S0 _ “cosa  _6@na-7_5 oo, p
6cosa+7sina 61+ 75111@  6+7tana 3
cosa
Cau 29. Cho bist cosa = —=. Gis trj ctia P = OEEFIENG s 180 nhisu ?
3 2cota+tana
A P=— 19 B,P:Q_ C. P—25 D.P:—é.
13 13 13 13
L&i giai. Ta c6 biéu thic sin® a + cos’ a =1« sin* a = 1— cos? a—g
. 2 5
cosa  , sina
. —=| +3.=
Taco p SOt +3tana _ sina+3cosa _cosza+3s1n2a_[ 3] 9_19
2cota+tana ,cOSa sina 2cos’ a+sin’ « 5[ 2 5 13
sina cosa 3] "9
Chon B.
Cau 30. Cho biét cotar=35. Gia tri cia P =2cos’ a+ 5sinacosa+1 bing bao nhiéu ?
A P_IO B. P_IOO C. P_SO D. P_IOI
26 26 26 26
2
Loi giai. Ta c6 P_2cosza+SSinacosa+1_sinza{Zc,oszaJrSC?SQ 1
sin® « sina sin® «
2
:—2(2c0t2a+5cota+1+cot2a): 3cot ajSCOta+1:E Chon D.
1+ cot” cot"a+1 26
Cau 31. Cho biét 3cosa—sina =1, 0° <a <90°. Gia tri cia tana bang
A. tana:i B. tana:é. C. tanoz:i D. tanoz:E
3 4 5 4

Loi giai. Ta c6 3cosa—sina =1« 3cosa=sina+1— 9cos’> a = (sina+1)2

<:>9cosza:sin2a+25ina+1<:>9(1—sin2a):sin2a+251na+l



sina=—1

& 10sin* a+2sina—8=0<| 4 .
Slnoz:g

e sina = —1: khéng théa man vi 0° < a < 90°.
__sina 4

. sina:é:cosazg—nana— =—. Chon A.
5 5 cosa

CAu 82. Cho bit 2cosa++/2sina=2, 0° < a < 90°. Tinh gia tri clia cota.

5 NG 3 3

A. cota=—. B. cota=—. C. cota =—. D. cota=—.
4 4 4 2

L&i gidi. Ta c6 2cosa++/2sina =2 < 2sina=2—2cosa — 2sin’ a = (2—2coso¢)2

< 2sinfa=4—8cosa+4cos’ a < 2(1—cos2 a): 4 —8cosa+4cos’ a

cosa=1
& 6cos’a—8cosa+2=0s 1.
cosa ==

e cosa=1:khong théa mén vi 0° < o < 90°.

= cosa —%. Chon C.

1 .
® COSy=—=SInou—=————Cotw -
3 3 sin v

CAu 33. Cho biét sina + cosa = a. Tinh gia tri cia sinacosa.

A. sinacosa = a’. B. sinacosa = 2a.

27 27
a 1. D. sinacosoz:a 211.

C. sinacosa =

e s P . 2
Loi giai. Ta ¢6 sina+cosa=a — (sina+cosa) =a’

a*—1

&1+ 2sinacosa =a° < sinacosa = . Chon C.

e . I ez N 2
Cau 34. Cho biét cosa +sina = 3 Gia tri cia P =+/tan’ a +cot’ a bang bao nhiéu ?

D. Pl
4

A.P:%. B. P— C. P

\ol,_. »JA‘I\O

N . . 1 .
Loi giai. Ta c6 cosa+sina = 3 — (COSO[JFSIHOL)Z =

) 1 . 4
& 14+ 2sinacosa :6@ sinacosa = —5.

. 2
Tacé P=+/tan’ a+cot’ a = \/(tana+cota)2 —2tanacota :\/[ sma cosa] -2
7
4

cosa  sina
2 2 2 2 2
_J[w] Z—J[-;] Z_J[z] iy
sin o CoS & sin o/ CoS « 4

P . . 1 oz . 9 . N o0R
Cau 35. Cho biét sina —cosa = i Gia tri cia P =+/sin* o +cos* o bang bao nhiéu ?

Ap 5 gy T c. P19 p. p_Y2L

5
1 . 2
— —(sina—cosar)” =

1
J5 5

L&i giai. Ta ¢6 sina—cosa =



. 1 . 2
& 1-2sinacosw :§<:) sin v cos av :§.

, . 2 .
Tacé P=+/sin* a+cos*a = \/(smz a + cos? a) —2sin* acos’ «

= \/1—2(sinacosa)2 :g. Chon B.

S =S
Van dé 5. GOC GIUA HAI VECTO
&,
Cau 36. Cho O 1a tam duong tron ngoai tiép tam gidc déu MNP. Goéc ndo sau day
bing 120°?

A. (MN,NP)  B.(MO,0N). C. (MN,0P) D. (MN,MP).
L&i gidi. o V& NE = MN . Khi d6 (Wvﬁ) - (ﬁs’ﬁ) .
— PNE =180° — MNP =180° —60° = 120°. Chon A.
« V& OF 0. Khi d6 (10,0W ) - (OF, 0N ) - NOF — 60", “
« Vi MN 1 OP——(MN,0P|=90", . «

e Tacé (W,W):W:éoo. E N M

Cau 37. Cho tam giac déu 4BC. Tinh P = cos(ZE,Ea) +cos(§5,a)+cos(a,ﬁ).

Ap-N g pd c.p—_3. . p__33
2 2 2 2
Lo giai. Vé BE = 4B. Khi d6 (E,%):(ﬁ,%):cﬁ:mo—@:m(’
e 1 ¢
ﬁ>cos(AB,BC) =c0s120° = —
. ) vy — —= 1
Tuong tu, ta cing c6 cos(BC, CA) = cos(CA,AB) =——. >
2 A B E

Vay cos(ﬁ,Bﬁd)+cos(ﬁ,€74)+cos(€7,f3) = f% . Chon C.

Cau 38. Cho tam giac déu 4ABC c6 dudng cao AH. Tinh (TH,BZ)

A. 30° B. 60°. C. 120°. D. 150°.
Loi giai. Vé AE = BA. C
Khi d6 (E,ﬁj) — HAE = o (hinh vé) .
—180° — BAH —180° —30° = 150" &
Chon D. B A E

Cau 39. Tam giac ABC vudéng § A va cb goc B = 50" Heé thiic ndo sau day sai?



A. (A_'B, ﬁ) = 130", B. (%, A_'c) = 40".

C. (ZE, CT'B) = 50°. D. (ZE, 53’) = 40",
Léi giai. (Ban doc ty v& hinh) Chon D. Vi (AC, CE)=180" — 4CB = 180° —40° = 140"
Céu 40. Tam giac ABC vuéng & A va c6 BC =2AC. Tinh cos(ZE,Eé).

1

A. COS(R,@)ZE 1.

B. cos(ﬁ,?f?) =—=

C. cos(ZaCTB;) —g. D. cos(ZE,CTB) = g
Léi gidi. Xac dinh duge (4C,CH)=180" - ACB. C

Ta c6 cosZC\Bzﬂzlﬁuﬁzéoo
CB 2

——(4C,CB) = 180° — 4CB = 120"

Vay cos(4C,CB) = cos120° = f%. Chon B. A B
Céu 41. Cho tam gidc 4BC . Tinh tong (Zﬁ,ﬁ@)+(§5,cﬁ)+(@’, TB).
A. 180", B. 360" C. 270". D. 120",
(4B, BC)=180" — 4BC
Loi giai. Ta c6 ( )_ 180° — BCA
(CA4,4B)=180° — C4B
—— (4B, BC)+(BC,CA)+(CA, 4B) = 540° —(ABC + BCA + CAB) = 540° ~ 180" = 360"

Chon B.
Céu 42. Cho tam gide ABC véi A= 60°. Tinh téng (ZE,EE)+(EE,C?).
A. 120", B. 360", C. 270°. D. 240°.
AB BC —180° — ABC
Loi giai. Ta c6 -
CA —180° BCA
AB BC (Bc CA —360° — (ZR’H?&Z)
- 3600 f (1800 fBAC) =360° —180° +60° = 240°. Chon D.
Cau 43. Tam giac ABC c6 géoc A bang 100° va cb truc tdm H. Tinh téng
(HZ,EE)+(H§,H5)+(HE,FIZ).

A. 360°. B. 180°. C. 80°. D. 160°.



(m,fTB) — BHA
Loi gidi. Ta c6 (ITBITC) — BHC
(ITc,ﬁ) — CHA

%(ﬁ,ﬁ)+(ﬁ,ﬁ)+(ﬁ,ﬂ):@+ﬁ+@

— 2BHC = 2(180° ~100°) = 160°

(do tt gidc HIAF ndi tiép. Chon D.
Cau 44. Cho hinh vuéng 4BCD . Tinh cos(ZZ”,ﬂ

~—

A. cos(C, ) = 12, B. cos(4C, )= 2.
C. cos(4C, BA)=0. D. cos(AC,BA)=-1.
Loi gidi. Vé AE = BA. C D
Khi d6 cos(AC, BA) = cos(AC, 4E)
_ cosCAE —cos135" = Y2 .
Chon B. B A £

Cau 45. Cho hinh vuéng ABCD tam O. Tinh tdng (ZE,B@)+(E,(§)+(E’5,B@)
A. 45°. B. 405°. C. 315°. D. 225°

L gidi. » Ta 6 4B, DC cing huéng nén (4B, DC) =0°.

e Tacé AD,CB ngudc huéng nén (E,CTB') =180°.

« V& CE=DC , khi d6 (CO,DC)=|(CO,CE)=OCE =135".

A B

D C E
Vay (4B,DC)+(4D,CB)+(C0,DC) = 0° +180° +135" =315". Chon C.






O Bai 02

TiCH VO HUGNG CUA HAI VECTO
1. Pinh nghia
Cho hai vectd @ va b déu khéc vects 0. Tich v6 huéng ctia a va b 1a mot 8, ki hidu

el

Truong hop it nhat mot trong hai vecto avab bing vecto 0 ta quy uée ab=0.
Chuy
® Véi a va b khac vecto 0 tacé ab=0<a Lb.

12 a.b, dugc xac dinh béi cong thiic sau:

a.b=

- 7 - -2 4 LR BN N
e Khi a=1b tich v6 hubéng a.a dugc ki hiéu la ¢ va s6 nay dude goi 1a binh phuong

vd huéng cta vects a. Ta co

12

—

‘ al.cos0” =

a =\|a

2. Cac tinh chat cua tich vé huéng
Ngudi ta chiing minh dudc cic tinh chit sau diy cta tich vé huéng:

Véi ba vecto a, b, ¢ bat ki va moi s6 & ta co:
e 4.b=ba (tinh chit giao hoan);

. Zz'(Z+Z) —ab+ac (tinh chat phan phéi);
o (ka)b=k(ab)=akb);

52 52 -
¢ g >0,a =0<a=0.

Nhan xét. T cac tinh chit caa tich vd huéng ctia hai vectd ta suy ra:

. (5+Z)2:52+2&'.Z+52;
o (a-8) =a' ~2ab+5;

-2 -2

o (a+8)(a—b)=a 5.

3. Biéu thiic toa do cta tich vo6 huéng
Trén méit phing toa do (O;?;;’), cho hai vects a = (al;az),zz (b,;6,). Khi d6 tich vo

huéng a.b 1a:

ab= a,b, +a,b,.

Nhan xét. Hai vecto a=(a,;a,), b=(b;b,) déu khéc vects 0 vudng goc v6i nhau khi
va chi khi

a,b, +a,b, =0.

4, f]’ng dung

a) Do dai cua vecto




D6 dai ctia vectd a = (a,;a,) dugc tinh theo cong thic:

o 2 2
=.a +a,.

—

a

b) Goéc gitia hai vecto
Tit dinh nghia tich vo huéng ctia hai vecto ta suy ra néu a = (a;;a,) va b= (b,;0,) déu
khac 0 thi ta c6

H;Z _ ab _ a,b, +a,b, .
cos{s5) NN

c¢) Khoang cach giita hai diém
Khoang cach gitia hai diém A(x,;y,) va B(x,;y,) dudc tinh theo cong thic:

AB:\/(xB—xA)Z-I—(yB—yA)Z.

~=
Van dé 1. TICH VO HUGNG CUA HAI VECTO
Cau 1. Cho ¢ va b la hai vectd cing huéng va déu khac vects 0. Ménh dé nao sau
day dtng?
A ab=|dl[s. B.ab=o0. C.ab=-1. D. ab=—

L&i gidi. Ta c6 a.b = ‘2‘.‘2‘@05(2,5) .
Do a va b 1a hai vecto cung huéng nén (Z,Z) =0° —>cos(2,2) =1.

Vay a.b= ‘ZHZ‘ . Chon A.

-

ab=—|a|.|p|.
A. a=180" B. a=0" C. a=90" D. o =45
L&i gidi. Ta c6 a.b = ‘2 16 .cos(?z,Z) .

-

b

Ma theo gid thiét a.b — —‘2

, suy ra cos(;,Z) = —1%(2,5) =180°. Chon A.

-

Cau 3. Cho hai vectd @ va b thda mén |a

_3, ‘Z‘ —2 v @b =—3. Xéc dinh géc o
gitta hai vectd a va b.
A. o =30 B. o =45° C. a=60° D. o =120°

Loi gidi. Ta co ab= ‘a‘.‘b‘.cos(a,b)%cos(a,

Chon D.



. 2 .7 2 - Bl N . . A= =2
Cau 4. Cho hai vectd ¢ va b thoa méan ‘a‘:‘b‘zl va hai vecto qua—3b va

¥ =a+b vudng goéc v6i nhau. Xac dinh géc o gitia hai vects a va b.

A. a=90" B. o =180" C. a =60 D. a =45
\ye e . R 2- 2|~ = 2-2 13-
Loi gidi. Ta c6 & L7 ——iid =0 ¢ | a3} (a—l—b):O(:)Sa —?ab 33 =0
*b‘wzb:—l
Suy ra cos(g,g): a.bﬁ :—lﬁ(;,Z):wOO. Chon B.
|a|.|

Cau 5. Cho hai vects @ va b. DPéang thic nao sau day sai?

A. Gb= [‘a+b‘ f|a ] B. Gb= [|a ]
o - o - 1 12 S12
C. Zi.b:—[ﬁer‘ ~Ja- ] D. w:-[‘a’w —la-5 ]
2 4
L&i giai. Nhan thay C va D chi khac nhau vé hé s& % va % nén dap an sai sé roi vao
C hoac D.
— - —\2 - —\2 —— IR 1 - |2 - |2

Tacé‘ :(aer) —(afb) —4abﬁ>a.b—z[a+b‘ —‘a—b‘ ] Chon C.

= (Zz'+5)2 = (5+Z).(Zz'+5) —aa+ab+ba+bb= HZ +‘l§‘2 +2ab

)

—(a—8) =(a-8)(a-8)\=aa—ab—ba+bb=a +li —2a5
"= (a=8) =(a=5)(a-) o -+

L2
a1 ]
Cau 6. Cho tam giac déu ABC c6 canh bing 4. Tinh tich v6 huéng AB.AC.

az\/g L az . az
) .

C. ABAC=——. D. AB.AC=—
2 2

e A dung, vi ‘a

|

e B ding, vi ‘ —

a+b‘ f|

—>Ez'.l;=—[a
2

A. AB.AC =24*. B. AB.AC = —

Loi giai. Xac dinh dudc géc (TB,R) 12 géc 4 nén (TB,A_C") =60°.
2
Do d6 AB.AC = AB.AC. cos(AB,Ac) = 0.0.c0s 60" :%. Chon D.

Cau 7. Cho tam giac déu ABC c6 canh bing a. Tinh tich v6 huéng AB.BC.

2 2
i ﬁ. C. 4BBC—-%  D.ABBC-%.
B 2 2

Loi giai. Xac dinh dude goc (A_'B,E') 14 géc ngoai clia géc B nén (A_'B,E') =120°.

A. ABBC—=d>. B. AB.BC =

2
Do d6 AB.BC = AB.BC. cos(AB, Bc) — a.a.c0s120° = f%. Chon C.

Cau 8. Goi G 1a trong tAm tam giac d8u 4ABC c6 canh bing . Ménh dé nao sau day

la sai?
2

A. E.E:%az. B. R.@:f%az. C. a.@@:%. D. zaza:%az



Loi giai. Dua vao dap an, ta c6 nhan xét sau:
e Xac dinh dudc géc (/TB,R) la géc 4 nén (TB,R): 60°.

Do d6 AB.AC = AB.AC. cos(AB AC) =a.a.cos60° = 22 —— A dang.

« Xéc dinh duge géc (4C,CB) 1a géc ngoai ciia gée C nén (AC,CE) = 120"
Do d6 AC.CB= AC.CB. cos(ﬁ, CTB') =a.a.cos120° = _az_z —— Bdung.

e Xac dinh dudc géc (@,FB) 1a géc AGB nén (Q,FB): 120°.

2
a

2 cos120° = e C sai. Chon C.

NN

e Xac dinh duge goc (E,E) 1a goc GAB n (TB,E) —30".

Do d6 GA.GB = GA.GB. cos(Gj, CTB) =

2
Do d6 AB.AG — AB.AG.cos(AB,AG) —a-L cos30° :% — . D dung.

NE

Cau 9. Cho tam gidc déu ABC c6 canh bang a va chiéu cao AH . Ménh dé nao sau

day la sai?
72

A. AHBC=0. B. (ZE,EZ):ISOO. C. ZB.ZZ":%. D. ACCB:“7

L&i giai. Xac dinh duge goc (,TC,FB) 14 goc ngoai tai dinh C nén (,TC,FB) —120".
2
Do d6 AC.CB = AC.CB. cos(Ac, CB) — a.a.cos120° = —%. Chon D.

Cau 10. Cho tam giac ABC vudng cin tai A vacé AB= AC =a. Tinh AB.BC.

2 2
A. AB.BC =—d*. B. AB.BC =d’. C. AB.BC=-2 ;/5 D. ABBC =12 ;/5

L&i gidi. Xac dinh duge goc (TB,FC) 14 gbc ngoai cha goc B nén (TB,FC) —135°,

Do d6 AB.BC = AB.BC. cos(ﬂ?,ﬁ) =a.aN2.c0s135° = —a*>. Chon A.

Cau 11. Cho tam giac ABC vuong tai 4 vacé6 AB=c, AC =b. Tinh BA.BC.
A.BABC=0%". B. BABC=¢" C. BABC=0"+c*. D.BABC=10b—¢".

4 2

Vove

Ldi giai. Ta c6 BA.BC = BA.BC. cos(ﬂ,FC) = BA.BC.cosB=cAb* +¢’
Chon B.

Cach khac. Tam giac ABC vudng tai A suyra AB 1 AC = AB.AC =0.

Ta c6 BABC = BA (BA+ AC)=BA +BAAC=AB=¢'. Chon B.

CAu 12. Cho ba diém 4, B, C thda AB = 2cm, BC = 3cm, CA = 5cm. Tinh CA.CB.

A. CACB=13. B. CACB=15. C. CACB=17. D. CACB=19.
L&i giai. Ta c6 4B+ BC =CA = ba &iém 4, B, C thing hang va B nim giia 4, C.

Khi d6 CA.CB = CA.CB. cos(a,FB) =3.5.cos0° =15. Chon B.

— —_ — 2 —
Céch khac. Ta c6 AB> = AB — (CB _ CA) — CB® — 2CBCA + CA>



pr il 2 2 2 1o 2 2\ _
‘>CBCA—E(CB +CA> — AB )_5(3 +5° -2 )=15.
Céu 13. Cho tam gidc ABC ¢6 BC=a, CA=b, AB=c. Tinh P = Z§+ZE).§5.

2 2
A P—p ¢ B.p=F ‘ZLb . c.p

7 2 7 7 2 2

_¢ +b"+a D p_S +b"—a
3 2

Loi giai. Ta c6 P:(EJFE).B_C':(EBJrA_C').(EJFR).
N - A Y T T - 2 2 g2 2
_(AC+AB).(AC—AB)_AC —AB = AC>— AB> =¥ —¢*. Chon A.
Cau 14. Cho tam gidc 4ABC ¢6 BC=a, CA=b, AB=c. Goi M la trung diém canh
BC. Tinh AM BC.

. bZ_CZ

2 2
A. AMBC - caaal

B. AM .BC = T

b0 +4°

2 2 2
C. amBc =1L D. AMBc=Stb -4

L&i gidi. Vi M 1a trung diém cta BC suy ra AB+ AC =2 AM.

Khi d6 M .BC = - (4B -+ AC).BC = 4B+ AC)(Bd+ AC

— A€+ 4B).(4C - 4B) = (4C" - 4B’ | = (4c* - ap*) -
2 2 2

Cau 15. Cho ba diém O, 4, B khong thing hang. Diéu kién can va da dé tich vo
huéng (MJF@').A_'B: 0 1a

2 2
b ;C . Chon A.

A. tam gidc OAB déu. B. tam gidc OAB can tai O.
C. tam giac O4B vudng tai O. D. tam giac O4B vudng cin tai O.
L gidi. Ta c6 (04 +0B).4B =0 < (04 + OB|.(OF - 04) =0
< OB —04 =0 OB*—04> =0« OB = 04. Chon B.
Cau 16. Cho M, N, P, Q 1a bon diém tuy y. Trong cac hé thic sau, hé thic nao sai?
A. Mﬁ(ﬁﬁ+fé) — MN.NP+ MN.PQ. B. MP.MN = —MN .MP .
C. MN.PO = PO.MN . D. (W—E)(WV+P@):MN2—PQZ.
L&i giai. Dap 4n A ding theo tinh ch4t phan phoi.
Dap 4n B sai. Stia lai cho ding MP.MN = MN.MP.
Dap an C dung theo tinh chat giao hoan.
Dap an D dung theo tinh ch4t phan phsi. Chon B
Cau 17. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Tinh AB.AC.

V2 ,

A ABAC=d'. B.ABAC=a'\2. C.ABAC=2a D.TB.E:%aZ.

Loi giai. Ta c6 (EB,A_C') — BAC = 45° nén AB.AC = AB.AC.cos45° = a.a\2 g —a.

Chon A.



Cau 18. Cho hinh vuéng ABCD canh a . Tinh P = R(CT)—%@)
A. P=-1. B. P =34 C. P=-34" D. P =24
Loi gidi. T gia thiét suy ra AC = a/2.
Taco P=AC.(CD+CA)= ACCD+ ACCA=-CACD~ AC
- —CA.CDcos(c_A',c_z')) ~AC? = —a\2.a.c0545° — (a2 )2 — _34%. Chon C.
Cau 19. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Tinh P = (TB—#— R)(R" + BD+ BA).

A. P:2\/Ea. B. P =24%. C. P=4d. D. P=-24°.
BD = a2
Loi gidi. Tacé {__ . . . o\ o .
BC+BD+BA:(BC+BA)+BD:BD+BD:ZBD
Khi d6 P = (ﬂa +R).2E) —2AB.BD+2AC.BD = —2BA.BD+0

= —2.BA.BDC05(E¢LE) = 2.a.ax/§.g =—24*. Chon D.

Cau 20. Cho hinh vuéng ABCD canh a. Goi E 1a diém d6i xting cia D qua C. Tinh
AE . AB.
A. AE AB=24*. B. AE.AB =-/34". C. AE AB =+/54*. D. AE.AB=5d>.
Loi giai. Ta c6 C 1a trung diém ctia DE nén DE =2a. A B
Khi 46 AE 4B =|AD+ DE ).AB = @';@JFD_E'.EB

= DE.AB. cos(ﬁ,ﬁ) = DE.AB.cos0° = 2a*>. Chon A.

D C E
Cau 21. Cho hinh vuéng ABCD canh bang 2. Piém M nim trén doan thing 4C

sao cho AM = ATf Goi N la trung diém caa doan thdng DC. Tinh MB.MN.

A. MB.MN = —4. B. MB.MN = 0. C. MB.MN = 4. D. MB.MN =16.
Loi giai. Gia thist khong cho géc, ta phan tich cic vectd MB, MN theo céc vectd c6
gia vudng goc v6i nhau.

« MB=AB~ M = 4B~ 4C = 4B~ (4B + 4D~ 45— AD.
4 4 4 4
o MN = AN~ AM = AD+DN 3 AC = 4D+ DC— 4B+ 4D)
e 1—m 1j=m ==\ 3= 1=
=AD+—AB——|AB+ AD|=—AD+— AB.
2 4( ) 4 4

A B

M




Suy ra W-W—[ETB%E

[3 AD +1AB] _ i(9AB.AD 4348 —34D — AD.AB
4 4 16

_ 1 2 2 _

—R(O-H’)a —34°~0)=0. Chon B.

Cau 22. Cho hinh chit nhat 4BCD c¢6 AB=8. Tinh AB.BD.

A. ABBD=62. B. AB.BD=64. C. ABBD=—-62.  D. AB.BD ——64.
Loi giai. Gia thiét khong cho géc, ta phan tich cic vects 4B, BD theo cac vectd c6
gia vudng goc v6i nhau.
Ta c6 AB.BD = TB.(E + ﬁ) — AB.BA+ AB.BC =—AB.AB+0=—AB’ =—64 . Chon D.
Cau 23. Cho hinh thoi 4BCD ¢6 AC =8. Tinh AB.AC.

A. AB.AC =24. B. AB.AC =26. C. AB.AC =28. D. AB.AC =32.
L&i giai. Goi 0= ACNBD. Gia thist khong cho géc, ta phan tich cac vects AB, AC
theo cac vectd ¢ gia vudng goc v6i nhau.

B

el Ny
W

D

Tac6 AB.AC = (40 +@).R:E.R+@.R:%TC.Rw:%AcZ _32. ChonD.

Cau 24. Cho hinh binh hanh 4BCD c6 AB=8cm, AD =12cm, géc ABC nhon va dién
tich bing 54cm?”. Tinh cos(@,ﬁa).

A. cos(AB BC) = 21\27 B. cos(@,ﬁa) = —%.
C. cos(AB BC) 5\/7 D. COS(ZE,EE)Z—%.

Loi giai. Taco S, = 2.SAABC =548, e =27cm’.

Dién tich tam gidc ABC 1a S, ,,. = %.AB.BC. sin ABC :%.AB.AD. sin ABC.

= sin ABC = 2Same 227 _ 9 cos ABC =+1—sin®> ABC =L (V1 ABC nhon).
AB.AD 8.12 16
A D
B C

Mat khac goéc gitia hai vecto E, BC la gbc ngoai cua goc ABC

Suy ra cos(ﬁ,ﬁ):cos(ISOo—@) —cosﬁ——% Chon D.



Cau 25. Cho hinh chit nhat ABCD c6 AB=a va AD = a2 . Goi K la trung diém
ctia canh 4D. Tinh BK.AC.

A. BKAC=0. B.BK.AC=-a*\2. C.BK.AC=d*\2. D. BK.AC =2d’.
L&i gidi. Ta c6 AC = BD = AB> + AD* =2d* +a* = a\3.

BE—BA+ AR =BA+ 4D A K D
Ta co 2

AC = AB+ AD

ﬁﬁ.rc_[ﬂ+%ﬁj(ﬁ+ﬁ) B c

- ﬂ.ﬁ+ﬂ.@+%ﬁ.f3+%ﬁ.@: e +0+0+%(0\/E)2 =0. ChonA.

S
Van dé 2. QUY TICH
e,

Cau 26. Cho tam gidc 4BC . Tap hop cac diém M thdéa man W(Mé+ W) =0 la

A. mot diém. B. duong thing. C. doan thing. D. duong tron.
Loi giai. Goi I 14 trung diém BC —— MB + MC = 2 MI.
Ta c6 MA(MB +MC)=0 < MA2MI =0 < MAMI =0 MA L MI . (¥)
Biéu thiic (*) chting t6 MA L MI hay M nhin doan Al duéi mot géc vuéng nén tap
hop cac diém M 1a dudng tron dudng kinh 4I. Chon D.
Cau 27. Tap cac hop diém M thoda man W(W+FB+W): 0 véi 4, B, C 1a ba
dinh cta tam giac 1a
A. mot diém. B. dudng thing. C. doan thing. D. duong tron.
Loi gidi. Goi G la trong tam tam gide ABC—— MA + MB+ MC = 3MG.
Ta c6 MB(MA+MB+MC) =0 MB3MG =0 < MB.MG =0 MB | MG. (*)
Biéu thiic (*) chting t6 MB 1. MG hay M nhin doan BG dudi mot goc vudng nén tap
hop cac diém M 1a dudng tron dudng kinh BG. Chon D.
Céu 28. Cho tam giac 4BC . Tap hgp cac diém M théa man MA.BC =0 la
A. mot diém. B. dudng thing. C. doan thing. D. duong tron.
L&i giai. Ta c6 MABC =0« MA | BC.
Vay tap hop cac diém M la dudng théng di qua 4 va vudng géc véi BC. Chon B.
Cau 29*. Cho hai diém 4, B ¢6 dinh c6 khoang cach bing a. Tap hop cac diém N
théa man AN.AB = 24> 1a
A. mot diém. B. duong thing. C. doan thing. D. duong tron.
Ldi gidi. Goi C 1a diém d6i xtng ctia 4 qua B.Khi d6 AC — 24B,
Suy ra AB.AC = 248 =24’



K&t hop véi gia thiét, ta c6 AN.AB = AB.AC
@TB(ﬁfAﬁC’):O@E.CTV:O@CNJ_AB.
Vay tap hop cac diém N 1a dudng thdng qua C va vudng géc véi 4B. Chon B.
Cau 30*, Cho hai diém 4, B ¢§ dinh va AB=8. Tap hop cac diém M thda méan
MA.MB=—16 la
A. mot diém. B. dudng thing. C. doan thing. D. dudng tron.
Loi giai. Goi I 14 trung diém cla doan thing 4B—— I4 = —IB.
Ta c6 MA.MB = (ﬁ+ﬁ)(ﬁ+ﬁ§) = (ﬁ‘#ﬁ)(ﬁj*ﬁ)

2 2 2
=Ml —I4 :MIZ—IAzzMIZ—Af )
o AB’ AB? 8?
Theo gia thiét, ta c6 MI* — 1 =—16 MI* = —16:2—16:0ﬁ>M51.

Chon A.

S )
Van dé 3. BIEU THUC TQOA PO CUA TiCH VO HUGNG HAI VECTO
&S,

Cho tam giac ABC véi ba dinh c6 toa do xac dinh A(x,;,), B(x,;¥,), C(x.;9.) thi

¢  Trung diém I cta doan AB [[xA;LxB ;yAJZFyB]'

 Trongtim G G[xA+xB+xC;yA+yB+yC].
3 3
R HABC =0
e Tryctdim H——{_ .
HBCA=0
< e AE? = BE?
* Tam duong tron ngoai tiép E—— FA=FEB=EC & 5 5
AE” =CE
AK.BC =0
e Chanduodngcao K hatudinh 4——{ =~ _ .
BK = kB

«  Chan dudng phan giac trong géc A4 1a diém D—— DB = —j—g.FC.

e Chuvi: P=AB+BC+CA.

« Dién tich: S= %AB.AC. sind = %AB.AC.\/I —cos’ 4.

e Gobc 4: cosA:cos(ﬂ?,ﬁ).

ABAC=0

AB=AC

Cau 31. Trong mit phing toa dd Oxy, cho ba diém A4(3;—1), B(2;10), C(—4;2). Tinh

tich v6 huéng AB.AC.
A. AB.AC =40. B. AB.AC—=-40. C. AB.AC = 26. D. AB.AC = —26.

e Tam giac ABC vudng cin tai A—>[



L&i gidi. Ta c6 4B =(—1;11), AC =(-7;3).

Suy ra AB.AC =(—1).(~7)+11.3=40. Chon A.

Cau 32. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai diém A(3;—1) va B(2;10). Tinh tich v
huéng 40.0B.

A. 400B=—4. B. E(ﬁzo C. A0.0B = 4. D. 40.0B =16.
Lai giai. Ta c6 40 = (—3;1), OB = (2;10).

Suy ra A0.OB=-32+1.10=4. Chon C.
Cau 33. Trong mit phing toa do6 Oxy, cho hai vectd a=4i+6; va b=3i—7;. Tinh
tich v6 hudng a.b.
A.ab=-30. B.ab=3. C. a.b=30. D. a.b=43.
L&i giai. Tit gia thist suy ra a = (4;6) va b= (3,-7).
Suy ra a.b=4.3+6.(~7)=—30. Chon A.
Cau 34. Trong mit phéng toa d6 Oxy, cho hai vectd a = (—3;2) va b= (=,=7). Tim
toa do vectd ¢ bi6t ca=9 va c.b=—20.
A. c=(-1,-3). B.c=(-13). C. c=(1,-3). D. c=(L;3).
L&i gidi. Goi ¢ =(x;).

ca=9 3x42y=9 -1 -
Taco | T T Z(~1;3). ChonB.
0 —x—Ty=-20 y=3

ch=—
Cau 35. Trong mit phing toa do Oxy, cho ba vecto @ = (1,2), b= (4;3) va c= (2;3).
Tinh P=a.(b+c).

A. P=0. B. P=18. C. P=20. D. P=28.

Lai giai. Ta c6 b+c=(6;6).
Suy ra P= 2.(Z+Z) —1.6+2.6=18. Chon B.
Cau 36. Trong mat phing toa do Oxy, cho hai vects a= (—11) va b= (2;0). Tinh
cosin cua goéc gitia hai vectd @ va b.

o

A. cos(a,g) = B. cos(;,Z) V2

C. cos(;,Z) = —L. D. cos(a,g) = %
~12+410 2

‘Hb‘ Jcyirdzie 2 Chon B.

Cau 37. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai vecto a = (=2;-1) va b= (4,—3). Tinh

Loi giai. Ta c6 cos(a b)

cosin cua goc gitia hai vectd @ va b.
A. cos(a,l;):—g. B. cos(Z,Z):

¥3

7

245
==

C. cos(Z,Z): D. cos(z 5):

N | —



~o ab 24
L&i gidi. Ta ¢6 cos(a,b):‘a'b _ 244 )( ) __ ¥ Chon A.

S 1= \/— 5

al.|b
Cau 38. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai vects a = (4;3) va b= (1,7). Tinh géc

o gilia hai vects @ va b.

A. a=90°. B. o =60°. C. a =45°. D. a =30°.
o ans ~=\  ab 4.1+43.7 V2 - .
Loi giai. Ta co cos|a,b|= === =— a,b)=45". Chon C.
( ) ‘a lg| Vi6+941+49 2 ( )

Cau 39. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai vects x = (1,2) va y= (=3;—1). Tinh
géc a gita hai vecto x va ;

A. o =45°. B. a= 600. C. a=90°. D. a =135°.
1.(-3)+2.(-1) 2
FIE R

Cau 40. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai vects a = (2;5) va b= (3;—7). Tinh géc

—

Loi giai. Ta c6 cos(x }) —>(},;) =135". Chon D.

o gilia hai vects @ va b.

A. a=30°. B. o =45°. C. a=60°. D. a=135°.
s a.b 2.345(-7 .
L&i gidi. Ta ¢6 cos(a,b): ‘f'b[; — 4+2+5 (9 349 :—g (a b)_135°. Chon D.
al. .

Cau 41. Trong mat phing toa d6 Oxy, cho vecto a= (9;3) . Vecto nao sau day khong
vubng géc véi vecto a ?

A. v =(,-3). B.v,=(2;-6). C. v, = (1;3). D. v, =(-13).
Loi giai. Kiém tra tich v6 huéng @.¥, néu dap an nao cho két qua khac 0 thi két
luan vecto d6 khong vudng géc véi a. Chon C.
Cau 42. Trong mit phang toa d6 Oxy, cho ba diém A(1;2), B(~11) va C(5—1). Tinh
cosin cua goc gitia hai vecto AB va AC.
3

7

A. cos(TB,R):—%. B. cos(TB,/TC)
C. cos(TB,TC):—g.
Ldi gidi. Ta co AB=(-2;—1) va AC =(4;,-3).

AB.AC _f2.4+(f1).(f3)__§
‘EHTC‘ T Jari1619 5

Cau 43. Trong mat phing toa do Oxy, cho tam gidc ABC c¢6 A(6;0), B(3;1) va

D. COS(TB,TC) =—

e

Suy ra cos(ﬁ,ﬁ) = Chon D.

C(—1,—1). Tinh s6 do gbc B cta tam giac da cho.
A. 15°. B. 60°. C. 120°. D. 135°.
Ldi gidi. Ta c6 BA=(3;—1) va BC =(—4;-2).



— —  BABC 3.(-4)+(-1).(-2
Suyracos(BA,BC): B4.BC :3( )Jr( )( ):_g

‘ﬂ‘.‘?c" JI+1/16 1+ 4

—@:(ﬂ,ﬁ):mso.

Chon D.
Cau 44. Trong mit phing toa dd Oxy, cho bon diém A(-8;0), B(0;4), C(2;0) va

D(-3;—5). Khing dinh nao sau day 1a ding?
A. Hai géc BAD va BCD phu nhau. B. Géc BCD 1a gbc nhon.

C. cos(rB,E):cos(@,CT)). D. Hai géc BAD va BCD bu nhau.
L&i gidi. Ta co AB = (8;4), AD = (5,—5), CB=(—2;4), CD =(-5;5).
8.5+4.(-5) 1
N i e oo e
uy ra
g g (D5 +4(5)
COS( ’ )_ \/22+42\/52+52 _7\@

—>cos(TB,E)+cos(FB,E) = 0= BAD + BCD = 180" Chon D.
Cau 45. Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai vectd u = %?f 5/ va v=ki—4;. Tim

8 vecto u vubng goc véi ’.
A. £=20. B. £=-20. C. k=—-40. D. &= 40.

Loi giai. Ti gia thidt suy ra = [%;5],5 — (k;—4).
Yéu cdu bai toan: % L5« %Ie 4+ (-5)(—4)=0< k=—40. Chen C.
CAau 46. Trong mat phéng toa &6 Oxy, cho hai vecto u= %;— 57 va v= k?—4}. Tim &

dé vecto u va vecto v c6 do dai bang nhau.

A. k—347 B.k—g. C.k—i@. D.k:%

Loi giai. Tu gia thiét suy ra "= [ ]
Suy ra ‘;‘2415—1—25—2 101 va ‘ JE

Do d6 dé ‘;‘:M@\//&H :%\/101 @k2+16:%@k2 _%@k_i@. Chon C.

Cau 47. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho ba vecto 2:(—2;3), 52(4;1) va

c=ka+mb v6i k, mcR. Bidt ring vectd ¢ vudng géc véi vecto (2+Z) . Khang dinh
nao sau day dung?

A. 2k =2m. B. 3k =2m. C. 2k+3m=0. D. 32+2m=0.
¢ = ka+mb=(~2k+4m;3k +m)

—

L&i giai. Ta co6 ~
a+b=(2;4)

Dé ¢ 1 (a+b)« ¢(a+5)=0 « 2(~2k+4m)+4(3k+m)=0 2k+3m=0. Chon C.



Cau 48. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai vecto ;:(—2;3) va 5:(4;1). Tim
vecto d biét a.d =4 va bd=-2.
A d:[é;é] B 2:[—§;E]. C. 3:[2;—2]. D. 3:[—§;—é].
77 77 7 7 7 7
5
- —2x+3y=4 * g
Loi giai. Goi d =(x;y). Tu gia thiét, ta c6 hé & . Chon B
dx+y=-2 6 :
y= 7

v6i meR. Tim m d8 a vuodng goc vdi truc hoanh.

A. m=4. B. m=—4. C. m=-2. D. m=2.
Ldi gidi. Ta c6 @ = u+my = (4+m;1+4m).
Truc hoanh ¢6 vecto don vi la 7 =(1;0).

Vecto a vudng géc véi truc hoanh < 2i=054+m=0cm=—4. Chon B.
Cau 50. Trong mat phing toa do Oxy, cho hai vecto u=(4;1) va v=(1;4). Tim m dé

vects a =m.u+v tao véivectd b=i+; mot goc 45°.

A. m=4. B.m:fl. C.m:fl. D.m:l.
2 4 2
. ;:m.;+;:(4m+l;m+4)
Loi giai. Tac6 i, _ .
b=i+j=(11)
Yéu ciu bai toan < cos(;,l;) =cos45° = %
(4m+1)+(m+4) 7@@ 5(m+1) 7@

Vo dm 1) +(mray 2 N2 +16m+17 2

1>0
<:>5(m+1)_«/17m2+16m+17<:>{m+ = S—

2 2
25m° +50m+25=17m" +16m+17 4
Chon C.

S
V&n dé 4. CONG THUC TINH PO DAI

&
Cau 51. Trong mit phang toa do Oxy, tinh khodng cach giia hai diém M (1;—2) va
N(-3;4).

A. MN = 4. B. MN =6. C. MN =36. D. MN =2./13.

Ldi gidi. Ta c6 MN = (—4;6) suy ra MN =,/(—4)" +6° =+/52 =2413. Chon D.
Cau 52. Trong mit phéng toa d6 Oxy, cho tam giac 4BC c6 A(L4), B(3;2), C(54).

Tinh chu vi P cta tam giac da cho.
A. P=412J2. B. P=4+14\2. C. P=8+82. D. P=2+22.



AB=(2%-2) |AB=\2"+(-2) =212
Lai gidi. Ta c6 {BC =(2;2) ={BC=+2>+2? =22
Vay chu vi P clia tam giac ABC 1a P= AB+ BC+CA=4+4+2. Chon B.

Cau 53. Trong hé toa do (0;?;;’) , cho vecto d = —%?féj . D6 dai ciia vectd @ bang

A. % B. 1. C. D.

L&i giai. Ta c6 a——éf—é; &'—[é;£]é| [ ] ] =1. Chon B.
5 5 5 5

Cau 54. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho hai vects i =(3;4) va v =(—8;6). Khing

w | O\
U]I\I

Lnl»h

dinh nao sau day dung?
A. |ii|:|17| B. i va ¥ cung phuong.

=~

C. % vudng gbc véi v . D.u=-
Loi giai. Ta ¢6 4.9 =3.(—8)+4.6 =0 suy ra # vudng géc véi v. Chon C.
Cau 55. Trong mit phing toa do Oxy, cho cic diém 4(1;2), B(-2;—4), C(0;1) va

D —1;%] . Ménh dé nao sau day ding ?
A. 4B cung phudng véi CD. B. ‘E‘ = ‘55‘
C. 4B 1 CD. D. 4B = CD.

=0.

Ldi gidi. Ta c6 AB=(—3;—6) va CTD_[I;%] suy ra E.@:(f3).(71)+(—6).%

Vay AB vuéng goc véi CD. Chon C.
Cau 56. Trong mit phing toa do Oxy, cho bon diém 4(7,-3), B(8;4), C(;5) va
D(0;-2). Khing dinh nao sau day ding?

A. AC L CB.

B. Tam giac ABC déu.

C. Tt giac ABCD la hinh vubng.

D. TG gidc ABCD khong noi tiép dudng tron.
AB=(1;7)= AB=~1 +7* =52
BC=(-T;1)= BC=52
CD=(~1,-7)=CD =52
DA=(7,-1)= DA=52
Lai c6 AB.BC=1(~7)+7.1=0 nén AB L BC.

Twu d6 suy ra ABCD la hinh vuéng. Chon C.
Cau 57. Trong mit phing toa do Oxy, cho bon diém A(-1L1), B(0;2), C(3;1) va

L&i giai. Ta c6 — +AB=BC=CD= DA4=52.

D(0;-2). Khing dinh nao sau day la ding?



A. T giac ABCD 1a hinh binh hanh.
B. T giac ABCD 1a hinh thoi.
C. Tt giac ABCD la hinh thang can.
D. T gidc ABCD khong noi tiép dude dusng tron.
AB = (1;1)
DC =(3;3)
Suy ra DC||AB va DC=3A4B. (1)
AD =+1? +3* =10
BC=+3*+1 =10
Tu (1) va (2), suy ra ta gidc ABCD 1a hinh thang can. Chon C.
Cau 58. Trong mit phing toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(-11), B(;3) va
C(1;—1). Khang dinh nao sau day la ding ?

A. Tam gidc ABC déu.

B. Tam giac ABC c6 ba géc déu nhon.

C. Tam giac ABC cintai B.

D. Tam gidc ABC vudng cin tai 4.
Ldi gidi. Taco AB=(2;2), BC = (0;—4) va AC =(2;-2).
Suy ra AB = AC =22 . Vay tam giac ABC vudng can tai 4. Chon D.

AB* + AC* = BC?

Cau 59. Trong mat phing toa d6 Oxy, cho tam giac ABC c¢6 A(10;5), B(3;2) va
C(6;—5). Khing dinh nao sau day la ding?

A. Tam gidc ABC déu.

B. Tam giac ABC vuong can tai 4.

L&i giai. Ta c6 [ —__.DC=34B.

Mat khac ——AD=BC. (2)

C. Tam giac ABC vuéng cin tai B.

D. Tam gidc ABC c6 goc A tu.
Ldi gidi. Ta c6 AB=(—7;—3), BC = (3;—7) va AC =(—4;—10).
Suy ra AB.BC =(-7).3+(~3).(~7)=0 va 4B=BC.
Vay tam giac ABC vuong cin tai B. Chon C.
Cau 60. Trong mit phing toa do Oxy, cho tam gidc ABC c6 A(-2;-1), B(1,—1) va
C(-2;2) . Khang dinh nao sau day la ding?

A. Tam gidc ABC déu.

B. Tam giac ABC vuong can tai 4.

C. Tam giac ABC vudng tai B.

D. Tam gidc ABC vudng cin tai C .
L&i gidi. Ta c6 4B =(3;0), BC =(—3;3) va AC = (0;3).

AB=AC=3

Do @6 = AB* + AC* = BC*. Vay tam gidc ABC vudng can tai 4.

BC =32
Chon B.



. A=)
Vin dé 5. TIM PIEM THOA MAN PIEU KIEN CHO TRUGC
& >
Cau 61. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai diém A4(-2;4) va B(8;4). Tim toa do
diém C thudc truc hoanh sao cho tam giac ABC vuéng tai C.
A. C(6;0). B. C(0;0), C(6;0). C. C(0;0). D. C(-10).
CA= (—2—c;4)

—

Loi giai. Ta ¢6 C € Ox nén C(c;0) va [ )
CB=(8—c;4)

Tam gidc ABC vuong tai C nén CACB=0& (—2—¢).(8—c)+4.4=0

c=6—C(6;0)

c=0—C(0;0)

Cau 62. Trong mat phing toa d6 Oxy, cho hai diém A(1;2) va B(-3;1). Tim toa do

sc—6c=0s . Chon B.

diém C thudc truc tung sao cho tam gidc ABC vudng tai A.
A. C(0;6). B. C(5,0). C. C(31). D. C(0;-6).
AB = (—4;,-1)
AC =(~lL,c—2)
Tam gidc ABC vuéng tai 4 nén AB.AC =0 (—4).(-1)+(-1)(c—2)=0&c=6.
Vay C(0;6). Chon A.
Cau 63. Trong mit phing toa do Oxy, cho ba diém 4(—4;0), B(-5;0) va C(3;0). Tim

Loi giai. Ta ¢6 C € Oy nén C(0;c) va |

diém M thudc truc hoanh sao cho MA + MB + MC = 0.
A. M(-2;0). B. M (2;0). C. M(—4;0). D. M(-50).

Loi giai.
MA = (—4-x;0)

Tac6 M €Ox nén M (x;0) va {MB=(—5—x;0)—— MA+ MB + MC = (—6—3x;0).
MC = (3—x;0)

Do MA+MB+MC =0 nén—6—3x=0 x =—2—— M (-2;0). Chon A.

Cau 64. Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai diém M (-2;2) va N(L;1). Tim toa do

diém P thudc truc hoanh sao cho ba diém M, N, P thing hang.

A. P(0;4). B. P(0;—4). C. P(-4,0). D. P(4;0).
R . MP = (x+2;-2)
Loi giai. Tac6 P €Ox nén P(x;0) va {_ .
MN = (3-1)

x+2 :_—?<:>x =4——P(4;0). Chon D.

Do M, N, P thing hang nén




CAu 65. Trong mit phing toa do Oxy, tim diém M thudc truc hoanh dé khoang cach
tit d6 dén diém N (—1;4) bing 245.

A. M (1,0). B. M (1;0), M (-3;0). C. M(3;0). D. M (1;0), M (3;0).
L&i gidi. Ta c6 M €Ox nén M (m;0) va MN =(—1—m;4).
Theo gia thiét: MN =25 < [MN| =235 & \[(-1-m)" +4* =245
m=1—— M (1,0)

& (1+m) +16=20 & m* +2m—3=0<
m:f3ﬁ>M(f3;0)

. Chon B.

Cau 66. Trong mit phing toa do Oxy, cho hai diém A(1;3) va B(4;2). Tim toa do

diém C thudc truc hoanh sao cho C cach déu hai diém 4 va B.

A. C[E;O]. B. C[E;O]. C. C[E;O]. D. C[é;O].
3 3 5 5
. . E:(x—l;—i’))
Loi giai. Tac6 C €Ox nén C(x;0) va {__ )
BC=(x—4;-2)

Do CA=CB & CA* =CB* & (x 1) +(-3)" = (x—4)" +(-2)’ @x_éﬁc[é;o].
Chon B.
Cau 67. Trong mat phing toa d6 Oxy, cho hai diém A(2;2), B(5-2). Tim diém M
thudc truc hoang sao cho AMB = 90° ?
A. M(0;1). B. M (6;0). C. M(1,6). D. M(0;6).
o . \[W—(mZ:Z)
Loi giai. Tac6 M € Ox nén M (m;0) va {__ .
BM =(m—5;2)
Vi AMB =90° suy ra AM.BM =0 nén (m—2)(m—5)+(-2).2=0.
M (1;0)
M (6;0)
Cau 68. Trong mat phéng toa d6 Oxy, cho hai diém A(,—1) va B(3;2). Tim M
thuoc truc tung sao cho MA*> + MB? nho nhat.

A M(©O1).  B. M(0-1). c. M[O;%]. D. M[O;—%].

~1
" . Chon B.

@m2—7m+620©[
m=6

MA = (L—1—m)

Loi giai. Tac6 M € Oy nén M (0;m) va :
MB = (3;2—m)

— 2 — 2
Khi d6 MA® + MB® =|Md| +|ME[ =1 +(~1-m)' +3" +(2—m)" =2m* ~2m+15,

2
_Z[ml] +§Z§;VmER.
2 2 2
Suy ra {MA2+MBZ} :2.
min 2

Déu " =" xay ra khi va chi khi :% S M[O;%]. Chon C.



Cau 69. Trong mat phéng toa do Oxy, cho hinh binh hanh A4BCD biét A(-2;0),
B(2;5), €(6;2). Tim toa do diém D.

A. D(2;-3). B. D(2;3). C. D(-2;-3). D. D(-2;3).
Loi giai. Goi D(x;y). Taco Ez(x—i—Z;y) va E:(4;—3).

x+2=4

Vi ABCD 1a hinh binh hanh nén 4D — Bﬁé%{ 3
y=-

x=2
<:>{ B 73ﬁ>D(2;f3).

Chon A.
Cau 70. Trong mat phang toa do Oxy, cho tam gidc ABC c¢6 A(1;3), B(—2;4), C(5;3).

Tim toa d6 trong tAm G cua tam giac da cho.

A. G[Z;E]. B. G[g_&]_ C. G(2;5). D. G[E?E]'
3 373 373
1-2+5_4
T3 T3
Léi gidi. Toa do trong tam G (xg;,) 13 - Chon D.
i gidi. Toa dd trong tam G(x4;y,) 1a 3+44+3 10 on
yG: 3 _?

Cau 71. Trong mit phing toa do0 Oxy, cho tam giac ABC c¢6 A(—4;1), B(2;4),

C(2;—2). Tim toa d6 tam I cua dudng tron ngoai tiép tam giac da cho.
A. I[i;l]. B. I[—i;l]. C. I[l;i]. D. I[l;—i].
Al =(x+4;,y-1)
Lai gidi. Goi I(x;y). Taco {BI = (x—2;y—4).
Cl = (x—2;y42)

I4* = IB®

Do I 1a tAm duong tron ngoai ti€p tam gidc ABC nén IA=IB=IC < {IBZ e

42 _12: _22 _42 2_ (o :_l
(:)‘(H )2+(y )2 (x )2+(y )2(:) (44 =(=2"49 _ *="7 GponB.
(x=2) +(y—4) =(x—2) +(y+2) =1 y=1
Cau 72. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho tam gide ABC c6 A(-3;0), B(3;0) va
C(2;6). Goi H(a;b) 1a toa d0 truc tm ciia tam giac da cho. Tinh a+ 6b.
A. a+6b=5. B. a+6b=6. C.a+6b=17. D. a+656=38.
o AH =(a+3;b) & BC =(-16)
Loi giai. Tacé {__| _ .
BH =(a—3;b) & AC = (5;6)

E.B‘C’_oﬁl(aﬂ).(l)w.é_o a=2
BH.AC=0

Tu gia thiét, ta c6 6b=1.
gia thie aco{ﬁ, (a—3).5+b.6:0 bzé—wz—&—

Chon C.
Cau 73. Trong mit phing toa do Oxy, cho tam giac ABC c6 A(4;3), B(2;7) va
C(—3;—8). Tim toa do chan duong cao 4' ké tit dinh 4 xuéng canh BC.

A. 4'(1;—-4).  B. A'(-14). C. A'(1;4). D. 4'(41).



M:(x—4;y—3)
Loi giai. Goi 4'(x;y). Ta c6 BC = (—5;,—15)
BA'=(x—2y-7)
oo . |A4'LBC A4 BC=0 (1)
Tu gia thiét, ta cé sS4 . .
B, 4', C thanghang  |B4'=kBC (2)
o (1)& —5(x—4)-15(y—3)=0< x+3y=13.

o (2)<:>x—_2:y—_7<:>3x7y:fl.

515
3y=13  [x=I
Giaihe |* 77 o 1* T . 4/(1;4). Chon C.
Ix—y=-1 y=4 )

Cau 74. Trong mat phing toa d6 Oxy, cho tam gide ABC c6 A(2;4), B(-3;1),
C(3;—1). Tim toa do chan duong cao A' vé tit dinh A cua tam giac da cho.
E;l], C. Av[é;l], D. A'[é;l].

5 5 5 5

A. A’[é;l]. B. 4'
55 55

M:(x—Z;y—4)
Loi giai. Goi 4'(x;y). Ta co E’z(6;—2)
BA'=(x+3y-1)

AA' 1 BC
Vi 4' 1a chan dudng cao vé tit dinh 4 ctua tam giac ABC nén
B, C, A' thang hang
3
T4 BC —0 (x—2).6+(y—4).(-2)=0 6x—2y—4 x:g
S P P -1 < . Chon D.
. LT S —2x—6y=0 1
BA'=kBC = x—=0y _ 1
6 -2 y= 5

Cau 75. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho ba diém A(-3;—2), B(3;6) va C(11,0).
Tim toa d6 diém D dé ti gidc 4ABCD la hinh vudng.
A. D(5;-8). B. D(8;5). C. D(-5;8). D. D(-85).
Loi giai. D& dang kiém tra BA.BC = 00— ABC = 90"
Goi I 1a tAm ctia hinh vuéng ABCD.
Suy ra I 1a trung diém cia AC——1(4;-1).
x+3

=4
o, =5
Goi D(x;y), do I cung la trung diém caa BD—— —21—6 @{x = D(5;-8).
Y y=
YT _ 4

2
Chon A.
Cau 76. Trong mit phing toa dd Oxy, cho hai diém A(2;4) va B(L;1). Tim toa dd
diém C sao cho tam gidc 4BC vudng cAn tai B.
A. C(4;0). B. C(-2;2). C. C(4,0), C(-2;2). D. C(2;0).



e as BA = (1;3)

Loi giai. Goi C(x;y). Taco {__ )
BC:(x—l;y—l)

BABC=0

BA=BC

1.(x=1)+3.(y-1)=0 {x:4—3y y=0

P43 =(x—1 +(y—1F  [10y°=20y=0 " |x=4

Cau 77. Trong mat phéng toa 6 Oxy, cho hinh vuéng ABCD c¢6 A(1,—1) va B(3;0).

Tam gidac ABC vudng cin tai B <:>[

=2
7 5 Chon C.

hay{
x=—

Tim toa d6 diém D, biét D c6 tung do am.

A. D(0;-1). B. D(2;-3). C. D(2;-3), D(0;1). D. D(-2;-3).
. ) ) E:(Z;l)
Loi giai. Goi C =(x;9). Taco {__ )
BC =(x—-3;y)

AB 1 BC

AB=BC

N lZ(xi)Jrl.y— 0 @[y—2(32x) @{y— Z(S—x) @{x: o {x -2
(x=3)+y"=5 |[5(x=3) =5 |(x=3) =1 -2 y=2

V6i C,(4;-2) ta tinh dugc dinh D, (2;—3): thoa man.

Véi C,(2;2) ta tinh duge dinh D, (0;1): khong théa man.

Chon B.

Cau 78. Trong mit phing toa d6 Oxy, cho bon diém 4(1;2), B(-1;3), C(~2;—1) va

D(0;—2). Ménh dé nao sau day dung ?

Vi ABCD 1la hinh vuéng nén ta c6 [

A. ABCD la hinh vudng. B. ABCD la hinh chi nhat.
C. ABCD la hinh thoi. D. ABCD la hinh binh hanh.
AB =(-2;1) -
— AB = DC
Loi giai. Taco {BC =(—1,—4)——{__ —— ABCD 1a hinh hinh hanh.
AB.BC=-2=0

DC = (—2;1)
Chon D.
Cau 79. Trong mit phéng toa d6 Oxy, cho tam gidc OAB véi A(1;3) va B(4;2). Tim

toa d6 diém E la chan dudng phan gic trong géc O cua tam gide OAB.

A E=[22. B.£=|3,-1
22 2 2
C. E=(-2+3J2;4+2). D. E=(-2+3V2;4-+2),
L&i gidi. Theo tinh chit dudng phan giic clia tam giac ta c6 Ed _04 Q
EB OB 2
V2

Vi E nim gitia hai diém 4, B nén ﬂ:fTE. (*)

EA=(1-x3—
Goi E(x;y).Taco {__ (1= y).
EB=(4-x2-y)



V2

1—x:——(4fx) _
Tu (*), suy ra 2 =177 2+3\/§. Chon D.
2 y=4—2

Cau 80. Trong mit phéng toa do Oxy, cho ba diém A4(2;0), B(0;2) va C(0;7). Tim toa
d6 dinh thi tu D cta hinh thang can 4BCD.

A. D(7;0). B. D(7;0), D(2;9). C. D(0;7), D(9;2). D. D(9;2).
Loi giai. Dé ti giac ABCD 1a hinh thang can, ta cAn c6 mot cip canh d6i song song
khong béng nhau va cip canh con lai ¢6 do dai bing nhau. Goi D(x;y).
AB J CD

& CD=kAB (v6i k=—1)
AB = CD

» Trudng hgp 1: {

x=-2k
—0;y—7)=(—2k;2F .o (1
s le-tiy=7) = (2k20) 5 T )

AD = (x—2;y)= AD = \|(x—2)" +
Tacé[ (r=25)= B2 Y up—Bee(xr—2 4y =25 (2)

BC =(0;5)= BC=5

k=—1(loai)
Tt (1) va (2), taco (—2k—2) +(2k+7) =25 = 7 ——D(7,0).

2
AD /| BC
AD = BC'

Vay D(7;0) hodc D(2;9). Chon B.

» Truong hop 2: { Lam tuong tu ta duge D =(2;9).



O Bai 03

CAC HE THUC LUGNG TRONG TAM GIAC
VA GIAI TAM GIAC

1. Pinh li cosin
Cho tam giac ABC ¢6 BC=a, AC=b va
AB=c.Tacé

a’> =b* +c¢* —2bc.cos 4;

b* =c* +a* —2ca.cos B;

c? =a® +b* —2ab.cosC.

Hé qua

b+’ —a c’+a - a+b —c

co0sA=————; cosB=
2bc

2. Pinh li sin
Cho tam giac ABC ¢6 BC=a, AC=b, AB=c va
R 12 ban kinh dudng tron ngoai tiép. Ta cb

2 __ .b ——° _—2R
sind sinB sinC

3. Do dai duong trung tuyén
Cho tam gidc ABC c¢6 m,, m,, m_lan lugt 1a
cic trung tuyén ké tit 4, B, C . Ta c6
, B+ 4
m = -
2 4
, a+cd v

m; = -
2 4

at+bv

m’ = -
2 4

4. Cong thuc tinh dién tich tam giac
Cho tam giac 4ABC c6

e h,h,h la d6 dai duong cao lan lugt
tuong Gng véi cac canh BC, CA, AB;

e R la ban kinh dudng tron ngoai tiép tam
giac;

e 7 la ban kinh dudng tron néi tiép tam
giac;

p= athtc 1a nta chu vi tam giac;

e S ladién tich tam giac. Khi dé6 ta cé:

2ca

A
/\
c

B a C
2 2

; cosC =
2ab

:lbcsinA :lcasinB:labsinC
2 2 2
_abc

T 4R

=r(p—a)(p-b)(p—c)




CAU HOI TRAC NGHIEM
Van dé 1. GIAI TAM GIAC
Cau 1. Tam gidc ABC c¢6 AB=5BC=7,CA=8.S6 do géc A bing:
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
~ AB*+AC*-BC* 5 +8 -7 1

L&i giai. Theo dinh 1 ham cosin, ta c6 cos 4 = —.
2AB.AC 2.5.8 2

Do d6, A= 60°. Chon C.
Cau 2. Tam gidec ABC ¢6 AB=2, AC =1 va A=60°. Tinh d6 dai canh BC .

A. BC=1. B. BC =2. C. BC =+/2. D. BC =4/3.
L&i giai. Theo dinh 1 ham cosin, ta c6
BC? = AB* + AC? —2AB.AC.cos A =2* +1> —2.2.1.cos60° = 3 = BC =~/3 . Chon D.
Cau 3. Tam gidc ABC c6 doan thing néi trung diém ctia 4B va BC bang 3, canh
AB =9 va ACB=60°. Tinh d6 dai canh canh BC .

A. BC=3+3J6. B. BC=3J6-3.  C.BC=31. D. BC =227
L&i giai.
Goi M, N 1an lugt la trung diém ctia 4B, BC . A
—— MN 1a dudng trung binh ctia A4ABC.

—>MN:%AC.M§1 MN =3,suyra AC=6.

Theo dinh 1i ham cosin, ta ¢6

AB> = AC* + BC* —2.AC.BC.cos ACB
9> =6 + BC? —2.6.BC.cos60°

= BC=3+3V6

Chon A.

CAu 4. Tam gidc ABC c6 AB=~/2, AC =3 va C =45°. Tinh d6 dai canh BC .

J6+:2 63
2 ' 2 '

A. BC =+/5. B. BC = C. BC= D. BC = 6.

L&i gidi. Theo dinh 1 ham cosin, ta c6

AB* = AC* + BC* ~2.AC.BC.cosC = (\2 )2 =(\3 )2 4 BC? —2./3.BC.cos 45°

éBC:@. Chon B.
Cau 5. Tam gidc ABC c6 B=60°C =45° vi AB=>5. Tinh do dai canh AC .
A. ACz#. B. AC =54/3. C. AC=52. D. AC =10.

AC 5 AC AC_5\2/€.

L&i giai. Theo dinh 1{ ham sin, ta c6 ABA = & — =— =
sinC sinB  sin45° sin60°

Chon A.
CAu 6. Cho hinh thoi ABCD canh bing 1cm va c6 BAD = 60°. Tinh do dai canh AC .
A. AC=+/3. B. AC =+2. C. AC=24/3. D. AC=2.

Loi giai.



Do ABCD 1a hinh thoi, c6 BAD = 60° = ABC =120°. B
Theo dinh 1i ham cosin, ta c6

AC? = AB® + BC? —2.4B.BC.cos ABC

=1’ +12-2.1.1.cos120° = 3= AC =3

Chon A.

D
Cau 7. Tam gidc ABC c¢6 AB=4, BC =6, AC=27.Diém M thuoc doan BC sao
cho MC =2MB . Tinh d6 dai canh AM .

A. AM =42, B. AM =3. C. AM =24/3. D. AM =32.
Laoi giai.
Theo dinh 1i ham cosin, ta c6 A
2
AB £ BC —ac? 4 +6—(2T)
cosB = = =—.
2.AB.BC 2.4.6 2

Do MC:ZMB—>BM:§BC:2.

Theo dinh 1i ham cosin, ta ¢6
AM?* = AB> + BM* —2.AB.BM.cos B
1

=442 ~242.-=12= M =23
Chon C.
Cau 8. Tam giac ABC c¢b AB:@,BC:«/& cA=A2. Goi D la chan dudng
phén giac trong géc 4. Khi d6 gbce ADB bing bao nhiéu d5?
A, 45° B. 60°. C. 75°. D. 90°.
Loi giai.
Theo dinh 1i ham cosin, ta ¢6 A
2 2 2

cosBAC = AB" +A4C° —BC = —l

2.AB.AC 2

— BAC =120° = BAD = 60°
AB* + BC* —AC® 2

cos ABC = — N2 4BC =45° B D c
2.4AB.BC 2

Trong AABD c¢6 BAD = 60°, ABD = 45° = ADB =75°.

Chon C.

CAu 9. Tam giac ABC vubdng tai 4, dudng cao AH =32 cm. Hai canh AB va AC ti
1é véi 3 va 4. Canh nhd nh4t clia tam giac nay c6 do dai bing bao nhiéu?
A. 38 cm. B. 40 om. C. 42 cm. D. 45 cm.
L&i giai. Do tam giac ABC vudng tai A4, c6 ti 1é 2 canh goc vudng AB: AC 1a 3:4
nén AB la canh nhé nhat trong tam giéc.
3 4

Ta co Q:—:>AC:—AB.
AC 4 3

Trong AABC c6 AH 1a dudng cao

= 12: 12+ 12: 12+ 1 @%:%+LZ¢AB:4O.Ch9nB.
AH* AB* AC* 4B [g ABz] 32 AB* 164B
3




Cau 10. Tam gidc MPQ vudng tai P. Trén canh MQ 14y hai diém E, F sao cho cac
gbc 1\//1—1%, ﬁ’?’, F/'Pb bing nhau. Pat MP =g, PQ =m, PE = x, PF = y. Trong cac hé

thiic sau, hé thic nao dang?
A. ME = EF = FQ.
C. MF* =¢" +y* —yq.
Loi giai.

M

Ta cé ]l?f’\E':E/'}'?’:I'{l;Q:

Theo dinh 1i ham cosin, ta ¢6

B. ME* =¢" + x> — xq.
D. MQ* = ¢* +m* —2gqm.

MPQ

E F Q

—30° = MPF = EPQ = 60° .

ME? = AM? + AE® —2.AM.AE.cos MAE = ¢* + x* — 2qx.c0s 30° = ¢* + x* — gx/3
MF? = AM? + AF* —2AM.AF.cos MAF = ¢* + y* —2qy.cos60° = ¢> + y* —qy

MQZ :MPZ +PQZ :qZ +m2
Chon C.

Cau 11. Cho géc xOy =30°. Goi 4 va B la hai diém di dong l4n lugt trén Ox va Oy
sao cho 4B =1. Do dai 16n nhit cia doan OB bing:

A. % B. \3. C. 242. D. 2.
Loi giai.
Theo dinh 1i ham sin, ta c6 y
O/B\: Af\ < OB = Af\.sinO/AE? B
sinOAB sin AOB sin AOB
=— .sinOAB = 2sin OAB
sin 30° o o x

Do d6, d6 dai OB 16n

nhat khi va chi khi

sinOAB =1« 04B=90°. Khi d6 OB=2.

Chon D.

Cau 12. Cho géc xOy =30°. Goi 4 va B 14 hai diém di dong ldn lugt trén Ox va Oy
sao cho 4B=1.Khi OB c¢6 d6 dai 16n nh4t thi do dai ctia doan O4 bing:

A % B. \3.

Loi giai.
Theo dinh 1f ham sin, ta c6

05 Af\ < OB =

C. 22. D. 2.

Af\ .sinOAB B

sin @ B sin AOB sin AOB

=— L Oo.sinaﬂ?:ZSin@

sin 3
Do d6, d6 dai OB 16n

nhat khi va chi khi

sinOAB =1« 0AB =90°. Khi d6 OB=2.
Tam gidc OAB vuong tai A= OA=~OB’ — AB> =22 1> =43 Chon B




Cau 13. Tam giac ABC ¢6 AB=c¢, BC=a,CA=0b. Cac canh a,b,c lién hé v6i nhau
bdi déng thiic b(b2 —a’ ) = c(az —CZ) . Khi d6 géc BAC bing bao nhiéu d¢?

A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.
AB’ + AC*—BC> & +b —a

2.4B.AC 20c
Ma b(b2 —az): c(a2 —cz) b —db=dc—c = —d° (b—l—c)—l—(b3 +c3) =0
& (b+c)(b2 +c2-a —bc):0(:>b2 +c?—a>—bc=0(do b>0,c>0)
S+t —ad’ =k

2 2 2
Khi dé, cosBAC -2+t =% _ 1 546 —60°. Chon C.
2bc 2

Cau 14. Tam gidc ABC vubdngtai A,c6 AB=c, AC=b.Goi ¢, 1a d6 dai doan phan

giac trong goc BAC . Tinh ¢, theo b va c.

L&i gidi. Theo dinh 1 ham cosin, ta c6 cos BAC =

2(b 2
A e g, 20t 2k p. ¢ _Y2(bte)
b+c bc b+c bc
Loi giai.
A
B D c

Ta c6 BC =~JAB* + AC* =Jb* +¢* .

2 2
Do AD la phan giac trong ctia BAC = BD =28 pc— € pc——¢ o0 +c
AC b b+c b+c

Theo dinh 1i ham cosin, ta c6

P+
BD? = AB* + AD* —2.AB.AD.cos ABD < (< )2 ):CZ 4 AD? — 26 AD.cos 45°
b+c

(B> +c° 3

éADZ_C\/E.AD-F CZ_Q :O@ADZ—C\/E.AD-F 2bc i _o.
(b+¢c) (b+c)
= AD = V2be hay ¢, = V2be . Chon A.
b+c b+c

CAu 15. Hai chiéc tau thiy cling xuat phat tu
mét vi tri 4, di thing theo hai huéng tao véi
nhau géc 60°. Tau B chay véi toc do6 20 hai li
mot gio. Tau C chay véi toc @6 15 hai lf mot
gi6. Sau hai gio, hai tau cach nhau bao nhiéu
hai 1i? Két qua gin nhat véi s6 nao sau day?
A. 61 haili. B. 36 haili.
C. 21 haili. D. 18 haili.
Loi giai. Sau 2 gio tau B di duge 40 hai li, tau C di duge 30 hai li. Vay tam giac

ABC c6 AB=40, AC =30 va A= 60".

Ap dung dinh 1f cosin vao tam gide ABC, ta c6 a® =b* +c* —2bccos A

=30° +40° —2.30.40.cos 60° = 900 41600 — 1200 = 1300. Vay BC = V1300 ~ 36 (hai Ii).
Sau 2 gid, hai tau cach nhau khoang 36 haili. Chon B.



Cau 16. Dé do khoang cach tit mot diém A4
trén bo séng dén géc cdy C trén cu lao giiia
séng, ngudi ta chon mét diém B cung & trén
bo véi A sao cho tit 4 va B c6 thé nhin théy
diém C. Ta do dugc khoang cach AB=40m,
CAB =45 va CBA=170". Vay sau khi do dac
va tinh todn dugc khoang cich AC gin nhat
vGi gia tri nao sau day?

A. 53m. B. 30m.

C. 41,5m . D. 41m.

Loi giai. Ap dung dinh i sin vao tam gidc ABC, ta co 4C = 43
sinB sinC

. . 0
Vi sinC =sin(a+3) nén AC = 4B.s1nﬁ = 40,'Sm7? ~ 41,47 m. Chon C.
sin(a+p3)  sinll5

Cau 17. Tu vi tri 4 ngudi ta quan sat mot cAy cao
(hinh vé). Bist AH =d4m, HB =20m, BAC = 45°.
Chiéu cao ctia cdy gn nhat véi gia tri ndo sau day?
A. 17,5m. B. 17m.
C. 16,5m. D. 16m.

H
N . o Tam AH 4 1 TBRE ~11°19"
Loi giai. Trong tam giac AHB,taco tan ABH =——=—=———ABH ~11'19".
BH 20 5

Suy ra ABC =90° — ABH =78°41".
Suy ra ACB =180’ —(BAC + ABC)=56"19".

Ap dung dinh ly sin trong tam giac ABC, ta duoc

Af\ = CE\ CB = AB. Sm/BElC ~17m. Chon B.
sin ACB  sin BAC sin ACB

Cau 18. Gia st CD=# la chiéu cao cia -
thap trong d6 C 1a chan thap. Chon hai
diém 4, B trén mat d4t sao cho ba diém
A B va C thing hang. Ta do dugc
AB=24m, CAD=63", CBD=48". Chiéu
cao % cla thap gin véi gi tri ndo sau day?

A. 18m. B. 18,5m.

C. 60m . D. 60,5m .

>

e ey

AD AB

L&i giai. Ap dung dinh If Sin vao tam gidc ABD, ta c6 —— = ——.
sing sinD

Tacé a=D+3 nén D=a—3=63"—48" =15,
AB.sin3  24.sin48"
sin(a— ) sin15°

Trong tam giac vuéng ACD, ¢c6 h=CD = AD.sina =~ 61,4 m. Chon D.

Do d6 AD = ~ 68,91 m.



Cau 19. Trén néc mot toa nha c6 mot cot ang-
ten cao 5m. Tu vi tri quan sat 4 cao 7m so
v6i mit d4t, c6 thé nhin thdy dinh B va chan
C cua cot ang-ten dudi goc 50° va 40° so véi
phuong ndm ngang. Chiéu cao cta tda nha gin
nhat véi gia tri ndo sau day?

A. 12m. B. 19m.

C. 24m. D. 29m.
Loi giai. Tit hinh vé, suy ra BAC = 10° va

ABD =180° —(BAD+ ADB) = 180" —(50° + 90" ) = 40"

Ap dung dinh 1 sin trong tam giac 4BC, ta c6

. — . 0
Bg\: AE\ AC:BC.Sln/Ig?CZS.§IH4? ~18,5m.
sin BAC sin ABC sin BAC sin10

Trong tam gidc vudng ADC , ta cod sinCAD = %—>CD = AC.sinCAD =11.9 m.

Vay CH =CD+ DH =11,9+7=18,9 m. Chon B.
Cau 20. Xac dinh chiéu cao ctia mot thap ma A
khéng can 1én dinh cta thap. Dat ké giac
thdng dtng cach chan thap moét khoang
CD =60m, giad st chiéu cao cua giac ké 1a
OC =1m . Quay thanh giac k& sao cho khi
ngim theo thanh ta nhinh thdy dinh 4 cta
thap. Doc trén gidc k& s6 docta goc

AOB = 60". Chiéu cao ctia ngon thap gin véi 60° < o
gia tri nao sau day: }
A. 40m. B. 114m .
D 60m C
C. 105m. D. 110m.

Loi gidi. Tam gidc OAB vudng tai B, c6 tan AOB = % = AB = tan60°.0B = 60~/3m.

Vay chiéu cao ctia ngon thap 1a #= AB+0C = (60\/5 + l)m. Chon C.

CAu 21. Tt hai vi tri 4 vA B cta mot
toa nha, ngudi ta quan sat dinh C caa
ngon nii. Biét rdng d6 cao 4B=70m,
phuong nhin AC tao véi phuong nim
ngang géc 30°, phuong nhin BC tao véi
phuong ndm ngang géc 15°30'. Ngon nui

dé c6 dd cao so véi mit dat gdn nhat véi
gia tri nao sau day?

A. 135m. B. 234m.

C. 165m. D. 195m.
Loi giai. Tt gid thiét, ta suy ra tam gidc ABC c6 CAB=60°, ABC =105°30" va
c=170.
Khi d6 4+ B+C=180" ¢ C=180° —(4+ B) = 180° ~165'30" = 1430’,

b c b 70

Theo dinh 1i sin, ta ¢c6 —— =—— hay — — =
sinB sinC sin105°30 sin14°30




. 0 !/
Do d6 AC=p="0S0100300 oeg 4m
sin14730

Goi CH la khoang cach tit C dén mit dat. Tam giac vudng ACH c¢6 canh CH déi
dién vé6i géc 30° nén CH = A2C 26;’4 =134,7 m
Vay ngon nii cao khoang 135 m. Chon A.

S

Van dé 2. PUONG TRUNG TUYEN

&
Cau 22. Tam gidc ABC c6 AB=6cm, AC =8cm va BC =10cm . D dai dudng trung
tuyén xuét phat tit dinh 4 cta tam giac bing:

A. 4cm . B. \/3cm . C. 7cm. D. 5cm.

Loi giai.

" . 3 . . , b+t d
Ap dung cong thitc duong trung tuyén m = Y ta  dudgc:

e AC? + AB? _BC2 _ 82 +6° _E
¢ 2 4 2 4
= m, =5. Chon D.
Cau 23. Tam giac ABC vuodng tai 4 va ¢c6 AB= AC =a. Tinh d6 dai dudng trung
tuyén BM cta tam giac da cho.
\/_

=25

A. BM =1,5a. B. BM = a"/2. C. BM = a\/3. D. BM = -
Loi giai.
B
C
A M
M 1a trung diém cta AC = AM = % = %.

Tam giac ABAM vubdng tai A
2
= BM =~/ AB* + AM* = Ja + —=. Chon D.

Cau 24. Tam giadc ABC c6 AB=9cm, AC=12cm va BC =15cm. Tinh d6 dai dudng

trung tuyén AM cla tam giac da cho.

A. AM:%cm. B. AM =10cm. C. AM =9 cm. D. AM:%cm.

Loi giai.



B M C
‘ . L, byl &
Ap dung hé thic duong trung tuyén m, = — 1 ta dudc:
o AC? + AB? _BC2 127497 _ﬁ_ﬁ
‘o 2 4 2 4 4

a

=m zg. Chon A.

Cau 25. Tam gidc ABC cintai C,c6 AB=9cm va AC :%cm. Goi D la diém dsi

xting cua B qua C . Tinh d6 dai canh A4D.

A. AD=6cm. B. AD=9cm. C. AD=12cm. D. AD =122 cm.
Loi gii.

A B

Ta c6: D la diém d6i xiing cia B qua C = C la trung diém ctia BD.
= AC latrung tuyén ctia tam giac ADAB.
BD =2BC =2A4C =15.
Theo hé thic trung tuyén ta c6:
2 2 2 2
_4B JZFAD —Bf — AD? =24C? —i—%—ABZ

, 157 15
= AD* = 2| | +=-—9" =144= AD=12. Chon C.

AC?

Cau 26. Tam gidc ABC c¢6 AB=3,BC=8. Goi M la trung diém ctia BC . Biét

513

cosm:7 va AM >3 . Tinh d6 dai canh AC.

A. AC=+13. B. AC=47. C. AC=13. D. AC=7.
Loi giai.
A
J1 Il
n n
B M C

Ta c6: M la trung diém cia BC = BM = % =4,

AM? + BM* — AB®
2AM BM

Trong tam giac ABM ta co: cos AMB =




& AM® —2AM.BM.cos AMB + BM?* — AB> = 0.

2003 AM =13 >3 (t/m)

@AMZ——AM—H 0<
AM—£<3(1 )

= AM =/13.

Ta c6: AMB va AMC 1a hai géc ké bu.

5V13
26

= cos AMC = —cos AMB = —
Trong tam giac AAMC ta cob:
AC* = AM? +CM* —2AM CM.cos AMC

=13+16-2+/13.4. —%}_ 49 = AC =7. Chon D.

Cau 27*, Tam gidc ABC c6 trong tdAm G. Hai trung tuyén BM =6, CN =9 va
BGC =120°. Tinh d6 dai canh AB.

A. AB=+11. B. 4B=413. C. AB=211. D. 4B=213.
Loi giai.
A
M
N
B C

Ta c6: BGC va BGN la hai géc ké b ma BGC = 120° = BGN = 120".
G la trong tAm cua tam giac AABC

BG:%BM:4.

- 1
GNZECN:&

Trong tam gidc ABGN ta coé:
BN? = GN? + BG® —2GN.BG.cos BGN
= BN®> = 9+16—2.3.4.% =13 = BN =+/13.

N 1 trung diém ctia 4B = 4B =2BN =2/13. Chon D.
Cau 28**, Tam giac ABC c6 dd dai ba trung tuyén lan lugt 1a 9; 12; 15. Dién tich
ctia tam gidc ABC bing:

A 24 B. 24\2. C.72. D. 72v/2 .

2 2 2

mf:b +c _T g
2 4 =292 [a=2J73

N |, a4t 5
Loi giai. Ta c6: {m, = > —1:1444@ b =208 ={b=413
2 —

2,2 2 ¢ =100 c=10

m =S g5
2 4

) »’+c*—a*>  208+100—292 1
Ta c6: cos4 = — _
2b¢ 2.44/13.10 513




2
sind=+1-cos*4=[1— 1 £ Chon C.

Dién tich tam giac AABC:S, ;- = 2bcsmA— 4«/_ 3.10.—— 18\/_ =72

Cau 29*, Cho tam giac ABC c6 AB=c, BC=a, CA=b.Né&u giiia a, b, ¢ c6 lién hé
b* +¢* =24* thi d6 dai dudng trung tuyén xuit phat tit dinh 4 cta tam giac tinh
theo a bing:

A& B&. C. 2a\3 . D. 3443 .

2 T3
N ’ . , , . v+t a
Loi giai. Hé thic trung tuyén xuat phat tit dinh 4 cta tam giac: m’ = 3 y
2 2
Ma: 8* +c* =2a° = m’ zzi—a—:3i:>m :i Chon A.

2 4 4 ¢
Cau 30*%. Cho hinh binh hanh ABCD c¢6 AB=a, BC=b, BD=m va AC =n. Trong

céc bidu thic sau, bidu thic nao dung:

A. m2+n2:3(a2+b2). B. m2+n2:2(a2+b2).
C. 2(m2+n2):a2+b2. D. 3(m2+n2):a2—|—b2.
Lai giai. Goi O 1a giao diém cia AC va BD.
Ta co: BO:%BD:%.

BO 1a trung tuyén ctia tam giac A4ABC
BA*+BC®  AC?

= BO* =
2 4
m  a+b A 2 2 2 2
o= e tn =2(a’+5’) . Chon B.

Cau 31*%*, Tam giac ABC c¢6 AB=c, BC=a, CA=b. Cac canh aq, b, ¢ lién hé véi

nhau bdi déng thtc a® 4+ 5% = 5¢° . Géc gitia hai trung tuyén AM va BN la géc nao?
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

L&i giai. Goi G 1a trong tAm tam giac AABC.

AC’ + 4B BC' W+ &

Ta c6: AM? = =
2 4 2 4
2 2

= AG? :éAMZ :M_i

9 9 9
syt BAEBC AC i b

2 4 2 4

LNt lpyr_ctd B

9 18 36

Trong tam giac AAGN ta co:

a

-+

cos AGN = AG +GN* —AN" _ o 9 ' 18 36 4
Vo9 9N 18 36




_ 9 9 18 36 4
\/2(192 +CZ) a |[?+a b’
9 9V 18 36

10¢” —2(a” +5) —
= — =0 = AGN =90°. Chon D.
2(6" +¢ 2|2 2
36.2. ( )—i. c+a b
9 9o\ 18 36

Cau 382**, Tam gidc ABC c¢6 ba dudng trung tuyén m,, m,, m, théa man

c

5m’> =m, +m’. Khi d6 tam giac nay 12 tam giac gi?

A. Tam gi4c can. B. Tam giac déu.

C. Tam giac vudng. D. Tam giac vudng can.
, b+’
m = -
2 4
2 2

Loi giai. Ta c6: {m, = ¢ ;C —%Ma Sm: =m, +m’

, a+bh 7
m=———-—
2 4

2

¥+ a a+cd B A+ ¢
=5— = —

2 4 2 4 2 4
& 106% +10c* —5a* = 2a* +2¢* —b* 4 2a° + 20> —¢*
& b* 4 c* =a* = tam giac AABC vuéng. Chon C.
Cau 33**, Tam gidc 4ABC c6 AB=c¢, BC=a, CA=0b. Goi m, m,, m la do dai ba
duong trung tuyén, G trong tam. Xét cac khidng dinh sau:

3
(1). m} +m; +m’ :Z<a2 +b'+c*).  (I). GA* +GB* +GC’ = 3(a +5° +¢).

Trong cac khing dinh da cho c6

A. (I) dung. B. Chi (II) dung. C. Ca hai cung sai. D. Ca hai ciing dung.
, b+t 4
m = -
2 4
2 2 2
Loi giai. Ta c6: {m; _axe b m’ +my +m’ :E(az +0° +7)

2 4 4
, a+bh 7
m’ = -
2 4

GA2+GB2+GC2:%(mj+m§+mf): (@®+6"+¢*) = ;(a2+b2+c2).Chan.

\olqk
.-lklw

9

S

VA&n dé 3. BAN KINH DUGNG TRON NGOAI TIEP

§
LzS

Cau 34. Tam gidc ABC c6 BC =10 va 21 =30°. Tinh ban kinh R cta dudng tron
ngoai ti€p tam giac ABC .

A. R=5. B. R=10. c. r=10 D. R=103.
V3
Ny SNy S CE— T
sin BAC 2.sind4 2.sin30

L&i giai. Ap dung dinh i Sin, ta c6



Chon B.
Cau 35. Tam giac ABC c6 AB=3, AC=6 va A=60°. Tinh ban kinh R cta duong
tron ngoai ti€p tam gidc ABC .
A. R=3. B. R=3\3. C. R=+3. D. R=6.
L&i giai. Ap dung dinh 1f Cosin, ta ¢6 BC? = AB> + AC> —2AB.AC.cos BAC
=3%4+6"—-2.3.6.cos60° =27 < BC* =27 < BC* + AB* = AC*.

Suy ra tam gidc ABC vudng tai B, do d6 ban kinh R = AZC =3. Chon A.

Cau 36. Tam giac ABC c¢6 BC =2lcm, CA=17cm, AB=10cm . Tinh ban kinh R cua
dudng tron ngoai tiép tam giac ABC .

A.Rzﬁcm. B.R:Zcm. C.Rzﬁcm. D.R:Zcm.
2 4 8 2
L&i giai. Dat p W =24. Ap dung cong thic Hé — rong, ta c6
Sause =+ p(p—AB)(p—BC)(p—CA) = [24.(24—21).(2417).(24—10) = 84 cnr’.
Vay bén kinh cin tim 1a 5, — ABBCCA o ABBCCA 211710 85
4R 4.8, 15 484 8

Chon C.
CAu 37. Tam giac déu canh a noi tiép trong duong tron ban kinh R . Khi d6 ban kinh
R bang:

AR_aJ—. BR_a\/— CR_aJ— DR_a[
Loi giai. Xét tam giac ABC déu canh g, goi M la trung diém caa BC.
2
Tacé AM 1 BC suyra S,z = %.AM.BC = %.\/ABZ _BM*BC=2 f
3
Vay bén kinh cin tinh 1a 5, — ABBCCA_ p ABBCCA @ V3
4R 4.8, 45c 4 ‘12\/g 3
"4
Chon C.

Cau 38. Tam gidc ABC vuodng tai 4 c6 duong cao AH = %cm va j_f' = % . Tinh ban

kinh R ctia dudng tron ngoai tiép tam gidc 4BC.

A. R=25cm. B. R=15m. C. R=2cm. D. R=3,5cm .
Loi giai. Tam gidc ABC vudng tai 4, ¢6 dudng cao AH = AB.AC = AH’* ().
Mat khac ﬂzé < AB :éAC thé vao (*) ta dugc EAC2 [12] & AC:@.

AC 4 4 4 5
83 _ i

Suy ra AB:% s = AB® + AC* =24/3.

Vay ban kinh can tim 14 R = BTC =3 om

Cau 39. Cho tam giac ABC c6 AB =33, BC=6~/3 va CA=9.Goi D la trung diém
BC . Tinh ban kinh R ctia dudng tron ngoai tiép tam giac ABD.

A.R:%. B. R=3. C. R=3/3. D. R=

N o

4B’ + AC*  BC?

—27 = AD =3/3.
2 4

Loi giai. Vi D 1a trung diém ciia BC = 4D* =




Tam gidc ABD ¢6 AB= BD = DA =33 = tam gidc ABD déu.

B, B

Nén c6 ban kinh dudng tron ngoai tiép 1a R = TAB =

CAu 40**, Tam giac nhon ABC c¢6 AC =b, BC=a, BB' la duong cao ké tit B va
CBB' = o . Ban kinh dudng tron ngoai tiép R clia tam gidc ABC dudc tinh theo a, b

3J3=3. Chon B.

va «a la:
2 2 2 2
A R:\/a +b ’—2abcosa_ B. R:\/a +b 4‘—2abcoso¢'
2sina 2sin o
2 2 2 2
C. R:\/a +b +2abcosa' D. R:\/a +b —Zabcosa.
2cosa 2cosa

S /
L&i giai. Xét tam gidc BB'C vudng tai B’, ¢6 sinCBB' = %CC: = B'C=asina.

Ma AB'+B'C=AC < AB'=b—a.sina va BB =a’.cos’ a.
Tam giac ABB’ vudng tai B', c6 AB=+BB"* + AB"* = \/(b—a.sina)2 +d*.cos’

—Jb* —2ab.sina +a’sin® a + a’ cos’ a =d® + b —2absina.

2 2 :
Ban kinh dudng tron ngoai tiép can tinh la Af\ =2R< R= \/a +b" ~2absina .
sin ACB 2cosa

S
V&n dé 4. DIEN TiCH TAM GIAC
&
Cau 41. Tam giac ABC c¢6 AB=3, AC =6, BAC =60°. Tinh dién tich tam gidc ABC .

93 9

A. S =93. B. S, = - C. Sy pe=9. D. Sy ==

2
1 93

Loi gidi. Ta 0 Sy =~ AB.AC. sin A = %.3.6.sin 60" === Chon B.

Cau 42. Tam gidc 4BC c¢6 AC =4, BAC =30°, ACB=75°. Tinh dién tich tam giac
ABC .
A S e =8. B.S, 0 =4V3. C.Sype=4. D. S, . =8/3.
L&i gidi. Ta ¢6 /TBE':180°—(§R'+ @):75% ACB.
Suy ra tam gidc ABC cantai 4 nén AB=AC=4.

Dién tich tam gidc 4BC 1a S, ;. = %AB.AC sin BAC = 4. Chon C.

Cau 43. Tam giac ABC c¢6 a=21, b=17, ¢ =10. Dién tich ctia tam gidc ABC bang:

A. S,y =16. B. S, =48. C. Syppe =24. D. S, =84.
Loi giai. Ta c6 p= Zlﬂzﬂ _o4.

Do d6 S =./p(p—a)(p—b)(p—c) =24(24—2)(24—17)(24—10) =84 . Chon D.
Cau 44. Tam gidc ABC c6 AB=3, AC =6, BAC = 60°. Tinh d6 dai dudng cao %, ctia
tam giac.

A h,=3J3. B.h=+3. C.h

Il
w

D. =2
2

L&i giai. Ap dung dinh 1y ham s& cosin, ta c¢6
BC?* = AB* + AC* —2AB.ACcos A=27——BC = 3\/5 .



Taco S

AABC

1 S VN )
=

= E.AB.AC. sinA = 5.3.6.511160 =

Lai ¢6 S, 5 :%.BC.ha —h = Z‘Z — 3. Chon C.

a

Cau 45. Tam giac ABC c6 AC =4, ACB = 60° . Tinh do6 dai duong cao £ uat phat tu
dinh A4 cta tam giéc.

A h=2V3. B. h=43. C.h=2. D. h=4.
L&i gidi. Goi H 1a chin dudng cao xuat phat tit dinh 4.

Tam giac vuong AHC , c6 sin ACH = %—>AH — AC.sin ACH = 4.% =2./3.

Chon A.
CAu 46. Tam gidc ABC c¢6 a=21, b=17, c=10. Goi B' la hinh chiéu vuéng géc cua
B trén canh AC . Tinh BB'.

A. BB'=8.  B.BB =22 c. g =168 D. Bg =%
5 17 17
Loi gii. Ta of p:wzm,
Suy ra SZ\/p(p—a)(p—b)(p—c) :\/24(24—2)(24—17)(24—10) =84.

LaiciS:%b.BB'<—>84:%.17.BB'—>BB' 11678 Chon C.

Cau 47. Tam gidc ABC ¢6 AB=8cm, AC =18 cm va cb dién tich bing 64 cm?. Gia
tri sin4 ang:

>

A. sinAzg. B. sinA:%. C.sind=—. D. sinA:8

W
o |

Loi gidi. Ta c6 S, 0 = %.AB.AC. sinBAC < 64 = %.8.18.sinA &sind= % Chon D.
Cau 48. Hinh binh hanh ABCD ¢6 AB=a, BC=a2 vi BAD=45". Khi d6 hinh
binh hanh c6 dién tich bang:
A. 24°. B. a’\2. C.d. D. a*\/3.
2
L&i giai. Dién tich tam gidc ABD 1a S, ,,, = %.AB.AD. sin BAD = %.a.a 2.sind5° =%,

2
Vay dién tich hinh binh hanh ABCD 1a S ., =2.5,,p = 2.% =a’. Chon C.

CAu 49*. Tam gidc ABC vuodng tai A c6 AB= AC =30cm. Hai dudng trung tuyén
BF va CE cit nhautai G.Dién tich tam giac GFC bing:
A. 50 cm?. B. 50+/2 cm?. C. 75 cm?. D. 15v105 cm?.

Loi giai. Vi F 1a trung diém ctia AC = FC = %AC =15 om.

Dudng thing BF cit CE tai G suy ra G la trong tAm tam gidc ABC.
d(B;(AC)) BF 1 AB

Khi d6 a(Gi(4c) GF 5ar( ;(AC)) = — = 10am

=3=d(G;(AC))=

Vay dién tich tam giac GFC 1a S, = %.d(G;(AC)).FC :%.10.15 =75 cm*. Chon C.

Cau 50%. Tam giac déu ndi ti€p dudng tron ban kinh R =4 cm c6 dién tich bing:
A. 13 cm? B. 13V2 cm? C. 1243 cm? D. 15 cm?.
Loi giai. Xét tam gidc ABC déu, c6 @6 dai canh bang a.



Theo dinh 1f Sin, ta ¢6 —2o— =2R & —% =24 & a=8.51n60° = 44/3.
sin BAC sin 60

Vay dién tich cAn tinh 1a S, . = %.AB.AC. sin BAC = %.(4% )2 sin60° = 12+/3 cm?.

Chon C.
Cau 51%, Tam gidc ABC ¢6 BC =2+/3, AC =2AB va do dai dudng cao AH =2 . Tinh
d6 dai canh A4B.

A. AB=2. B. AB—%.
C. AB=2 hoac AB:Z—?. D. A4B=2 hoic AB:#.
Léi gidi. Ta 6 p— AB+BC+CA _ 2\/§+3AB'
2 2
34B+2/3|(34B—2/3(2v/3 — 4B|(2J3 + 4B
Suyra S= .
2 2 2 2
Lai ¢6 S:%BC.AH:Z«/E.
Tt d6 ta o6 243 — 34B+23|(34B—23|(24/3 — 4B|[24/3 + 4B
2 2 2 2
> (94B” ~12)(12- 4B") AB =2 Chon
= . on u.
16 AB:@ ’

CAu 52*%, Tam giac ABC c¢6 BC =a, CA=b, AB=c va c6 dién tich S.N&u ting canh
BC 1én 2 lan ddng thoi tang canh AC 1én 3 14n va gifi nguyén dd 16n caa géc C thi
khi d6 dién tich cta tam gidc méi dugde tao nén bing:

A. 2S. B. 35. C. 4S. D. 6S.

L&i giai. Dién tich tam gidc ABC ban daula S = %.AC.BC. sin ACB = %.ab. sin ACB.

Khi tang canh BC 1én 2 lan va canh AC 1én 3 l4n thi dién tich tam giac 4ABC lic
1 1
2 2
CAu 53* Tam gidc ABC c6 BC=a va CA=b.Tam gidc ABC c6 dién tich 16n nhat
khi géc C bang:
A. 60°. B. 90°. C. 150°. D. 120°.

nay 1a S, ,,c ==.(34C).(2BC).sin ACB = 6.=.AC.BC.sin ACB = 6S. Chon D.

L&i giai. Dién tich tam gidc 4BC 1a S, . = %.AC.BC. sin ACB = %.ab. sin ACB.

Vi a, b khong d6i va sin ACB <1,VC nénsuyra S, g%b.

D4u "=" xAy ra khi va chi khi sin 4CB=1< ACB = 90".
Vay gia tri 16n nhat ctia dién tich tam giac 4ABC la S = %b. Chon B.

CAu 54*, Tam giac ABC c6 hai dudng trung tuyén BM, CN vudng gbc v6i nhau va
c6 BC =3, géc BAC =30°. Tinh dién tich tam gisc ABC .
3J3
A S e =3/3. B. S, =6J3. C. Sy e =93, D. S, :T*/_.

Loi giai. Vi BM L CN——5a*> =b* +¢*. (Ap dung hé qua da c6 trude)



24

Trong tam gidc ABC ,tacod a* =b> +c¢* —2bc.cos A= 5a*> —2bccos A——bc = yh
cos

24®

Khi d6 S:%bcsinA:%. sind—a’tan4 =33 . Chon A.

cos A

==
Van dé 5. BAN KINH PUGNG TRON NOI TIEP
& o
Cau 55. Tam giac ABC c¢6 AB=5, AC =8 va BAC =60". Tinh ban kinh r ctia dudng
tron ndi tiép tam giac da cho.
A r=1. B.r=2. C.r:\/g. D.rzZ«/g.
L&i giai. Ap dung dinh ly ham s8 cosin, ta c6
BC?> = AB* + AC* —2AB.ACcos A=49——BC=1.
Dién tich § = %AB.AC. sin A = %.5.8.% =103

Laicé S=pr r=S_ 25 =+/3. Chon C.
p AB+BC+CA
CAu 56. Tam giac ABC c6 a=21, =17, ¢ =10. Tinh ban kinh r cta dudng tron noi

tiép tam giac da cho.

A.r=16. B.r=7. C.r:%. D.r=8.
Lo giai. Ta c6 p:&;—’—lozzl.
Suy ra §=[24(24-2)(24-17)(24—10) =84.
Lai c6 S:p.r—>r:§:%:%. Chon C.

CAu 57. Tinh ban kinh r cta dudng tron ndi tiép tam giac déu canh a.

A r B. r C.r D.r=—=.

7

2

Loi giai. Dién tich tam gidc déu canh g bing: S = e f .
a3

. N 4 a3

Laic6 S=pr——r=—=—F—=——.Chon C.
p 3 6
2
CAu 58. Tam giac ABC vudng tai 4 c6 AB=6cm, BC =10cm. Tinh ban kinh r cua
dudng tron noi ti€p tam giac da cho.
A. r=1 cm. B. r=+/2 cm. C.r=2 cm. D. r=3 cm.

AB+BC+CA
— =

L&i giai. Dung Pitago tinh duge AC=8,suyra p= 12.

Dién tich tam giac vuong S = %AB.AC =24.

Lai c6 S:p.r—>r:£:2 cm. Chon C.
p

Cau 59. Tam giac ABC vudng cin tai 4, c6 AB=a. Tinh ban kinh r cta duong
tron ndi tiép tam giac da cho.



a a a a
A r==. B.r=—. Cor=—05_. D.r==.
2 NG 2442 3
L&i gidi. Tu gid thiét, tacé AC=AB=a va BC=aV?2.
AB+BC+CA  [2+42
Suyra p= 5 =a 7|

2

Dién tich tam giac vuéng S = l AB.AC = “7 .
Laico S=pr r*E Chon C
’ ’ p 2 +J—

CAu 60. Tam gidc ABC vuodng can tai 4 va noi tiép trong duong tron tAm O ban

kinh R. Goi r 1 ban kinh dudng tron noi tiép tam gidc 4BC . Khi d6 ti s6 R bing:
r

A 1442 B 22 c. 2-1 p, 152
2 2 2
Loi giai. Gia st AC = AB=a——BC=a\2. Suy ra R—B;C %.
. AB+BC+CA (2442
Tacod p= > =a 3 .

2

Dién tich tam giac vuong S = %AB.AC = %

Laicé S=p.r r:§ ¢

Vay 5:1+ﬁ Chon A.
P 2442




