
HẰNG SỐ EULER 

1. Định nghĩa 

Hằng số Euler, thường được ký hiệu là 𝑒, là một hằng số toán học quan trọng. Giá trị xấp 
xỉ của ee là 2.71828. Đây là một số vô hạn thập phân và nó không có một biểu diễn chính 
xác nào dưới dạng phân số. Hằng số Euler đã xuất hiện tự nhiên trong nhiều lĩnh vực khác 
nhau của toán học và khoa học. 

Hằng số Euler được định nghĩa thông qua giới hạn sau: 

𝑒 = lim
→

1 +
1

𝑛
. 

Điều này có nghĩa là 𝑒 là giới hạn của một chuỗi số khi số lần cộng thêm vào tiến tới vô 
cùng. 

2. Lịch sử ra đời 

Hằng số 𝑒 là một trong những hằng số toán học quan trọng và thường xuyên xuất hiện 
trong nhiều lĩnh vực khác nhau. Nó có giá trị xấp xỉ là 2.71828. Lịch sử của 𝑒 liên quan 
chặt chẽ đến phát triển của toán học. 

𝑒 xuất hiện đầu tiên khi nhà toán học người Scotland John Napier và sau đó là nhà 
toán học người Thụy Sĩ Jacob Bernoulli nghiên cứu về vấn đề của lãi suất kép. Họ thấy 
rằng nếu một khoản tiền được đầu tư với lãi suất kép, thì tỷ lệ tăng của nó là 𝑒 khi thời 
gian tiếp tục gia tăng. 

Nhà toán học người Thụy Sĩ Leonhard Euler là người đầu tiên sử dụng ký hiệu ee để 
chỉ hằng số này vào cuối thế kỷ 17. Ông đã đặt ra nhiều bài toán liên quan đến 𝑒 và nghiên 
cứu về tính chất của nó, điển hình như công thức Euler, một trong những phương trình 
toán học quan trọng nhất. Công thức này kết nối 𝑒, số phức 𝑖 (đơn vị ảo), và hàm số siêu 
việt như cosin và sin. Công thức Euler có dạng: 𝑒 = cos 𝑥 + 𝑖 sin 𝑥. 

3. Bài toán lãi suất kép 

Hằng số 𝑒 xuất hiện trong mô hình lãi suất kép và phát triển của số tiền theo thời gian. Ví 
dụ, nếu bạn đầu tư một khoản tiền với lãi suất kép, giá trị cuối cùng của khoản đầu tư sẽ 
tiến tới một giới hạn cố định khi thời gian tiếp tục gia tăng. Bài toán này thường được mô 
tả qua công thức sau: 



𝐴 = 𝑃 1 +
𝑟

𝑛
. 

Trong đó:  

 𝐴 là số tiền nhận được sau một khoảng thời gian 𝑡. 
 𝑃  là số tiền ban đầu đầu tư (vốn ban đầu). 
 𝑟 là lãi suất hàng năm (dưới dạng thập phân, không phải dạng phần trăm). 
 𝑛 là số lần lãi suất được tính trong mỗi năm. 
 𝑡 là thời gian đầu tư (năm). 

Khi số lần tính lãi suất 𝑛 tiến tới vô cùng (ngày càng nhiều lần lãi suất trong một khoảng 
thời gian), công thức trên trở thành: 

𝐴 = 𝑃𝑒 . 

Ở đây, 𝑒 xuất hiện trong công thức là kết quả của việc tính giới hạn của biểu thức khi 𝑛 
tiến tới vô cùng. Cụ thể, giới hạn này được mô tả bởi công thức: 

𝑒 = lim
→

1 +
1

𝑛
. 

Do đó, 𝑒 xuất hiện một cách tự nhiên khi ta nghiên cứu về lãi suất kép và mô hình tăng 
trưởng vốn theo thời gian. 

4. Công thức Euler 

Công thức Euler là một trong những công thức toán học quan trọng, kết nối số học, đại số, 
và hình học. Công thức này được đặt tên theo nhà toán học nổi tiếng người Thụy Sĩ 
Leonhard Euler, người đã phát triển và đưa ra công thức này. Công thức Euler có dạng như 
sau: 

𝑒 = cos 𝑥 + 𝑖 sin 𝑥. 

Công thức này kết nối hàm số mũ phức 𝑒  với hàm số cosin và sin, hai hàm số quan trọng 
trong toán học. Đây là một biểu diễn phức tạp của số phức 𝑒  bằng cách sử dụng các hàm 
số thực. Công thức Euler là một công cụ hữu ích trong việc giải quyết các vấn đề liên quan 
đến số phức và thường được sử dụng trong các lĩnh vực như phương trình vi phân, hình 
học phức tạp, và cả trong lĩnh vực vật lý lý thuyết. 

5. Khai triển Taylor 

Khai triển Taylor là một phương pháp biểu diễn một hàm số như một tổ hợp của các giá 
trị và đạo hàm của nó tại một điểm xác định. Đối với hàm mũ 𝑒 , khai triển Taylor tại 
𝑥 = 0 (đôi khi được gọi là khai triển Maclaurin) là: 



𝑒 = 1 + 𝑥 +
𝑥
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𝑥

3!
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Khi 𝑥 = 1, công thức trên trở thành: 

𝑒 = 1 + 1 +
1
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1

𝑛!
=

. 

Do đó, hằng số 𝑒 là giới hạn của tổng vô hạn của chuỗi  khi 𝑛 tiến tới vô cùng. Một số tài 
liệu dùng chính công thức này làm định nghĩa của số 𝑒. 

Khai triển Taylor của hàm 𝑒  tại 𝑥 = 0 cung cấp một biểu diễn khá đặc biệt cho hằng 
số 𝑒, và nó liên quan chặt chẽ đến tính chất đặc biệt của 𝑒 khi xuất hiện trong nhiều lĩnh 
vực khác nhau của toán học và khoa học. 

6. Kết luận 

Hằng số 𝑒 là một hằng số toán học quan trọng và có ảnh hưởng sâu rộng trong nhiều lĩnh 
vực của toán học và khoa học, làm cho nó trở thành một trong những hằng số cơ bản và 
phổ biến nhất. 

Tham khảo thêm các bài viết về toán học ở: Trường THPT Sài Gòn 


