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__ KHAO SAT HAM SO LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG TONG HQP P1

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Gia tri nhé nhét cia ham s6 f'(x)=x"—24x trén doan [2;19] bang

A. 3242 B. —40. . C. 322, - D.—45.
Cau 2. buwong cong hinh bén la d6 thi cia moét trong béﬂr\yhém sO dw@i day. Ham so dé la ham s6 nao?

A y=—x+3x+2 B. y=x'—x"+1 C.y=x"+x"+1 D. y=x"-3x+2
Cau 3. Tiém can ding clia dd thi ham sé y = > _2 la
X+
A x=-2. B. x=2. C. x=1. D. x=-1.
Cau 4. Choham sé y = f(x) c6 dd thi la dwong cong trong hinh bén.
yn
.
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Ham sb da cho ddng bién trén khoang nao dwéi day?
A. (—0;0). B. (0s1). C. (1;+) D. (-150).
Cau 5. Ham sb nao sau day nghich bién trén R ?

A y=x"-3x+2. B. y=—x"+2x" —4x+1.
C.y=x"+2x"+2. D. y=—x"—2x"+5x-2.
Cau 6. Tiém can xién clta do thj ham sb y=3x+i la
x_
A y=3. B. y=3x. C. y=x+1. D. y=x-1.

Cau 7. Ham sb f(x) c6 dao ham f'(x)=x’(x~1)(x-2)", VxeR. Ham s8 f(x) c6 bao nhiéu diém cuc
dai?

A 2. B. 0. C. 1. D. 3.

Cau 8. Choham sé y = f(x) c6 bang bién thién trén [-5;7) nhw sau

T Rt 1 7

y - 0 +

ah \ 9
2 /

Ménh dé nao duéi day dung?
A [rgl%f(x):6 B. [rglgf(x):2 C.[rggﬁf(x):Q D.r[{lse;l;)(f(x)zﬂ
Cau 9. Cho ham s6 y = f(x) lién tuc va co6 d6 thi trén doan [-2;4] nhw hinh vé& bén. Téng gia tri Ién nhat va

nho nhat clia ham s6 y = f(x) trén doan [-2;4] bang



A5 B. 3 C. 0 D. -2

Cau 10. Tiém can ngang cta do thi ham sb y =

x+1
A y=-1. B. y=1. C. y=-2. D.y=2.
Cau 11. M6t vat chuyén dong theo quy luat s =—¢> + 61> v&i ¢ (gidy) la khodng thei gian tinh tir luc vat bat dau
chuyén dong va s (mét) 1a quang duong vat di duoc trong thoi gian d6, Van téc v(7) cia vat co bang bién thién

nhw hinh vé sau. Héi trong khoang thoi gian 10 gidy, ké tir Itc bat dau chuyén dong, van téc Ion nhét clia vat
dat dwgc bang bao nhiéu

t]o 2 + oo
v'(t) 0
v(t) / 12\
0
— 0
A 14(m/s). B. 16(m/s). C. 10(m/s). D. 12(m/s).

Cau 12. Cho ham sé y = f(x) c6 dao ham f’(x) tai moi x € R. Db thj clia ham sé y = f"(x) duwoc cho nhw

hinh vé dw&i day.
/\i x
2 5

Biét réng f(0)+f(3)=/(2)+f(5). Hay tim gia tri nhé nhét, gié trj Ion nhét cia y = f'(x) trén doan [0;5]?
A Max f(x)=1(5)- B. Max [ (x)=/(0)- C. Max f(x)=/(2). D. Max f(x)=/(3)-

TRAC NGHIEM BUNG SAI
Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) xac dinh trén R va co6 bang bién thién nhw hinh vé. Xét tinh dung sai cla cac
khang dinh sau?

x -0 4 6 7 +00

f'(z) + 0 - 0 + 0 -

19 21
w7 NC T O
% 12 —00

a) Gia tri Ién nhét ctia ham sb trén R bang 21.
b) Gia tri nhd nhéat ctia ham sé trén R bang 12.
¢) Gia tri lon nhat ctia ham s6 h(x) = f(x)+m trén doan [0;5] bang 34 khi m =15.

d) Ham s6 g(x)= f(2x—2) dat gia tri I6n nhat trén khodng (—o0;4) tai x =3.




Cau 2. Cho hai ham s6 f(x)=sin 5x++/3 cos5x; g(x)= —%cos 7x. Xét tinh dung, sai cla cac khang dinh
a) f(0)= V3.
b) Ham s6 g(x)co do thi nhan géc toa d6 O lam tam di xirng.

c) Ham sb f(x)co gia tri Ion nhét bang 2.

d) Phuong trinh f(x)=g'(x)co dung ba nghiém trong khoang (0%)

Cau 3. Van téc clia vat am chirng to chiéu chuyén déng cla vat nguoc chiéu dwong cla truc da chon. Mot
ngwoi dan 6ng muon cheo thuyén & vitri A toi diém B vé phia ha lwu bo dbi dién, cang nhanh cang tét, trén
mét bd séng thang rong 3 km (nhw hinh vé).

3km

\,
Anh c6 thé chéo thuyén ctia minh tryc tiép qua sdng dé dén C va sau do chay dén B, hay c6 thé chéo truc tiép
dén B, hodc anh ta cé thé chéo thuyén dén mot diém D gitra C va B va sau dé chay dén B. Biét anh 4y c6
thé chéo thuyén 6 km/h, chay 8 km/h va quang duwdng BC =8 km . Biét téc d6 ctia dong nuéc la khéng dang
ké so v&i toc d6 cheo thuyén clia nguoi dan ong. Goi x (km) la d6 dai quang duong BD. Xét tinh ding sai
trong cac khang dinh sau:

a) 8—x (km) & d6 dai quang dwong CD .

X’ +9

b) Thoi gian chéo thuyén trén quang dwong AD la:

(gio)

x*+9 8-x
+
- /e 8 z
d) Khoang 1 gi& 20 phut la khodng théi gian ngén nhat dé ngudi dan éng dén B .
Cau 4. Mét vat chuyén déng co phuong trinh quang dwéong tinh bang mét phu thudc thoi gian ¢ tinh bang giay
duoc biéu thi boi ham s f (1) =—¢ +9¢” +21¢ . Cac ménh dé sau dung hay sai?

c) Téng thoi gian di chuyén tr 4 dén B 1a

a) Quang dwéng ma vat di dwoc sau 2s ké tir Iuc bt dau chuyén dong 1a 70m .

b) Van t6c I6n nhét cla vat thé 1a 21(m/s).

c) Van téc cla vat tang ti luc bat dau chuyén dong dén giay thr 3.

d) K& tir lic béat dau chuyén dong dén khi dirng han, vat di dwoc quang dwong 1a 150m.

TRAC NGHIEM TRA LOINGAN ‘ , ,
Cau 1. Hang ngay myc nwéc cha ho thly dién & mién Trung Ién va xudng theo lvgng nwéc mwa, va cac sudi

nudc dbd vé hd. Tir luc 8h sang, do sau clia muc nwdc trong hd tinh theo mét va lén xubng theo thoi gian t (gi®)
3

trong ngay cho bé&i cdng thirc h(t) =24t +5¢ —%. Biét rang phai thdng bao cho céac hd dan phai di doi trwde khi

xa nuéc theo quy dinh trvdc 5 gio. Hoi can thong bao cho hé dan di doi trudc khi xa nwoc may gior (két qua sb
nguyén). Biét rang myc nwéc trong hd phai Ién cao nhat méi xa nwéc.

Cau 2. Tlr mét tAm bia méng hinh vudng canh 6dm , ban Hoa cat bd bén tam giac can bang nhau cé canh day
la canh cua hinh vudng ban g‘]’éu va dinh la dinh cGia mét hinh vudng nhé phia trong réi gap 1&n, ghép lai tao
thanh mét khoi chop t giac deu (Hinh 7).



6 dm

Thé tich ctia khéi chép c6 gia tri I&n nhéat bang bao nhiéu decimét khéi (lam tron két qué dén hang phan mudi)?
A.6,5 B.7,3 C.82 D.5,6
Va4
Cau 3. Cho ham s6 y = f'(x) c6 db thi nhu hinh vé& bén.
Tim s6 dwéng tiém can cha dé thi ham sbé
2
x =3

T M6 ()45

Cau 4. Mét con ca hdi boi ngwoc dong dé vuot mot khodng cach 1a300km . Van tdc cla dong nwéc 1a 6km/ h .
Néu van tbc boi clia ca khi nuwéc dirng yén 1a v(km/h) thi nang lwgng tiéu hao cla ca trong t gi& dwoc cho b
cong thiee E(v)=cv’t. Trong d6 cla mot hang sé, E dwoc tinh bang jun . Tim van téc boi clia ca khi nwéc
dirng yén dé nang lwong tiéu hao la it nhat. (két qua la sb nguyén).

Cau 5. Nguwoi ta can thiét ké mot cai lon co dang hinh tru c6 thé tich 1a 1 Iit (Hinh 1.41). Ti 1& chiéu cao va ban
kinh day hinh tru nay la s6 nguyén nao dé tong chi phi lam vé lon (bao gém ca hai day) la nhd nhat.

k

Hinh 1.41
Cau 6. M6t cong ty mudn lam mét duwong dng dan tr vi tri 4 trén be bién dén vi tri B trén hon ddo. Khoang
cach tir diém B dén b bién 1a BH = 6km (Hinh 1.42). Gia tién dé xay dung dwong 6ng trén be 1a 50000 USD
trén mdi kilomet va gia tién xay dwng dwéng 6ng trén bién 1a 130000 USD méi kilomet, biét rang AH = 9%km .

Xé&c dinh vj tri diém C trén doan AH dé khi lap 6ng dan theo dwdng gép khic ACB thi chi phi cong ty bé ra la
thap nhét.

.
H c

A
9km g
Hinh 1.42



~ KHAO HAM SO LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG TONG HQP P2

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Choham sé y = f(x) c6 bang xét ddu dao ham nhw sau
Ménh dé nao duwéi day dung?

X —00 -2 0 2 +0c0
f(x) + 0 - - 0 +
A. Ham sb6 dbng bién trén khoang (—o;0). B. Ham s6 ddng bién trén khoang (—2;0).
C. Ham s6 nghich bién trén khodng (0;2). D. Ham s6 nghich bién trén khoang (—o0;—2).

Cau 2. Cho ham sé y = f(x) lién tuc trén R va c6 dao ham f'(x) = x* (x* —4)(x* +3x+2)(x+3). Ham sb c6
bao nhiéu diém cuc tiéu?

A.3. B.2. C.1. D.o.
X . x—2
Cau 3. Buwong tiém can ngang cua do thj ham s6 y = ] la
—x+
A y=-2. B. y=-1. C. x=-1. D. x=2.
a . a n R S P I x2_2x+2 N
Cau 4. Buwdng tiém can xién cua do6 thi ham sé y:—1 la
x_
A y=x+1. B. y=x-1. C. x=3. D. x=2.
Cau 5. Cho ham s6 y = 72 ¢6 @b thi nhu hinh sau. Khéng dinh ndo sau day ding?
xX+c
A I
y
I
I
A
] -
__-/ | x"
PR T I S S e 5
I
|
I
1
A. a<0,b<0,c<0. B.a<0,b>0,c>0. C.a>0,b>0,c>0. D.a>0,b>0,c<0.

. . 2 .
Cau 6. Gia tri nhd nhat cia ham s6 y = x> += trén doan [2;3] bang
X

Al B. 5. c. 2. D. 3.
2 3
Cau 7. Ham sb y =+/2018x —x” +2024 nghich bién trén khodng nao trong cac khoang sau day?
A. (1010;2018). B. (2018;+0). C. (0;1009). D. (1;2018).

Cau 8. Choham sé y = f(x) c6 do thi nhw hinh vé. Gia tri I6n nhat clia ham s6 f(x) trén doan [0;2] la:




Cau 9. Choham s6 y = f(x) lién tuc trén doan [-1;3] va co dd thi nhw hinh vé bén. Goi M, mlan lwot Ia gia tri

lon nhét va gia tri nho nhat clia ham sé da cho trén doan [-1;3]. Gia triclia M +m 1a

v

A 2 B. -6 C. -5 D. 2
Cau 10. Gia tri lon nhat cia ham s6 f(x)=x’—3x+2 trén doan [-3;3] Ia
A 4. B. —16. C. 20. D. 0.
Cau 11. Ham s6 y = f(x) c6 db thi nhw hinh v&. Khéng dinh nao sau day ding?

¥

A. Db thj ham s6 c6 diém cye dai la (1;-1). B. D6 thi ham s6 co diém cuc tiéu la (1;-1).
C. D& thi ham s6 c6 diém cuc tiéu la (-1;3). D. D6 thi ham s6 c6 diém cuc tiéu la (L1).

Cau 12. Hinh bén cho biét lwgng mwa trung binh cac thang nam 2019 tai Thanh phé H6 Chi Minh do theo don
vi milimet. Hay cho biét vao thang nao trong nam 2019 thi lwong mwa (mm) 1 cao nhat ?

Lugng mua trung binh cdc thang nam 2019 tai Thanh phé Hé Chi Minh
400
_ 342
X m N
300 an f \
4§ H"“‘w/ N\, 260
250 271 X
213 A
200 7 \.
150 /;" N\ .
w1
100 £ &\\
51 b
50 A o
g 4 g/’f 47 X
0 — ;
1 3 3 4 5 6 7 8 9 i0 1 12 (Théang)
A. Thang 6. B. Thang 8. C. Thang 9. D. Thang 10.

TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Cho ham sb y = 2x 5 (C). Xéttinh ding, sai cia cac khang dinh
x_
a) Tiém can ding cla dd thi ham sé 1a x =%.

b) Toa d6 giao diém hai dwéng tiém can thudc dwong thdng x—y—1=0
c) Bwong thdng 2x+ y—1=0 cét cac tiém can ding, tiém can ngang cla d6 thi ham sb tai cac diém A va B.

Dién tich cha tam giac IAB bang ? v&i I 1a giao diém hai dwong tiém can.
d) Goi 7 la giao diém cua hai tiém can ctia d6 thi ham sb. Khoang cach tr 7 dén mét tiép tuyén bat ky cia do

1
=

thi ham sb da cho dat gia tri I&n nhat bang



Cau 2. Nguoi ta mudn xay mot cai bé hinh hop dirng co thé tich V = 18(m3), biét day bé 1a hinh ch nhat co

chiéu dai gap 3 Ian chiéu rong va bé khéng c6 nép. Xét tinh dung, sai clia cac ménh dé sau:

3x

Dé nguyén vat liéu xay dwng la it nhat (biét nguyén vat liéu xay dung cac mat la nhw nhau) thi
a) Chiéu réng cia day bé bang 2 m.
b) Chiéu dai ctia day bé béng 6 m.
c) Chiéu cao ciabé 1a 1 =3m.
d) Dién tich xung quanh cla bé bang 48 m’.

X +x-2
x°=2x+m (C) -
a) V&i moi gia tri m, do thi ham s6 ludn cat truc hoanh tai 2 diém phan biét.
b) Khi m=0, ham s0 c6 3 tiém can.
c) C6 hai gia tri ciia m d& ham sé cé dung mét dwong tiém can dirng.
d) Goi S la tap hop cac gia tri nguyén ctia m € [-8;8] dé ham sb co ba dwong tiém can. S6 phan tir cia S la 7.

Cau 3. Chohamsé y=

Cau 4. Mot co s& dong gidy san xudt mbi ngay dwoc x do6i gidy. 1<x<20. Tdng chi phi san xuat x doi

gidy(don vi nghin d@dng) 1a C(x)=x"—6x" —88x+592. Gia st co' s& nay ban hét san phdm mai ngay véi gia

200 nghin dong /mét d6i. Goi T'(x) Ia sé tién ban dwoc va L(x) 1a loi nhuén thu duoc sau khi ban hét x doi

gidy. Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Gia sk trong mot ngay nao dé co s& san xuat dwoc 10 ddi gidy thi loi nhuan thu dwoc 1a 1888 (nghin
déng).

b) Gia st trong mét ngay nao dé co s& lgi nhuan thu dwoc la 1584 (nghin ddng) khi dé co s& phai san xuét
duoc 9 doéi giay.

c) Co s& nay san xuat dwoc 12 d6i gidy thi loi nhuan thu dwoc 1a nhiéu nhét.

d) Loinhuan t6i da thu dugc trong mot ngay 1a 1980 nghin dong.

TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN ,

Cau 1. Bén trong mét can nha b hoang hinh 1ap phwong thé tich 1000 m® ¢ 3 chi nhén con rat hay céi va nén

phai Mua dong dén, vi doi rét nén chang danh quyét dinh hop tac voi nhau giang lwéi dé bét moi. Ba chu nhén

tinh toan sé giang mét manh Iwdi hinh tam giac theo cach sau: Moi chu nhén sé dirng & mép twong bat ki (co

thé mép gilra 2 btrc twong, gitra twdng vdi tran, hodc gitra twdng voi nen) roi phong nhikng sgi to lam khung

dén vi tri cing 2 con nhén con lai roi sau d6 méi phong to dinh dan phan lwdi bén trong. Nhwng vi von da cd

hiem khich tlr 1au, nén trwwde khi bat dau, chung quy dinh aé tranh x6 xat, khdng cdé bat ki 2 con nhén nao cung

nam trén mot mat twdng, nén hodc tran nha. Chu vi nhé nhat cia manh lwéi dwoc giang la p (biét cac soi to

khung c&ng va khéng nhun). Gia tri p* 1a s6 nguyén nao

A'f0:10:0) B'

M
D! c’,

P

B(10;0:0) x

./ D(0:0:10) C



Cau 2. Cho mét thm nhém hinh vudng canh 6 cm. Nguwoi ta mudn c&t mét hinh thang nhw hinh vé. Téng x+ y 1a
s6 nguyén nao dé dién tich hinh thang EFGH dat gia tri nhd nhét.

A 2cm E B
X cm
H
3cm
F
D C
G ycm

Cau 3. Mgt cong ty muon xay dung hé thong day cap tir tram A & trén bo bién dén mot vi tri B trén mot hon déo.
Hon dao cach bo bién 6km . Goi C la diém trén bd sao cho BC vudng gdc véi bo bién. Khoang cach tir A dén C
la 9km . Gia dé |&p d&t mdi km hé thdng day trén b 1a 50 triéu dong va dwéi nwéc 1a 130 triéu dong. Nguwdi ta
can xac dinh mot vi tri D trén AC dé 1ap dat hé thdng day theo dwong gap khic ADB ma sb tién chi phi thap
nhat. Khi dé chi phi lap dat thap nhat la bao nhiéu triéu dong (két qua la s6 nguyén)

B

quim

Cau 4. M6t ho san xuét vai sy Luc Ngan m&i ngay san xuét duoc x kg vai (5 < x < 20). Téng chi phi sén xuét
x kg Vai, tinh bang nghin ddng, cho b&i ham chi phi:

C(x) =x’ —3x> —19x +300
Gia st ho san xuét nay ban hét san pham mdi ngay voi gia 170 nghin dong /kg. Hoi ho san xuat nay can san
xuat va ban ra mdi ngay bao nhiéu kg vai say dé thu duoc loi nhuan toi da?
Cau 5. Mot coc chira 20 m/ dung dich KOH ( Potassium Hydroxide ) v&i nong dé 100 mg/ml va mét binh
chtra dung dich KOH khac véi néng d6 10 mg/ml . Lay x (ml) & binh tron vao cbc ta dwoc dung dich KOH co6
néng dd C(x). Coi C(x) la ham sb xac dinh voi x>0. Khi x e [5;15]. ndng do cua dung dich KOH dat gia tri
I&n nhét bang bao nhiéu mg /ml ?
Cau 6. Cho mét cdu (S) c6 ban kinh bang 1. Goi I la thé tich cla khéi tru c6 hai dwong tron day déu ndm trén

mét cau (S). Gid tri I6n nhét clia 7 1a bao nhiéu? (Iam tron dén hang phan tram)

10



~ KHAOHAM SO LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG TONG HOP P3

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Choham sé y = f'(x) c6 bang xét ddu dao ham nhu sau

x — 0 2 +ax
V' - 0 + 0 -
Ham sé da cho déng bién trén khoang
A. (0;2). B. (—0;0). C. (1;4). D. (4;+00).
Cau 2. Gia tri lon nhat ctia ham sb f(x) =x"—4x* +5 trém doan [—2;3] bang
A 122 B. 50 C.s D.1
Cau 3. Ham s6 nao dwéi day ddng bién trén khoang (—oo;+o0) 2
X 2 —
A y= ‘. B. y=x"+x. C.y:x 1. D.y=x+1.
3 x+2 x+3

Cau 4. Choham sé f(x) c6 bang bién thién nhw sau:

. — -2 1 +0

709 - 0 + 0 -

f(x) +

\ 3
-1 / \.
-0

Piém cwc dai ctia ham sb da cho 1a
A x=3. B. x=-1. C. x=1. D. x=-2.
Cau 6. Tim tap gia tri cia ham s6 y =2cos3x+1.
A. [-3:1] B. [-3;-1] C. [-13] D. [1;3]
Cau 7. Ham sb f(x) c6 dao ham f'(x)=x*(x+1)(x—2)’, YxeR.H&i f(x) c6 bao nhiéu diém cuc dai?
A 2. B. 0. C. 1. D. 3.
Cau 8. Gia tri tri Ion nhat clia ham s6 f(x)=x’ —3x” —=9x+10 trén doan [0;4] bang
A -17. B. 10. C. 15. D. -10.

Cau 9. M6t clra hang tra siva c6 dd thi biéu dién sé ly tra siva ban dwoc trong mét tudn nhw sau. S6 ly tra sira
clra hang dé ban dwgc nhiéu nhat trong mét ngay la bao nhiéu
Y

60 98
52
50 16
42
40 37
30
24

20

10

&T

@) Thd2 The#t3 Thir4 Thr5 Thie 6 Thir 7 Chi nhat
A 621y. B. 521y. C.68y. D. 581y
Cau 10. Cho ham s6 f(x)=x’+6x” +(1-m)x—3. Co tat ca bao nhiéu gia tri nguyén ctia tham sé m thudc
khoang (-20;20) dé ham s6 da cho dong bién trén R ?




A10 B.7 C.9 D.5

Cau 11. Cho ham sb f(x) xac dinh va lién tuc trén R\ {-1} co6 bang bién thién nhw sau

T —0 -1 +90
f'(=) - | -
flz) | 2 +a0
\ . \ >

Db thiham sbé y = f(x) cé dwdng tiém can ding la
A x=-I B. x=2 C.x=-2 D. y=-1

Cau 12. Pwdng cong & hinh bén 1a db thj cia ham sb y = ax+2 v6&i a,b,c,dla cac sb thwe. Ménh dé nao dudi
cx +

day dung?

—

e 1 £

\

A y'<0,vxeR B.y>0,Vx=1 C.y'<0,vx=1 D.y>0,vxeR
TRAC NGHIEM BUNG, SAI
Cau 1. Chohamsé y = f(x) lién tuctrén R va c6 d6 thi nhw hinh vé bén.

Y
3

I_l1.Xi/2

Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao dung hay sai?
a) Gia trilon nhat clia ham s6 y = f'(x) trén doan [-1;2] 1a 3.

T
-

b) Phuwong trinh f(x)=m (matham s6 ) c6 nghiém trén doan[—1;2] khi —1<m <3

c) Gia tri nhé nhét clia ham s y = f(2x* +x—1)trén doan [0;1] 1 —1.

d) Xéthamsé g(x)=f(2x" +x—1)+m Néu Ir[é%]xg(x)z—lO thi m =-13.

Cau 2. M6t vat dwoc lam néng dén uy =100°C va sau d6 dwoc lam mét trong phong c6 nhiét do khong khi la
T =30°C. Nhiét d6 cha vat dwoc lam mat tai mét thoi diém ¢ (tinh bang phut) cé thé dwoc mé hinh héa bang
cong thire sau: u(f) = T +(uy —T)e™ voi k 1a héng sb.

a) Nhiét do u(¢) cia vat tai thoi diém 7 13 u(r) = 30 + 70€™ .

b) Néu hang sb k =—0,05 thi nhiét do ctia vat sau 10 phuat gan bang 60°C .

c) Néu nhiét d6 cta vat1a 80°C sau 5 phut thi hang sé k c6 gia tri gan bang —0,0673.

d) Néu nhiét d6 cta vatla 80°C sau 5 phut thi nhiét do cua véat sau 18 phut gan bang 51°C.
Cau 3. Nguoi ta bom xang vao binh xang cia mét xe 6 t6. Biét rang thé tich ' (tinh theo lit) cha lwgng xang
trong binh xang dwgrc tinh theo thdi gian bom xang ¢ (phut) dwoc cho b&i cong thirc:

12



V(t)=300(r*—£')+4,5 v6i 0<£<0,5.
Goi V(1) 1a téc dd tang thé tich tai thoi diém ¢ véi 0<7<0,5. Biét 1 lit xang co gia la 21.000 dong.

a) Phwong trinh V’(t) =0 c6 hai nghiém phan biét trén doan {O;%]

b) Lwong xang ban dau trong binh ban dau 1a 1,5 lit.

¢) Khi xang chay vao binh xang thi téc do tang thé tich Ia Ion nhat vao thoi diém & gidy thiy 21.

d) Sau khi bom 30 giay thi binh xang day. S6 tién ngwdi mua phai trd la 787.500 dong.

CAu 4. Nhan dip Tét Trung thu, bac Ha lam cac dén 16ng cho con. Méi dén bac dung mét soi day doéng dai
28 dm cét thanh 3 doan dé ubn lam khung dén. Doan thir nhat bac ubn thanh hinh vuéng 4BCD ¢6 canh bang
x (dm) @& lam day, hai doan con lai c6 dd dai bang nhau ubn thanh cac duéng gap khic ASC va BSD . Khung
dén sau khi hoan thién c6 hinh dang la mét hinh chép chép t& gidc déu S.ABCD va mét ngoai clia dén dugc
dan gidy mau dé trang tri (xem cac méi nbi, dan la khéng dang ké). Xét tinh

a) Do dai canh bén cla khung dén bang 7 —x (dm).

b) Khi x =2 (dm) thi d6 dai dwong cao cua khung den la 33 (dm).

dm

4943
, .

c) Khi tat ca cac canh cla khung dén bang nhau thi dién tich gidy mau can dung la
d) Thé tich phan khéng gian ctia dén Idng I16n nhét khi x = 3,25 dm (két qué lam tron dén hang phén trém).
TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN

Cau 1. Nguwoi ta mudn lam moét cai bé dang hinh hdp chi nhat khédng ndp (nhw hinh vé) cé thé tich bang 5m’.
Chiéu cao clia bé la 10dm, cac kich thwdc khac 1a x(m), y(m) véi x>0va y>0. Dién tich toan phan ctia bé

(khong ké nap) la ham s6 S(x) trén khoang (0;+wx). Bwong tiém can xién cia do thi ham sé S(x) la dwong

thang y = ax+b. Tinh gia tri cha biéu thirc P =a’+b".

.
;

Cau 2. Dan s6 cua Viét Nam sau t nam tinh t&r nam 2023 duoc dy doan theo coéng thirc véi N (¢) tinh theo don
vi triéu nguoi 1 N(1) =100.e"""*,0 < ¢ < 50. Biét rang dao ham ctia ham sé N(r) biéu thij tbc d6 gia tang dan sb
cua Viét Nam ( don vi la triéu ngwoi/ ndam). Vao nam nao thi tbc do gia tang dan sb hon 2 triéu nguwoi/ nam.

Cau 3. Cho ham sé bac ba f(x)=ax’+bx’+cx+d c6 d6 thi nhw hinh v&. Ho6i d6 thi ham sé
( ) (x2—2x)x/2—x
g(x)=
(x—S)[fz(x)+3f(x)}

c6 bao nhiéu dwdng tiém can dirng?

[

TV
=

N

oy

S

—3

Cau 4. Mot trang trai rau sach & Pa Lat mdi ngay thu hoach dwoc 1 tan rau. Moi ngay, néu gia ban rau la
30000 ddng/kg thi ban hét rau, néu gia ban rau tdng 1000ddng/kg thi sb rau thira tang 20 kg. S6 rau thira nay
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dwoc thu mua hét dé lam thirc an chan nudi voi gia 2000 dong/kg. Hoi & mdi ngay thu duoc s6 tién ban rau Ion
nhat thi trang trai dé6 nén ban rau vé&i gia bao nhiéu nghin dong?

Cau 5. Mot ngwoi can di tiv khach san 4 bén bd bién dén hon ddo C. Biét rdng khoang céch tir ddo C dén be
bién la 10km, khodng cach tir khach san 4 dén diém B trén bor gin ddo C nhét la 40km . Nguoi do6 c6 thé di
duong thiy hodc di dwdng bo rdi di dwong thay (nhw hinh vé bén). Biét kinh phi di dwéng thdy [a 5 USD/km , di
duwdng bd la 3 USD/km. Héi nguwdi do phai di dwong bd mét khodng bao nhiéu dé kinh phi nhd nhét?
(AB =40km, BC =10km)

C

Ae

D B

Cau 6. Co Thai dang & khach san H bén b bién, c6 can di du lich dén hon ddo K . Biét khoang cach tir dao
K dén b& bién 1a KN =10km, khodng céach tr khach san dén H dén diém N 1a HN =50km(gid thiét
HN L NK). T khach san H , c6 An c6 thé di dwdng thdy hodc di dwdng bd rdi dwerng thiy dé dén hon déo K
(nhw hinh v&). Biét rang chi phi di dwéng thay 1a SUSD/1km, chi phi di dwéng bd 1a 3USD/1km. H&i ¢d An
phai chi mét khoan tién nhé nhat (két qué sé nguyén) 1a bao nhiéu USD dé di dén dao K ?

" K
10km M 10km
H
H 50km N 50km N
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~_ KHAOHAM SO LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG TONG HQP P4

Cau 1. Cho ham s6 y = f(x) c6 bang bién thién nhw sau

-1 0 1
y - 0 + 0 - 0

NN

Goi y, la tung do diém cuc dai clia d6 thj ham s6 y = f(x)+2. Khi dé y, thudc khoang

— a0 + o

+

A. (—o0;—1). B. (—1;+). C. (01). D. (-1;0).
R . A A s aR absa £ 2x+3 |

Cau 2. Buwong tiém can ding cua do thiham so y = -y Ia

A x=4 B. x=2 C.y=2 D. y=4

Cau 3. Gia tri nhd nhét va gia tri I6n nhat clia ham sé y =3sin 2x -5 Ian lwot la:

A —8va-2. B.2va8. C. -5va2. D. -5 va 3.

Cau 4. Hams6 y = f(x)+1 c6 bang bién thién nhw hinh bén. Ménh dé nao sau day ding voi ham s6 f(x)

X |

0

+a0

|1I

+

—00

=0

~

0

/

4+

A. Ham sb ddng bién trén khoang (-1;0). B. Ham s6 ddng bién trén khoang (0;1)
C. Ham s6 c6 1 tiém can ding. D. D6 thi ham sb ¢6 tiém can ding la truc tung.

Cau 5. Choham sé y = f'(x) co6 bang bién thién nhw hinh vé bén duai.

X —a0

V' — 0

D6 thi ham s6 y = f(x)cat dwong thang y =+/2 tai bao nhiéu diém

A1, B. 2. C.3. D.0.
Cau 6. Choham sé y = f(x) co6 bang bién thién nhw sau
T | —oo 0 1 400
Y — + 0 -
00 2
Y . / \
—1| —o0 —00

Ménh dé nao dwdi day dang?
A. Ham s6 nghich bién trén khoang (—oo;1).

C. Ham s6 dong bién trén (0;1).

B. Ham s nghich bién trén (—o0;0) U (1;+).

D. Ham s6 dong bién trén (—0;2).

. . 2x+
Cau 7. Buong tiém can dirng va tiém can ngang ctia do thi ham s6 y = x+3 tao voi hai truc toa do mét hinh

. x—4
chir nhat cé dién tich bang
A 8 B. 4 C.2 D. 6
Cau 8. Goi M la diém cuc tiéu cia ham sb y =+/e’* —2¢* +5. Diém M ndm trén dwéng thang nao sau day
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A y=x+3. B. y=7x+2. C. y:—%x+%. D. x-2y-3=0.

x—4  3x-1 = 2x-1
x—1’ x=3 x—2
cung vai hai truc toa dé tao thanh mét hinh vuéng

A3 . B.2 ] ~_C.0 D.1

Cau 10. M6t ho lam nghé dét vai lua to tam san xuat moéi ngay dwoc x mét vai lua 1< x <18.Tong chi phi san
xuét x mét vai lua, tinh bang nghin ddng, cho b&i ham chi phi : C(x) = x* — 6x* +20x + 500 . Gia st hd lam nghé
dét nay ban hét sdn phdm méi ngay vai gia 320 nghin ddng/mét. Goi L(x) la loi nhuan thu dwoc khi ban x mét
vai lua. Hay viét biéu thirc tinh L(x) theo x

A. L(x)=320x. B. L(x)=-x"+6x*+300x-500.

C. L(x)=x"—6x" —300x +500. D. L(x)=x" —6x +340x +500.

Cau 9. Cho cac ham s y = . C6 bao nhiéu ham sé ma db thi cé 2 dwong tiém can

2 . N i a ~ > N X — 4 , , , N N N
Cau 11. Goi M Ia giao diém hai dwdng tiém cén cua dwong cong y = ——. Tinh ban kinh dwong tron duwdng

kinh OM, véi O la gbc toa d6.

A Y2 g V7 c. Y3 p. Y5
2 2 2 2
Cau 12. Cho ham sb y = f(x) lién tuc trén [—2;3] va cé db thi nhw hinh vé& bén dwdi. Goi M va m lan lwot la

gia tri I&n nhat va nhé nhat cia ham sé y = f(2cos5x+1). Gia tri cia M —2m bang bao nhiéu?

2 10 1 2 3 5 x

A M-2m=5. B. M-2m=3. C. M-2m=6. D.M-2m="17.
TRAC NGHIEM BUNG, SAI
2
Cau 1. Cho ham s6 y = % c6 db thi (C,, ). Cac ménh dé sau dang hay sai?
x—

a) V&i m =-2, ham s6 nghich bién trén (0;2).

b) V&i m=-2, @ thi ham sb (C,,) c6 hai diém cuc tri 4, B thoa man AB = 24/5.

c) Goi S la tap tat ca cac gia tri clia tham sb m dé d6 thi (C,,) c6 hai diém cyc tri 4, B thoa mén dién tich tam
giac OAB bang 3v/6 . Khi d6 tng cac phan t& ciia S bing 12.

d) Buwdng tiém can xién cla dé thi (Cm) tao v&i hai truc toa dé mét tam giac can véi moi gia tri cta tham sd m.
Cau 2. Chohamsé f(x)=(2sinx—1)(cosx+1). Xét tinh diing - sai clia cac phat biéu sau:

a) f(x)=sin2x+2sinx—cosx—1.

b) f'(x)=2cos2x+2cosx+sinx.

c) Gia tri [on nhéat ciia ham s6 f"(x)—2cos2xbang /5.

d) Téng cac nghiém ctia phurong trinh f(x) =0 thudc nira khoang [-27;37)bang 37 .

Cau 3. MOt tau dé bo tiép can Mat Trang theo céch tiép can thang dirng va dét chay cac tén Itra ham & d6 cao
250 km so v&i bé mat cia Mat Trang. Trong khoang 50 giay dau tién ké tir khi d6t chay cac tén Itba ham, dé cao

h cla con tau so voi bé mét ciia Mat Trang dwoc tinh (gan dang) bai ham A(t)=-0,01£ +1,1¢7 —30¢ + 250,

trong d6 ¢ la thoi gian tinh bang gidy va £ 1a dé cao tinh bang kildmét (Ngudn: A.Bigalke et al.,Mathematik,
Grundkus ma-1, Conrnelsen 2016) ) .
a) Con tau dat khoadng cach 70/4m so v&i bé mat cia Mat Trang tai thdi diem ¢ =30 (s).

b) Goi v() 1am ham van tdc tirc thoi ké tir khi dét chay cac tén Itra ham, voi 0<7<50 (don vi trén truc hoanh

la 10 giay, don vi trén truc tung 1a 10 km ). Tt gidy thee 37 tré di, van téc cla tau gidm dan.
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c) Trong khoang thoi gian tir gidy thir 18 dén giay thir 32 dau tién, do cao cta con tau gidm dan so véi bé mat
cua Mat Trang.
d) Trong qua trinh tiép can, tau db bd cach mat dat thap nhét Ia khoang 8,07 (km).
Cau 4. Mot cong ty bat ddng san c6 150 can hé cho thué, biét rang néu cho thué médi can hé vai gia 2 triéu dong
mdi thang thi méi can ho déu c6 ngudi thué va clir méi lan tang gia cho thué méi can hod thém 100.000 déng méi
thang thi co thém 5 can ho bj bo tréng. Ménh dé nao sau day ding
a) Khi gia cho thué m{)i can ho la 2.200.000 dong thi ¢6 10 can ho bi trong )
b) Khi gia cho thué mai can hé la 2.700.000 dong thi thu nhap cua cong ty cao nhat.
¢) Thu nhép cao nhat cua cong ty dat dwoc la 312.500.000 dong.
d) Khi thu nhap cong ty cao nhat thi s can hé c6 ngwoi thué la 125 can ho.
TRAC NGHIEM TRA LOINGAN ]
Cau 1. Gid st chi phi tien xang C (dong) phu thudc toc do trung binh v (km / h) theo cbng thirc:
5400 3
C(v) :—+5v (0<v£120)
\%

Tai xé xe tai lai xe v&i tbc dd trung binh bao nhiéu km/h dé tiét kiém tién xang nhéat (két qua 1a s6 nguyén)

L o , x*=2x+2 khix>2 | |
Cau 2. Gia tri cyec tieu cia hamso y = 5 ) gan nhat sO nguyén nao
3x"—x+5 khi x<2

Cau 3. Cho mét tAm gb hinh vuéng canh 200cm . Ngwdi ta cat mot tAm g cé hinh mét tam giac vuéng ABC tir
tdm gb hinh vuéng da cho nhw hinh vé sau. Biét 4B = x(cm)(O < x<60) la mét canh géc vudng clha tam giac
ABC va tbng do dai canh géc vuéng 4B v&i canh huyén BC bang 120 cm . Tim x (két qua 1a sb nguyén) dé
tam giac ABC c6 dién tich I&n nhét.

200

B

X

o 120x

---------------_:-_-"-"q.—

A C

-"- o

Cau 3. MGt cong ty san xudt nhirng chiéc x6 bang nhém hinh try khéng c6 nap da chira dwoc10 lit nwoc. Hoi
ban kinh day (don vi cm) cta chiec x6 bang bao nhiéu dé clra hang ton it nguyén vat lieu nhat.(Két qua lam tron
dén hang phan chuc).

Cau 5. Ban Nam thwong di boi & ho boi Sky Garden canh nha, ho boi co thiét ké 1a mét hinh chir nhat voi chiéu
dai 25 m, chiéu rdng 15,5 m va bén canh dé c6 mét hd ban nguyét dwdng kinh 10 m (tham khao hinh vé 1).
Trong mét 1an bé boi vang nguwdi nén Nam da thwe hién moét chu trinh la boi theo doan thdng AC réi boi tiép
theo doan théng CM , vé&i M 1a mot vi tri bat ki trén hinh ban nguyét. Ngay sau do ban di bé theo mét hwdng
qua diém D doc b& clia hé boi dé quay lai vitri 4 va két thic chu trinh. (tham kh&o hinh vé 2).

Ll - i e -—-mm
. : 1
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Biét rang van téc boi cia Nam 1a 2,7 km / h, van tbc di bd 1a 5,4km /h va tbc d6 boi, van tbc di bd khong thay
dbi trong mét chu trinh. Héi thoi gian cham nhat @& Nam thwc hién xong chu trinh trén la bao nhiéu phut? (két
qua lam tron dén hang phan tram).

Cau 6. M6t thanh dam hinh hdp chi nhat dwoc cét tr mot khic gd hinh tru ¢6 ban kinh day bang 20cm sao cho
thanh dam c6 dién tich méat c&t ngang I&n nhét, tirc la thanh dadm c6 mat ct ngang la hinh vudng. Sau khi cat
thanh dam do, ngudi ta lai cat bén tAm van hinh hép chir nhat tr bén phan con lai ctiia khic g (tham khao hinh
vé duwéi day). Xac dinh dién tich mat ct ngang tbi da ctia méi tAm van (theo don vi cm’® va lam tron két qua dén
hang phan chuc).

2"0 - % L [ 7 . . ] w 10V et
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NGUYEN HAM VA TiCH PHAN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P1

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Ho cac nguyén ham ctia ham s6 f/(x)=3x"+1 la

3
X

A X +C. B.?+x+C. C.xX’+x+C. D. 6x+C.
Cau 2. Tim nguyén ham ctia ham s6 f(x)=+2x-1.

A. If(x)dx:%(Zx—l)x/2x—l+C. B. J‘f(x)dx:%\/2x—l+c.

C. If(x)dx:§(2x—l)\/2x—l+c. D. J.f(x)dx:—%\/2x—l+C.

Cau 3. Cho F(x) la mot nguyén ham cia ham sé f'(x) =%3; biét F(2)=1. Giatri F(3) bang
v

A. F(3)=2In3+1. B. F(3)=%ln3+1. C. F(3)=In3+1. D. F(3)=%h13—1.

Cau 4. V6i gia tri thue nao clia tham s6 m dé ham s6 F(x)=mx’ +(3m+2)x’ —4x +3 1a mét nguyén ham ctia
ham sb f(x)=3x"+10x—47
A - m=0. B. m=1. C. m=-1.

o
3
I
\S}

Cau 5. Biét F'(x) la mot nguyén ham clia ham s6 f'(x)=sin’ x.cosx va F(0)=r.Tinh F %)

AFlZ|=x. B. F| Z|=x. o - R p. FlZ|=tin,
2 2 2) 4 2) 4

1

Cau 6. Cho [ = I(4x—2m2)dx . C6 bao nhiéu gia tri nguyén ctia m d& 1+6>07?
0

A 1. 5. C.2. D. 3.

B.
Hx*=2x+3 a
Cau 7. Két qua cla tich phan J.[ jdx c6 dang Z+cln2 v6i (a,b,ceZ).Tinh a+b+c.
2
B.
4

A.6 5 C.7 D. 10
2
Cau 8. Tinh tich phan J.{ +3de.
a3 B 2. ¢ p. 2.
6 19 3 6

Cau 9. Cho f(x) lién tuc trén [1;2]. Biét F(x) la nguyén ham cla f(x) trén [1;2] thoa

F(1)=-2,F(2)=4.Knido if(x)dx bing

A. 2. BG. c. 2. D. -6.
Cau 10. Néu jf )dx=5 va jf dx =1 thi jf )dx bang.
A. 4. B. 6. C. 6. D. 4.

Cau 11. Biét F(x)=e"+x* la mot nguyén ham clia ham s6 f'(x) trén R. Khi d6 If(Zx)dx bang
1 1
A. 2¢" +2x* +C. B. Eezx+x2+C. C. Eezx+2x2+C. D. e¥ +4x* +C.

Cau 12. Mét 6 t6 dang chay véi van téc 10m/s thi nguoi 1ai xe dap phanh, thoi diém doé 6 té chuyén dong cham
dan déu v&i van téc v(r)=-5¢+10(m/s), trong d6 ¢ la khoang thoi gian tinh bang gidy ké t Itic dap phanh.
Hai tr luc dap phanh dén khi dirng han 6 t6 con di chuyén duoc bao nhiéu mét?

A. 0,2m. B. 2m. C. 10m. D. 20m.
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Cho ham sé y=€'co6 db thi (C). Cac khang dinh sau ding hay sai?

a) Dién tich hinh phang gi6i han bai dd thi (C), Ox va 2 dwong thing x =0, x =1 bang 1.

b) Dién tich hinh phang gi¢i han bdi db thi (C), dwong thing A : y = 2x va 2 dwdng thing x = 0, x = 1 bang 3.
c) Dién tich hinh phang giéi han bai d& thi (C), dudng thing d : y = x+1, dwong thing x =2 bing 4.

d) Cho hinh thang cong (H) giGi han béi cac duong =€, y=0, x=0, x=In4. Puwong thdng x=k
(0<k<In4) chia (H) thanh hai phan c6 dién tich 12 S, va S, nhu hinh v& bén. Khi k=In3 thi 5, =285, .

/
¥ /

/

/
/

/

— S,

Cau 2. Khbi chém cau c6 ban kinh R =5 va chiéu cao 4 =1 sinh ra khi quay hinh phang giéi han b&i cung tron

c6 phwong trinh y =+/25—x" , truc hoanh va hai dwong thdng x =4, x =5 xung quanh truc Ox .
a) Khoang céach tir tam cla khéi cau dén khéi chdm ciu bang 3.

5
b) Thé tich ctia khéi chém cau ¥} duoc tinh theo cong thirc ¥, = 7 j (25-x)dx.
4

c) Thé tich ciia khéi chém cAu 7, :147”.

2 o . oz V, 7
d) Goi V, 1a thé tich ctia nlra khéi cau co ban kinh bang 5. Ti sb thé tich 71 = E
2

Cau 3. Mot chét diém bét ddu chuyén dong thang déu véi van tbc V), sau 4 giay chuyén dong thi gép chuéng
ngai vat nén bat dau gidm téc do véi van téc chuyén dong v(r) = _%H a (m/s), (t = 4) cho dén khi dirng han.

Quéang dwong chét diém di dwoc ké t 1ac chuyén dong dén khi dirng han la. 80m. Céac khéng dinh sau dung
hay sai ?
a) Quang duong chét diém di chuyén dwoc sau 4(giay) bang : S(4)=4v, (m).

5
b) Quéng dwong chét diém di chuyén duoc sau 5(gidy) bang : §(5)= Iv(t)dt (m)
0
c) v, <8(m/s).
d) Van tbc trung binh V, cta chét diém trong khodng thdi gian tv 3gidy dén 7 gidy ké tir luc bat dau théa man
v, <8(m/s)

Cau 4. Cho ham sb y=F(x)=e"+x la mdt nguyén ham ctia ham sb £ (x). Xét tinh duing sai clia cac

ménh dé sau?
2
a)Ham sb f(x)=¢" +%+C.

b) Ham s6 y = x.F'(x) co nguyén ham 3 H (x)=(x—1)e’ +%x3 iC.
c) Goi G(x) la mét nguyén ham clia ham F(x) va F(l)—G(l):%, khi d6 F(0)+G(0)=2.

d) M6t nguyén ham clia ham s6 2F (x)— f(x) 1a R(x)=e" +x* +x+1.
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TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN

a

L L . +b
Cau 1. Cho [ f(x)dx=2.Gidtricta [(2/ (x)+e™ )dx béng d
0 0

. Khi d6 a+b+c bang bao nhiéu?
c

3
Cau 2. Cho ham sé f(x)=ax’ +bx’ +cx thda man f(1-x)+ f(1+x)=0 v&i moi x va j f(x)dx=9. Gia tri
0

clia f(4) bang

. X . N 2 1
Cau 3. Cho hinh phéng (H) gi¢i han bdi cac db thi ham sé y =2 ;y:T;x:?x:4' Khi d6, dién tich hinh
X
. . a+bln2-+c
phang (H) béng T\/— Tinh a+b+c?
n

Cau 4. Téng cac gia trj ciia tham sé Msao cho dudng thdng d : y = x+m cét parabol (P): y=x"—5x+4 tai hai
diém phan biét va dién tich hinh phang gi¢i han béi d va (P) béang % bang bao nhiéu?

Cau 5. Mot vat chuyén dong trong 3 gior v6i van téc v(km/h) phu thudc thoi gian ¢ (h)co dd thi la mot phan
cla dwong parabol cé dinh ](2;9) va truc déi x(rng song song véi truc tung nhw hinh bén. Tinh quang dwdng

s ma vat di chuyén duoc trong 3 gid d6.

I

7

o 23 t

Cau 6. Mot vat trang tri co6 dang khéi tron xoay tao thanh khi quay mién (R) (phan gach chéo trong hinh vé)
quay xung quanh truc 4B . Biét ABCD la hinh chi¥ nhat canh AB =3cm, AD =2cm; F latrung diém cta BC;
diém E cach AD mét doan bang lem .

A D
E
B F C

Thé tich cla vat thé trang tri trén 1a a(cm3)(quy tron dén hang phan chuc). Khi d6 a bang
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NGUYEN HAM VA TiCH PHAN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P2

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Ho nguyén ham cia ham s6 f (x)=x" la

A. 4x* +C. B.3x*+C. C. x*+C. D. %x4+C.
Cau 2. Choham sé f(x)=e"+2. Khang dinh nao dwdi day la dung?

A.J.f(x)dxzex’2+C. E.J.f(x)dxze"+2x+C.

C. .[f(x)dxze”—C. D. If(x)dxzex—2x+C.

Cau 3. Nguyén ham jx“dx bang

A. §x5+C B. 4x’ +C C.x+C D. 5x° +C
Cau 4. Néu jf(x)dx=3 thi H%f(x)—S}dx bang

A. —15. B. —-12. C..—14. D. 4.

Cau 5. Biét if(x)dx=5 va ig(x)dx:—7. Gia tri ciia j[?af(x)—Zg(x)]dx bang

A. -29. 1 é;. -31. 1 C. 1. D..29.

3
Cau 6. Biét F(x)=x" la mdt nguyén ham clia ham sd f(x) trén R. Gia tri cla j f(x)dx bang:
1

A 8. B. 10. C.9. D. 26

- 3
5 5 3
Cau 7. Chohamsé y = f(x) lién tuctrén R va jf(x)dxzm, jf(x)dx=1. Khi d6 jf(x)dx bang
1 3 1

A 11, B.O. C. 10. D. -9.
Cau 8. Biét F(x)=¢"+2x” la mot nguyén ham ctia ham sé f(x) trén R. Khi d6 j /(2x)dx bang

A ™ +8x*+C. B. 2¢" +4x* +C. C. %e“+2x2+C. D. %e“+4x2+C.

Cau 9. Dién tich hinh phang gi6¢i han b&i cac dwong y = al

. va cac dwong thdng x=2 va x =6 bang

A. In6+1In2+4 (dvdt). B. In3—4 (dvdt).

C. In5—4 (dvdt). D. In6+In2—4 (dvdt).

Cau 10. Chohamsb f(x)= 2@11172. Ham sb nao duwoi day khong la nguyén ham cia ham sé f(x)?
X

A F(x)=2"+cC B. F(x)=2(2"-1)+C

C. F(x)=2(2" +1)+C D. F(x)=2""+C

Cau 11. M6t 6 td dang chay vé&i van toéc 10m /s thi nguwdi lai xe dap phanh. T thoi diém d6, 6 té chuyén dong
cham dan déu voi van téc v(1)=—2¢+10(m/s), trong d6 ¢ la khodng thoi gian tinh bang gidy, ké tir luc bat dau

dap phanh. Tinh quang duwéng 6 t6 di chuyén dwoc trong 8 gidy cudi cung.
A. 55m. B. 25m. C. 50m. D. 16m.

i 1
Cau 12. Cho F(x) la mét nguyén ham clia ham s6 f(x)= théa man F(—j =2 va F(e)=In2. Gia tri

xInx e

eZ

A 3In2+2. B. In2+2. C. In2+1. D. 2In2+1.

X 1 .
ctia biéu thirc F(—j+F(e2) bing
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Cho parabol (P): y =x’.

a) Dién tich hinh phéng gi¢i han b&i do thi (P), Ox va 2 duwong thang x =0, x =1 bang 1.
b) Dién tich hinh phang gi&i han béi db thj (P), duwong thdng A: y =2x va 2 duong thang x =0, x =2 béng 3.
c) Dién tich hinh phang gi&i han bdi d6 thi (P), dwong thdng d : y = 3x -2 bang 4.

d) Cho parabol (P): y =x" va hai diém 4, B thudc (P) sao cho 4B =2. Dién tich Ion

nhét cta hinh phang gi¢i han bi (P)va duong thang 4B la g

Cau 2. Cho cacham sb y=2", y=0, x=0, x=2 ¢6 db thj 1an Ilwot 1a (C,);(C,);(C,);(C,) Cac ménh dé sau

day dung hay sai?
a) Do thi (C,) va (C,) khéng c6 diém chung.
b) Goi M, N, P lan Iwot 1a giao diém cla (C,) va (C,);(C,);(C,) . Khi dd M, N, P thang hang.

2
c) Goi S la dién tich ciia hinh phang gi¢i han béi cac db thi trén. Khi do S = J.Z"dx.
0
d) Goi V' la thé tich khéi tron xoay dugc tao bdi phép quay quanh truc Ox hinh phang gi¢i han béi cac db thi
2
trén. Khi d6 ¥ =z [ 2"dx
0
Cau 3. Chét diém chuyén dong theo quy luat van téc v(¢)(m/s) co dang duong thang khi 0<¢<3(s) va

8<1<15(s)va v(t) c6 dang dwong Parabol khi 3<¢<8(s) (nhw hinh vé)

v(m/s)

'] ¥ 1 1
O 35 8 5 t(s)

a) Van tbc clia chét diém tai thoi diém =3 la v(3)=11(m/s).
3
b) Quéng dwéng chat diém di chuyén dwoc trong 3 gidy dau tién la: S, = Il 1dt (m)
0
¢) Quéng dwong chét diém di duoc trong khodng thoi gian tir 8 gidy dén 15 gidy bang 73,5(m).

d) Van téc trung binh v, cla chét diém trong khodang thoi gian tiv 3 dén 8 gidy théa man v, <7 (m/s)

Cau 4. Cho y = f'(x) la ham s6 bac 3 c6 d6 thi nhu hinh vé bén, biét f(2)=3, f(1)=1.
vA

= f(z)

U=

3
71[ 1 2\/ ©
a) 'flzf'(x)dx =-2.
b) Tén tai m € (0;2) sao cho [ " f'(x)dx <0.
c)Ham sé y = If'(x)dx c6 dung 3 diém cuc tri.

d) £(-1)<f(3).
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TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN
Cau 1. Téng céc gia tri clia tham sb m sao cho dwong thdng d : y = x +m cét parabol (P): y = x* —5x+4 tai hai

diém phan biét va dién tich hinh phang gi¢i han bdi d va (P) bang g bang bao nhiéu?
Cau 2. Cho phan vat thé giéi han bdi hai mat phdng x=1 va x=+/7, biét ring khi cit vat th& bdi mat phéng

vudng goc voéi truc Ox tai diém c6 hoanh dd x (1 SxS\ﬁ) thi dwoc thiét dién 1a mot hinh chir nhat co do dai
ab

hai canh 1& 2x va x> +1. Thé tich cla phan vat th& da cho béng (c 1a sb nguyén tb, b<6;a,b,c e N).

Tinh ab.c?
Cau 3. Cho ham sé f'(x) lién tyc trén R va théa man x/”(x)+(x+1) /' (x)=e™ v&imoi x. Tinh f'(0).
Cau 4. Mot vat chuyén dong trong 4 gid vai van tdc phu thudc vao thei gian #() cé db thi van tbc nhw hinh vé

bén.Trong khoang thoi gian 1 gior ké tir khi bat dau chuyén dong, do thi do la mét phan clia duong parabol co
dinh 7(2;10) va truc ddi xtrng song song v&i truc tung. Khoang thdi gian con lai vat chuyén dong cham dan deu.

Tinh quang dwdng S ma vat di duwoc trong 4 gid do.

v

ol i+ 5 i
Cau 5. Chi phi nhién liéu dw kién C (tinh bang triéu d6 la mdi nam) khi st dung mét loai xe tai cla mot cong ty
van tai tir n3m 2020 dén nam 2030 14 C =5,6+2,2t,05¢t<10, trong d6 =0 twong rng v&i nam 2020. Néu
cong ty str dung mét loai xe tai khac cé dong co hiéu qua hon thi chi phi nhién liéu dy kién sé giam va tuan theo
mod hinh C, =4,7+2,047,0<¢<10. Céng ty c6 thé tiét kiem dwoc bao nhiéu khi st dung loai xe tai v&i dong co
hiéu qua hon?

Cau 6. Gia dinh 6ng An xay mgt cai choi hinh luc giac, trong d6 mai choi (H) ¢6 dang hinh “chdp luc giac cong
déu” co tran bang gb nhw hinh vé bén. Pay ctia (H) la moét hinh luc giac déu co dwdng chéo chinh la 6m
Chiéu cao SO=6m (SO vudbng géc véi mat phang day). Cac canh bén cula (H) la cac sgi day thép
C5C,3C33C,3Cs5C3 Co3Cg NAM trén cac dwdng parabol cé truc doi xirng song song voi SO . Gia st giao tuyén (néu
co) clia (H ) voi mat phang () vudng goc voi SO 1a mét luc giac déu va khi () khi qua trung diém cta SO

thi bat giac déu co canh 1m. Tinh thé tich phan khéng gian nam bén trong mai choi (H ) do.
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NGUYEN HAM VA TiCH PHAN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P3

Cau 1. Nguyén ham jx5dx bang
1

A 5x'+C. B. gx6+C. C. x*+C. D. 6x°*+C.
Cau 2. Ho nguyén ham clia ham sb f(x)=e"+x la
A e +1+C B. " +x’+C C.e' 41t 4C D. e rlyic
7 , 2 x4l 2
Cau 3. Trong cac khang dinh sau, khang dinh nao sai?
2x
A [2'dx=2"In2+C. B. je“dx=e el
2
1.
C. jcostdx:Esm2x+C. j—dx In|x+1+C (Vx=-1).
Cau 4. Ham s6 F (x)=x’+1 la mot nguyén ham ctia ham sb nao sau day?
A f(x )—Ex x. B. f(x)=2x. C. f(x)=2x+1. D. f(x):%x3+1.
Cau 5. Cau 2: Ho nguyén ham ciia ham s6 f'(x)=2" +cos3x la:
A. F(x)=2"+sin3x+C. B. F(x)=2"—sin3x+C.
A
C. F(x)zzx.an—lsin3x+C. D. F(x)=——=+=sin3x+C.
3 In2 3
Cau 6. Biét F (x) la m6t nguyén ham ctia ham sb f(x)=e* va F(0)=0. Gia trictia F(In3) bang
A4 B.3 C.2 D. 1
2
Cau 7. Cho tich phan [ :jx—_ldx:a—lnb .Tinh gia tri a® +b>.
X
A.6 B.5 C.4 D.3
. 1
Cau 8. Tim hg nguyén ham cllaham s6 f(x)=————.
f( ) 24/2x+1
1
A. _[f(x)dx=5x/2x+l+C. B. [/ (x)r=v2x+1+C.
C. [f(x)dx=2v2x+1+C. D. [f(a)r=— ' 1c.
'[ ( )dx j )dx (2x+1)\/2x+1
Cau 9. Cho J.Lzaln2+bln3+cln5 VOi a, b, ¢ 1a cac sb hivu ti. Gia tri clia a +b* —¢® bang
(x+1)(x+2)
A 3. B. 6. C.5. D. 4.

Cau 10. Dién tich hinh phang gi¢i han b&i d6 thi clia cac ham sé y = x*, y = x va cac dwong thang x =0,
x =1 bang

A. hxz—x‘dx. B. j‘x2+x‘dx. C. T‘x2+x‘dx. D. j.‘xz—x‘dx.
1 0 -1 0

Cau 11. Mot chiéc 6 t6 chuyén dong vai van toe v(7) (m/s), co giatbe a(t)=v'(t) = % (m/s*). Biét van téc
_|_

ctia 6 t0 tai gidy thir 6 béng 6 (m/s). Tinh van téc cta 6 to tai giay thir 20.

A. v=3In3. B.v=14. C. v=3In3+6. D. v=26.

Cau 12. Trong mot dot xa |G, nha may thay dién H6 Ho da xa 1 trong 40 phat véi téc d6 lwvu lwgng nuwdc tai thoi
diém ¢ giay la v(r) = 10t+500(m3 /s). H&i sau thdi gian xa 10 trén thi hd chira nwéc clia nha may da xa thoat di

bao nhiéu trieu khéi nwdc?
A.30 B. 18 C.20 D. 16
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI
Cau 1. Gia s&¢ F(x) =(arx2 +bx+c)e" la mot nguyén ham clia ham sb f(x) = x’¢* . Cac khéng dinh sau dung
hay sai?
F'(x) =(arx2 +2ax+2bx+c)ex
b) a+b+c=0.
F(0)=2

3 4.2 3 4.2
J‘F(x).ex -3x +5xdx:2ex —3x"+6x +C.

c)

5
Cau 2. Cho hai ham sb f(x) va g(x), biét If )dx=5 va jg )dx =8. Xét tinh ding sai cla cac khang
1

dinh sau:

a) j‘2f(x)dx=10.

b) j[f(x)—g(x)}dxz—?a.

c) j[f(x)Jrg(x)]dx:lS.

wn —

d) [[3/ (x)+2g(x)-x" |dx>-10.

Cau 3. M6t vat chuyén dong trong 3 gid véi van téc v (km/h) phu thudc thi gian ¢ (h). Trong khodng thoi gian
1gi®&* ké tir khi bat dau chuyén déng, van téc clia né la v=—%t +5t+4; trong khoang thoi gian con lai vat

chuyén doéng déu.
a) Gia tbc clia vat trong khoang thoi gian 1 gidr ké tir khi bat dau chuyén dong béng 0.
b) Gia téc clia vat trong khodng thoi gian tir 1 gier dén 3 gid bang 0.
c) Van téc cla vat trong khodng thdi gian tir 1 gier dén 3 gior bang 7,75 (km/h).
d) Quang duéng ma vat chuyén dong trong khoang thai gian 1 gi¢r ké tir khi bat dau chuyén déng bang 4 (km).
4
Cau 4. Cho f(x) :2(;0 .bat I = jf(x)dx. Cac ménh dé sau day dung hay sai?
X\ x+ 1
a)Taco I-3>0.
r du
=

byPat u=x+1.Khido I = — -
cu” —2u” +1

c) F(x) Y *l +1 la mét nguyén ham cia f(x).

4

dx 1
d)/I=|—=a+Inb.Khiddé —a+b=1.
) !xz(erl) a+In i 02a+
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TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN
—2x+4 (x < 2)

Cau1.Chodbthihamsb f(x)=1 1 Y 2). Hinh phang S (phan gach soc) dwéi day cé dién tich bang
—X— x>
2

0| 1 2 3 4 5 6 7
Cau 2. Mat cat ngang ctia mot éng dan khi néng la hinh vanh khuyén nhw hinh vé bén. Khi bén trong éng duwoc
duy tri & 150 °C. Biét r&ng nhiét do6 T (°C) tai diém tai diém A trén thanh 6ng la ham sb T'(x)véi x la khoang

cach (cm) tir A dén tam mat cat va  7"(x) -39 (6 <x <8). Nhiét d6 mat ngoai ciia 6ng (theo dd C) gan
x

nhét v&i sb nao sau day

Cau 3. Tw moét tAm bia hinh vudng ABCD canh 4cm vé hai dwdng chéo va hai nira dwéong tron dwéng kinh 1a
hai canh 4D, BC cat nhau tao thanh 4 hinh canh quat nhw hinh v&. Tinh thé tich khéi tron theo cm’ xoay sinh ra

khi quay 4 canh quat nay quanh canh CD (két qua lam tron dén hai chir s6 sau diu phay).
A B

5 .
Cau 4. Ham cau va ham cung cGia mét san phadm dwoc mé hinh hoa béi: Ham cau: p=-0,2x+8 va ham cung:
p=0,1x+2, trong dé x la sé don vi s&n phadm, p la gia cia mbi don vi sdn pham (tinh bang triéu déng). Tinh
tbng thang du tiéu dung va thang dw san xuét déi véi s&n phdm nay

Cau 5. Trong bai nay, ta xét mét hinh hudng gia dinh cé mét hoc sinh sau ki nghi d& mang virus cim quay tré lai
khuon vién trwong hoc biét 1ap véi 1000 hoc sinh. Sau khi co sw tiép xuc gilra cac hoc sinh, virus cum lay lan
trong khuén vién trwdng. Gia thiét hé thdng chéng dich chwa dwoc khéi déng va virus cum duoc lay lan tw
nhién. Goi P(t) la s6 hoc sinh bi nhi&m virus cim & ngay the ¢ tinh tlr ngay hoc sinh mang virus cum quay tré
lai khuén vién trwdng. Biét téc dd lay lan ctia virus cim ti 1& thuan véi sé hoc sinh khéng bi nhiém virus cim theo
hé sé ti 1é 1a hang sb k = 0. Sé hoc sinh bi nhiém virus cum sau 4 ngay la 52 hoc sinh. Xac dinh sé hoc sinh bi
nhiém virus cum sau 10 ngay.

Cau 6. Cho ham sé f(x) thda man [ f/(x)] + f(x)./"(x)=2x* —x+1, VxeR va f(0)= /'(0)=3. Gia tr
cla [f(l)]2 bang bao nhiéu ?
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NGUYEN HAM VA TiCH PHAN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P4

TRAC NGHIEM ABCD

2024

Cau 11. Tich phan [ = j 3*dx bing
0

32024 32024 _1
A. (32024—1)1113. B. . C. 3% 1. D. .
In3 In3
Cau 2. Ho tt ca cac nguyén ham cta ham s6 f(x)=2x+5 la:
A xX*+C. B. x” +5x. C. X*+5x+C. D. 2x* +5x+C.
Cau3. Cho [ f(x)dr=3va [ g(x)dr=7,khido ['[ f(x)+3g(x)}dx bing
A. 16. B. -18. C. 24. D. 10.

Cau 4. Cho F(x) 1a mdt nguyén ham ciia ham s f(x)=e" +2x théa man F(O)z%. Tim F(x)?
X 2 1 X 2 5 x 2 3 X 2 l
A F(x)=e"+x +§. B. F(x)=e"+x +§. C. F(x)=e"+x +5. D. F(x)=2e"+x ~5

3
Cau 5. Biét F'(x)=x" la mot nguyén ham clia ham sé f(x) trén R . Gia tri clia J.[1+f(x)]dx bang
1

A. 10. B. 8. C.é. D.Q.
3 3
Cau 6. Tim ho nguyén ham ctia ham sb : 'f(1+tan2 X)dx
A. tanx B. x+tanx+C C. cotx+C D. tanx+C
Cau 7. Timnguyén ham F (x) = [(x+sinx)dx biét F(0)=19.
A. F(x)=x"+cosx+20. B. F(x)=x"—cosx+20.
C. F(x):%xQ—cosx+20. D. F(x):%x2+cosx+20.
Cau 8. Chohamsé f(x)= x—%. Trong cac ham s6 dwdi day, ham s6 nao la mét nguyén ham cia f(x)
x

trén (0;+00)?

2 2
A.Fl(x):%Jr\/I. B.Fz(x):x?—\/;.

2 2
C.F;(x)z%+2\/;. g.ﬁ;(x):%—zﬁ.

Cau 9. Tinh thé tich V' cla vat thé gi&i han b&i hai mat thdng x =1 va x =4 biét rang thiét dién cla vat thé ct
b&i mat phang vudng goc vai truc Ox tai diém c6 hoanh dd x la (1< x <4)hinh vuéng c6 canh /4 —x .
A 7. B. 8. C.9. D. 10.

XX +Tx+3 a . a <z
Cau 10. Biét _"—dng+cln5 v&i a, b, ¢ la cac sO nguyén dwong va 3 la phan so t6i gian. Tinh
1

X —x+3

giatricla P=a—-b"-c.

A. -5. B. -3. C. 6. D. 4.

Cau 11. MGt 6 t6 dang chuyén dong trén duong v&i van téc v(r)=4:+3( m/s), v&i ¢ la thoi gian tinh bang
gidy. Quang dwong 6 t6 di dwoc trong khoang tir 3 dén 5 giay 1a bao nhiéu?

L+2 khi x>1

16
Cau 12. Cho ham sé f(x)=1 4> - Biéttich phan [ /(x)dx =% (% la phan s t6i gian, b>0).
X +x+1 khix<l !
Tinhténg a+b.
A.120 B. 113 C. 90 D. 80
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Giasi F(x) la mot nguyén ham cliaham s6 f(x)=2x+1 trén R théa man F(0)=2. Khi do:

a) F'(x)=2x+l, VxeR.

b) F(x)=x2+2, VxelR.

c) F(-1)=0.

d) Phuong trinh F(x)= 32 +xco 4 nghiém phan biét, tdng va tich cac nghiém lan lwot bang a,b . Khi d6 ta

b
c6 khéng dinh [ F(x)dx > 41.

Cau 2. Cho tam giac vuédng OAB c6 canh O4=a nam trén tuc Ox va ,4/079=a[0< a <%) Goi g la khoi

tron xoay sinh ra khi quay mién tam giac O4B xung quanh truc Ox .
Y
B

I €T

(0]

e

3
nwa

\

a) Khi a=% thi OB =x.

b) Khi a:% thi thé tich ¥ ctia khéi 3 1a (dvtt).

4ra’

c) Khi thé tich V' cta khdi g 1a

thi gia tri cosa <%.

3

d) Khi tan = cote thi thé tich V7 caa khéi A la ”;1 .

Cau 3. Cho ham s6 y = f(x) lién tyc trén R, d6 thi ham s6 (C):y = f'(x) trén doan [-3;6] la dwong gap
khuc nhw hinh vé. Xét tinh dung sai ciia cac ménh dé sau?

a) f f(x)dx=-2.
c) £(2)-£(6)=4. d) £(5)+£(-3)-2/(2)=2.

Cau 4. Mot 6 t6 dang chay véi van tbc 16m /s thi nguoi lai xe bat ngér phat hién chwdng ngai vat trén duwdng
cach d6 50m. Nguoi 1ai xe phan (rng mot gidy sau dé dap phanh khan cap. Tir thoi diém do, 6 té6 chuyén dong
cham dan déu voi van téc v(¢)=—5¢+15, trong d6 ¢ la khoang thoi gian tinh bang gidy, ké t luc bat dau dap
phanh. Goi s(7)la quang dwong 6 t6 di dwoc trong t gidy ké t luc dap phanh.

Trong cac ménh dé sau ménh dé& nao dung, ménh dé nao sai?

2
a) Cong thirc biéu dién ham sé s(¢) 1a s(7) = —%+15t+16

b) Thoi gian k& tr khi 6 t6 dap phanh dén khi dirng h&n bing 3 giay.
c) Ké tr lac dap phanh dén khi dirng hén, 6 t6 con di chuyén dwoc quang duwong la 38,5m .
d) Xe 6 t6 khdéng va cham v@i chwéng ngai.
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TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN
1 2
Cau 1. Chohamsé f(x) lién tuc trén R va thda man If(x)dx=9. Tich phan I[f(l—3x)+9}dx bang
0

-5

Cau 2. Choham sé y = f(x) lién tuc va co dao ham trén R thdéa mén

f(x).f"(x)=3x2e a2 —%,f(O) =2.

Tinh 1= j.[f(x)]z dx .

Cau 3. Cho ham sb bac ba y = f(x). BPwong thang y=ax+b tao vé&i dwong y = f(x) hai mién
phang cé dién tich la S,,S, (hinh vé& bén).

Y L
3
O
%
5 1

Biét S, =1 va I(l—2x)f’(3x)dx:—%, gia tri ca S, bang bao nhiéu? (lam tron dén hang phan

0

=Y

muoi)

Cau 4. M6t 6 t6 dang chay véi van téc 20 m/s thi tai x& dap phanh. Sau khi dap phanh, 6 t6 chuyén dong cham
dan déu voi van toe v(r)=—40¢+20 (m/s), trong do ¢ 1a khodng thoi gian tinh béng gidy ké tir Iuc bat dau dap
phanh. Goi s(¢) 1a quang duong xe 6 to di dwoc trong thoi gian ¢ gidy ké tiv Iuc dap phanh. Hai tir luc dap
phanh dén khi dirng han, 6 t6 con di chuyén bao nhiéu mét? ]

Cau 5. Hinh 38 minh hoa mat cat dirng clia mot birc twdng cili cé dang hinh chir nhat véi mét cong ra vao céd
dang hinh parabol vc:yi cac kich thwéc dwgce cho nhw trong h‘m,h dé. Ngudi ta dy dinh son lai mat ngoai clia birc
twong do. Chi phi dé son btre twdng la 15 000 dong/1 m?2. Tong chi phi dé son lai toan b méat ngoai cua blrc
twdng do sé la bao nhiéu dong?

10m

4.8 m

2= B N - v
2m 4dm 2m
ffinh 38
. 3x* In(x+1) khix>0 < £(]
Cau 6. Chohamsé f(x)= be+1) . Biét jf(nx)dxza 3+bln2+c v6i a,b,ceQ. Giatr
2xvVx*+3+1 khi x<0 10X

cla a+b+6¢ bang
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XAC SUAT CO BIEU KIEN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P1

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Cho hai bién cé 4 va B voi 0< P(B)<1.Khang dinh nao sau day la dung?

A. P(4)=P(B)P(4|B)+P(B)P(4]|B).
)P(41B).
)P(4]B).

)P(418).

la hai bién cb doc lap, voi P(A) =0,2024; P(B) =0,2025.

B. P(4)=P(4)P(4|B)+P

D. P(4)=P(B)P(A4|B)-

(8
(4
C. P(4)=P(B)P(4|B)+P(B
P(B
B

Cau 2. Cho hai bién c6 4 va
Tinh xac suét P(4|B).

A. 0,7976. B. 0,7975. C. 0,2025. D. 0,2024.
Cau 3. Cho hai bién c6 Ava B, voi P(4)=0.8; P(B)=0,65; P(4NB)=0,55.

Tinh P(ANB).

A. 0,25. B. 0.1. C. 0,15. D. 0,35.

Cau 4. Gieo hai con xuc sac can dbi va ddng chéat. Tinh xac suét dé tdng sb chAm xuét hién trén hai con xuc x&c
bang 6. Biét rAng con xuc x&c thir nhat xuét hién méat 4 cham.

A2 B. 1 cl D. >

6 2 6 6
Cau 5. Mot 16p cé 95sinh vién, trong d6 c6 40nam va 55 nir. Trong ky thi mén Xac suét théng ké cé 23 sinh
vién dat diém giéi (trong d6 c6 12 nam va 11 nir). Goi ngau nhién mét sinh vién trong danh sach I&p. Tim xac
suat goi dwgc sinh vién dat diém gidi mon Xac suét thong ké, biét rang sinh vién d6 1a nir?
Al B. c. 2 p. 1

5 23 23 19
Cau 6. Mot manh dat chia thanh hai khu vwon. Khu A ¢é 150 cay &n qua, khu B ¢6 200 cay an qua. Trong do,
sb cay Tao & khu A va khu B 1an lwot 1a 50 cay va 100 cay. Chon ngau nhién 1 cay trong manh dat. Xac suat
cay dwoc chon 1a cay Tao , biét rang cay do & khu B, 13 :
Al B. L. c. i p. 2.

2 4 3 3
Cau 7. M6t hop chira 8 bi trdng, 2 bi dd. Lan lwot bbc tirng bi va khoéng tra lai bi dwoc bdc vao hop. Gia st 1an
dau tién bbc dworc bi tréng. Xac suét lan thir 2 bdec dwoc bi @3 1a

INES B. L. c. 3 D. 2.
9 . 10° 9 5 )
Cau 8. Khado sat vé s thich ubng tra sia ctia 200 em hoc sinh theo gidi tinh va loai tra siva ta dwoc bang s6

liéu sau:

Loai tra Nam Nir
Matcha 40 50
Héng tra 30 &0

Chon ngau nhién mét ban hoc sinh. Néu da chon dwoc mét ban niv thi xac suét dé ban niv thich udng vi hdng
tra la bao nhiéu?
A3 c. 3. D. 2.

13 4 5
Cau 9. Lép 12A c6 45 hoc sinh gdm 25 nam va 20 nir. Trong ki kiém tra cubi ki 2 mén Toan cé 15 hoc sinh
dat diém giéi trong d6 c6 8 nam va 7 nir. Goi tén ngau nhién mdt hoc sinh trong danh séach I&p. Tim xac suét
dé goi dwoc hoc sinh dat diém giéi mén Toan biét rang hoc sinh d6 la nir .

7 4 8

A . B. —. C. —. D. 2.
20 5 25 3

B.

0 | L
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Cau 10. Chon ngau nhién mét gia dinh c6 3 nguoi con. Tinh xac suat dé gia dinh nay co hai trai, mot gai biét

rang gia dinh c6 con gai.

NS B. 2. c. 1 D.
8 8

Cau 11. Gieo dbng thai hai con xtc séc can dbi. Tinh xac suat dé tbng sd cham xuét hién trén hai con xuc sac la
7, biét rang c6 it nhat mdt con xuc sac xuat hién mat 5 cham.
AL B. 1. c.2. D. 2.

11 3 11 3
Cau 12. Bé kiém tra tinh chinh xac ctia mét xét nghiém nham chan doan bénh X', ngwdi ta chon mét mau gdm
5282 ngudi, trong d6 c6 54 ngwdi mac bénh X va 5228 ngudi khong mac bénh X dé 1am xét nghiém. Trong
s6 54 nguwdi mac bénh X c6 48 ngudi cho két qua dwong tinh. Trong sd 5228 ngudi khédng mac bénh cé
1307 ngwoi cho két qua dwong tinh. Chon ngdu nhién mét ngwdi trong mau. Tinh xac suat d& nguwdi dé6 mac
bénh X néu biét rang ngudi d6 co xét nghiém am tinh.
A B. O . c. 48 p. 28
3927 5282 1335 5282

N W
=

TRAC NGHIEM BUNG, SAI , , ,
Cau 1. Nam thyc hién lién tiép hai thi nghiém. Thi nghiém th& nhat cé xac suat thanh cong la 0,7 . Néu thi
nghiém thtr nhat thanh céng thi xac suét thanh cdng cla thi nghiém th& hai la 0,9. Néu thi nghiém thi nhét
khong thanh céng thi xac suat dé thanh coéng thi nghiém thir hai la 0,4 . Xét tinh dung, sai ctia cac khéng dinh

a) Xac suét thi nghiém th& nhat khéng thanh cong 1a 0,3.

b) Xac suét dé ca 2 thi nghiém déu thanh céng 1a 0,63 .

c) X&c suét dé ca 2 thi nghiém déu khong thanh céng 1a 0,2.

d) Xac suat dé thi nghiém thir nhat thanh cdng nhwng thi nghiém thi 2 khéng thanh céng 1a 0,06 .

Cau 2. MGt cong ty mét ngay san xuat dugc 850 san pham, trong d6 c6 50 san pham khong dat chat lwgng. Lan
lwot 14y ra ngau nhién khéng hoan lai 2 san pham dé kiém tra. Cac ménh dé sau dang hay sai ?

a) Xac suét dé 1an dau tién l1ay dwoc sédn phdm khoéng dat chat lwong la %
b) Xac suét dé san pham thi 2 khéng dat chat lwong biét san pham th» nhat khéng dat chat lwong 1a %
c) Xac suat d& san phdm thir 2 khong dat chat lwong biét sdn phdm thir nhat dat chéat lwong 1a %

d) Xac suét dé san pham thr 2 khdng dat chat lwong la %

Cau 3. Tir mot hop co 100 qua cau trang va 50 qué cau den. Nguoi ta rat ngau nhién khong hoan lai tirng qua
mot va rut hai lan. Cac ménh dé sau dung hay sai ?

s . R . 1
a) Xac suat lan thir nhat khéng rat dwoc qué cau trang la 3
b) Sb két qua thuan loi cGa bién cb 1an 2 thi rat dwoc qua cAu tréng biét 1an th(r nhat khong rut duwoc qua cau

trdng la 100.

4 A . ’ > PN < « K PN ’ X ’ > A Y 100
c) Xac suat lan thr hai rut dwoc qua cau trang biét lan thr nhat rat dwgc qua cau den la E

d) Xac suét lan thir 2 mai rat dwoc qué cu trang |a %97

Cau 4. Trong mét vung dan cw, ctr 100 ngwdi thi c6 30 ngwoi hut thudc la. Biét ty I& nguwoi bi viém hong trong
sO ngwoi hat thudc 1a la 60% , trong s0 nguoi khdng hut thudce 1a 1a 30% . Kham ngau nhién mét ngwdi va thay
nguoi do bi viem hong. Cac ménh de sau dung hay sai ?

a) Xac suat nguwdi dwgc kham ngau nhién la ngwéi hat thudc 1ala 0,3.

b) Xac suét nguwdi dwge kham ngdu nhién bi viem hong, biét nguwdi nay cé hat thube 1a 13 0,5.

c) Xac suat ngudi dwoc kham ngau nhién cé hat thube la 1a 0,39.

d) Néu ngudi d6 khong bi viem hong thi xac suat dé nguwdi d6 huat thube 14 1a 0,197 .

32



TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN

Cau 1. !\/I(f)t nhém c6 5 hoc sinh nam va 4 hoc sinh nir thanj gia lao déng trén san trwong. Co giao chor) ngéu
nhién dong thoi hai ban trong nhom di twdi cay. Tinh xac suat dé hai ban dwoc chon c6 cung gidi tinh, biét rang
c6 it nhat mot ban nam dwoc chon. (Két qua lam tron dén hai chir s6 thap phan).

Cau 2. Trong mét doi tuyén cé ba van dong vién 4, B va C thi d4u véi xac suét chién théng lan lvot 1a 0,6; 0,7
va 0,8 . Gia si mbi nguoi thi ddu mot tran doc 1ap véi nhau. Tinh xac suét dé A thua trong trudng hop doi

tuyén théng hai tran ta thu duwoc két qua 1a phan tbi gian %(a,b eN). Gia tri b—abang s6 nguyén nao

C:éu 3.~Mét binh dwng 50 vién b‘i kich ,thu’c'yg, chét liéu nhw nhau, trong d6 30 viér] bi 3<aph va 20 vién bi tréng.
Lay ngau nhién ra mot vién bi, roi lai 1y ngau nhién mot vién bi nira. Tinh xac xuat dé lay dwgc mét bi xanh &
Ian thir nhat va mét vién bi trang & Ian thr hai. (Két qua lam tron dén hang phan tram).

Cau 4. C6 40 phiéu thi Toan 12, mdi phiéu chi cé6 mét cau héi, trong dé c6 13 cau héi ly thuyét (gdm 5 cau hoi

kho va 8 cau héi dé) va 27 cau hdi bai tap (gdm 12 cau hdi kho va 15 cau hoi dé). Lay ngau nhién ra mét phiéu.
Tim xac suat rut dwgc cau hadi ly thuyét, biét rang dé la cau hdi kho. (Két qua lam tron dén hang phan tram)

Cau 5. Lop 12A c6 30 hoc sinh, trong do c¢6 17 ban ni¥ con lai la n,am.,Cé 3 ban tén Minh, trong dé cé 1 ban nt
va 2 ban nam. Thay gido goi ngau nhién 1 ban Ién bang. Xac suat dé ban dwoc goi tén Minh, nhwng véi diéu

kién ban d6 1a nam bang % (v6i % la phan sé téi gian). Tinh gia tri biéu the T=a+b.

Cau 6. Trong mét cudc thi, thi sinh dwoc phép thi 3 Ian. Xac suét 1an dau vwot qua ki thila 0,9 . Néu trwot 1an
dau thi xac suét vwot qua ki thi 1an hai la 0,7 . Néu trwot ca hai lan thi xac suat vwot qua ki thi & 1an ba 1a 0,3 .
Tinh xac suét dé thi sinh thi dau. (K&t qua lam tron dén hang phan tram)
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XAC SUAT CO BIEU KIEN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P2

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Néu hai biéncd 4 va B
Cho hai bién c6 4 va B 1a hai bién cb doc 1ap, voi P(4)=0,2024, P(B)=0,2025. Tinh P(A4|B).

A. 0,7976. B. 0,7975. C. 0,2025. D. 0,2024.
Céu 2. Cho hai bién cb 4 va B, voi P(A4)=0,8, P(B)=0,65, P(4nB)=0,55. Tinh P(4NB).
A. 0,25. B. 0,1. C. 0,15. D. 0,35.
Céu 3. Cho hai bién cb 4 va B, v6i P(4)=0,6, P(B)=0,7, P(ANB)=0,3.Tinh P(B|A4).
al B! c.® 0.1

7 2 7 7

Cau 4. Gieo lan lwot hai con xuc x&c can dbéi va dong chat. Tinh xac suét dé tdng s6 cham xuét hién trén hai con
xuc x&c bang 6. Biét rang con xuc x&c thir nhat xuét hién méat 4 cham.
NS B. L. c L p. 2.

6 2 6 6
Cau 5. Mét I&p c6 50 hoc sinh, trong dé c6 30 hoc sinh nam va 20 hoc sinh nir. C6 5 hoc sinh nam dwoc hoc
sinh gidi va c6 6 hoc sinh ni¥ dwoc hoc sinh gidi. Xac suét dé chon dwoc moét ban ni 1a hoc sinh gidi
A = c. L. Q.i.

9 3 9 10
Cau 6. Mot gia dinh c6 2 dira tré. Biét rang co it nhat 1 dira tré 1a con gai. Hoi xac suét 2 dra tré déu la con gai
la bao nhiéu? Cho biét xac suat dé mot dira tré |a trai hodc gai la bang nhau.

A2 B.>. c. 1. D1

5 4 4 3
Cau 7. Cho hai bién cb 4, B c6 xéac suét P(4)=0,4;P(B)=0,6;P(A4B)=0,2. Tinh xac suét P(4|B).
Al B. C. 0,3. D. 0,25.

3 2
Cau 8. Cho hai bién cb 4, B c6 xéac suét P(4)=0,4;,P(B)=0,3;P(4|B)=0,25. Tinh xac suét P(B| 4).
A. 0,1875. B. 0,48. C. % D. 0,95.

Céu 9. Cho mét hop kin c6 6 thé ATM ctia ACB va 4 thé ATM cua Vietcombank. Lay ngéu nhién lan lwot 2 the
(Iay khong hoan lai). Tim xac suat dé lan the hai lay dwoc thé ATM cla Vietcombank néu biét lan thi nhat da
lay dwoc thé ATM clia ACB.
ol 5 2 c.2 o4
3 3 ) . 9 ) 9 )
Cau 10. M6t nhém 5Q hoc sinh co 23 bap b‘iét chqi cau I6ng ma khéng biét chQ’i bong da va 21 ban Qiét choi
béng da ma khong biét choi cau 16ng. Biét rang moi hoc sinh trong nhdm nay biét choi bong da hoac cau long.
Chon ngau nhién mét hoc sinh trong nhom. Tinh xac suat hoc sinh nay biét choi bong da, biét rang ban ay biet
choi cau long.
3 5 & c 2 0 &
29 29 ] ) 29 23 o
Cau 11. M6t binh dwng 3 bi xanh va 2 bi trang. Lay r]géu nhién lan 1 mot vién bi (khdng b vao lai), roi lan 2 mot
vién bi. Tinh xac suat dé lan 1 lay mét vién bi xanh, lan 2 1ay mét vién bi trang.
AL B. . c.i. D .
5 10 3 10
Cau 12. M6t cong ty ddu thau 2 dw an. Kha nang théng thiu clia cac dw an I va Il 1an lwot la 0,4 va 0,5. Kha
nang théng thau cta hai dw an la 0,3. Goi 4, B lan lwot & bién cb thang thau dw an | va du an Il. Biét cong ty
théng thau dy an |, tim xac suét céng ty thang thau dy an 1.
A. 0,25. B. 0,5. C. 0,75. D. 0,125.
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI , , o
Cau 1. C6 hai hgp bi. HOp | c6 6 bi den va 4 bi trang. Hop Il ¢6 7 bi den va 3 bi trang. Lay ngau nhién 2 vién bi tir
hép | bd vao hép Il réi tir hop Il 1ay ngau nhién ra 2 vién bi. Cac ménh dé sau dung hay sai ?

a) Xac suét dé 14y dwoc 2 bi den tir hdp | sang hop Il 1a %
b) Xéac suéat dé lay dwoc 1 bi trdng va 1 bi den tir hdp | sang hop Il 1a %

c) Xac suét dé lay dwoc 2 bi cung mau den & hop Il biét da lay 2 bi den tir hdp | sang hop Il 1a %

d) Xac suét dé 14y dwoc 2 bi cubi cung cuing mau la 0,53 .
Cau 2. C6 hai |6 san pham: 16 | c6 7 chinh pham 3 phé pham; 16 Il c6 6 chinh phdm 2 phé pham. Lay ngau nhién
2 san pham ttr 16 | bé sang 16 1l, sau d6 ttr 16 1l lay ngau nhién ra 2 san pham. Cac ménh dé sau dung hay sai ?

X 2 > 2 X ~ > ~ ~ . ’ 2 by l
a) Xac suat de trong 2 san pham lay tr lo | bé sang 16 1l khdng c6 chinh pham la —.
b) Xac suét dé& 2 san phdm lay ra sau cung la chinh phdm biét trong sadn pham l4y tir 16 | bd sang 16i Il ¢ 1
. 2 21
chinh pham la —.
r 45 r r r
c) Xac suat dé 2 san pham l4y ra sau cung la chinh pham biét trong s&n pham I3y tir 16 | bd sang 16i Il ¢6 2 chinh
2 2
pham la —7
45
d) Xac suét dé 2 san pham lay ra sau cung la chinh phdm la 0,5302.

Cau 3. Bbc ngau nhién 15 quan bai tir bd bai 52 cay. Biét rdng quan At co da dwoc bdc. Cac ménh dé sau dung
hay sai ?

a) Khéng gian mau ctia phép thir bdc ngéu nhién 15 quan bai tir bd 52 cay la n(Q)=Cg

b) Xac suét béc dwoc quan At co la ;—Z

14

48
15
52

c) Xac suat khong bbc duwoc quan At ndo, biét quan at Co da dwoc bbc la

d) X&c suét it nhat 2 quan At dwoc béc la ﬂ

Cau 4. Trong s6 cac bénh nhan dang dwoc diéu tri tai mot bénh vién, c6 50% diéu tri bénh 4,30% diéu tri bénh
B va 20% diéu tri bénh C. Tai bénh vién nay, xac suat dé chira khdi cac bénh 4, B va C, theo thi ty, la
0,7; 0,8 va 0,9. Cac ménh de sau dung hay sai ?

a) Xac suat bénh nhan dang diéu tri bénh A1 0,5.

b) Xac suét bénh nhan dwoc diéu tri khdi bénh B 1a 0,8

c) Xac suat d& bénh nhan khdi bénh 1a 0,78.

d) Ti Ié bénh nhan dwoc chiva khdi bénh 4 trong téng s bénh nhan da dwoc chira khai bénh trong bénh vién la
45,45%
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TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN

Cau 1. Cho hai bién cd Ava B cé P(A4)=0,4;P(B)=0,3P(4|B)=0,5. Tinh P(4|B).

Cau 2 . Trong ki kiém tra mén Toan cGia moét trwerng THPT c6 400 hoc sinh tham gia, trong d6 c6 190 hoc sinh
nam va 210 hoc sinh ni. Khi cong bd két qua cla ki kiém tra do, cé 100 hoc sinh dat diém gidi, trong d6 co6 48
hoc sinh nam va 52 hoc sinh nir. Chon ra ngau nhién mét hoc sinh trong s6 400 hoc sinh do. Tinh xac suat dé
hoc sinh dwoc chon ra dat diém gidi, biét rang hoc sinh d6 1a niv (lam tron két qua dén hang phan tram).
Traleii......coooeiii

Cau 3. Mot cong ty bao hiém nhan thay c6 51% s6 ngudi mua bao hiém 6 t6 1a nam, va c6 33% s6 nguoi mua
bao hiém 6 t6 1a nam trén 50 tudi. Biét mot ngwoi mua bao hiém 6 t6 1a nam, tinh xac suat ngudi do trén 50 tudi
(lam tron dén hang phan tram).

Cau 4. Co6 40 phleu thi Toan 12, méi phiéu chi c6 mét cau hai, trong d6 cé 13 cau héi ly thuyet (gdbm 5 cau hoi
khoé va 8 cau hdi dé&) va 27 cau héi bai tap (gdm 12 cau hdi kho va 15 cau héi dé). LAy ngdu nhién ra moét phiéu.

Tim xéac suét rut duwoc cau héi ly thuyét khé thu dwoc két qua la phan téi gian Z(a,b € N). Gia tri b—abang sb

nguyén nao
Traloi......coooiii

C:éu 5.~Mc§t binh dwng 50 vién bi‘kI'Ch thu’é’chhét liéu nhw nhau, trong do6 c6 30 vién bj xa,nh,vé 20 vién bi tréng.
Lay ngau nhién ra mét vién bi, roi lai lay ngau nhién ra mét vién bi nira. Tinh xac suat dé lay dwgc mot vién bi

xanh & 1an th& nhat va mét vién bi trdng & 1an the hai thu dwoc két qua 1a phan tbi gian %(a,b eN). Gia tri

2b —a bang sb nguyén nao
Traloii......coooii

Cau 6. Ba khau sung doc lap bén vao mot muc tiéu. Xac suét dé khau thir nhat bén tring muc tiéu bang 0,7, dbi
v&i khau thir 2 va 3 xac suat nay 1an lwot 14 0,8 va 0,5. Mbi khau sung ban mét vién dan. Biét rang chi cé 2 khau
suing ban tring muc tiéu, tinh xac suét trong hai khau sing ban tring muc tiéu c6 khau sung thir nhat. (Lam tron
két qué dén hang phan tram)
Tralei..........oooiin
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XAC SUAT CO BIEU KIEN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P3

TRAC NGHIEM ABCD

Cau 1. M6t hdp chira bdn vién bi cung loai ghi s6 1an lwot tv 1 dén 4. Ban Manh 14y ra mét cach ngau nhién
mot vién bi, bd vién bi d6 ra ngoai va l4y ra mét cach ngau nhién thém mét vién bi niva. Khéng gian mau cua
phép thr do 1a

A Q={(1,2); (1,3); (1.4); (2.3); (2.4); (3,4)}.

B.Q={(12); (L1); (1,3); (1L.4); (2.1); (2,3); (2.4): (3.1); (3.2); (3,4); (4.1); (4.2): (4.3)} C.

Q= {(1,2); (L3); (L4); (2,1); (2,2); (2.3); (2.4); (L1); (3,4); (4,4); (3,3)}.

D. Q={(1.2): (13): (14): (2.1): (2.3): (2.4): (3.1): (3,2): (3,4): (4.1): (4.2): (4.3)} -

Cau 2. Gieo con xuc x3c 1 lan. Goi A la bién cd xuét hién mat 2 chdm. B 1a bién cb xuat hién mat chan. Xac suét
P(4|B) la

Al B. L. c.2. p. L.
2 3 3 6
Cau 3. Cho haibién cd 4 va B co6 P(4)=0,3;P(B)=0,6;P(ANB)=0,2. Xac sudt P(A4|B) la
Al Bl c2 ol

2 3 3 6

Cau 4. T mot hop co 4 tAm thé cung loai dwoc ghi s6 1an lwot tir 1 dén 4. Ban An lay ra mot cach ngau nhién
mot thé tlr hop, bd thé do ra ngoai va lai Idy mét cach ngau nhién thém mot thé niva. Xét bién cd 4 1a “ thé lay
ra lan th nhat ghi sb6 3”. S6 cac két qua thuan loi cta bién cd 4 Ia

A 3. B. 2 C. 4. D. L.

Céu 5. Cho hai bién c6 4 va B c6 P(B)>0 va P(4|B)=0,7. Tinh P(4|B) cé kétqua la

A. P(Z|B)=o,5. B.P(Z|B)=o,6. gP(Z|B)=o,3. D. P(Z|B)=o,4.
Cau 6. Cho hai bién doc 1ap 4, B voi P(A4)=0,8; P(B)=0,3.Khido, P(4|B)bang
A 0,8. B. 0,3. C. 0,4. D. 0,6.
Cau 7. Cho hai bién ¢ 4, B véi P(B)=0,7,P(AB)=0,3. Tinh P(A4/B)
A2 B. - c. 2. p. L.
7 2 7 7
Cau 8. Cho hai bién cd 4, B v6i P(B)=0,8;P(A4/B)=0,5.Tinh P(A4B)
A. % B. 0,4 C. 0,8. D. 0,5.

Cau 9. Mot hop chira 8 bi xanh, 2 bi d6. Lan lwgt béc tirng bi. Gia st 1an dau tién béc dwoc bi xanh. Xac dinh
xac suat lan thir 2 béc dwoc bi dé.
AL B 2. c. 2 D. 2.

10 9 9 5
Cau 10. Lop 12A c6 30 hoc sinh, trong d6 ¢6 17 ban ni¥ con lai 1a nam. C6 3 ban tén Hién, trong dé c6 1 ban
nt¥ va 2 ban nam. Thay gido goi ngau nhién 1 ban 1&n bang. Xac suét d& co tén Hién, nhung voi didu kién ban
do niv la
AL B. > c. 17, p. 12

17 17 30 30
Cau 11. Cho hai bién c6 4 va B c6 P(4)=0,2; P(B)=0,8 va P(4|B)=0,5. Tinh P(ZB) c6 két qua la

A.P(ZB)=0,9. gP(ZB):O,a c.P(ZB)=o,04. D. P(ZB)=0,4.

Cau 12. M6t 16p hoc c6 40 hoc sinh, mdi hoc sinh gidi it nhat mét trong hai mén Van hodc mén Toan. Biét rang
c6 30 hoc sinh gidi mén Toan vé,15‘ hoc sinh gidi mén Van. Chon ngdu nhién mét hoc sinh. Tinh xac suat dé
hoc sinh d6 hoc giéi mén Toan, biét rang hoc sinh d6 giéi moén Van.

AL B. L. c.i D. L.
2 6 3 5

37



TRAC NGHIEM BUNG, SAI
Cau 1. Pé nghién ctru sw phat trién ctia moét loai cay, ngudi ta tréng hat giébng cla loai cay d6 trén hai |6 dét thi
nghiém M, N khac nhau. Xac suét phat trién binh thwdng clia cay dé trén cac 16 dat M va N 1an lwot la 0,56 va
0,62. Lap lai thi nghiém trén véi day da cac diéu kién twong déng. Xét cac bién cb:

A: "Cay phat trién binh thuwéng trén 16 dat M";

B: "Cay phat trién binh thuéng trén 16 dat N".
Xét tinh dung, sai cha cac khang dinh
a) Cac cap biéncd 4 va B, 4 va B la doc lap.

b) Hai bién c& C = A~ B va D=AN B khong 14 hai bién cé xung khic.
c) P(4)=0,56; P(B)=0,62.
d) Xac suét dé cay chi phat trién binh thwéong trén mot 16 dat 1a 0,4856. ,
Cau 2. Lop 12A c6 40 hoc sinh, trong dé ¢ 25 hoc sinh tham gia cau lac bo Tieng Anh, 16 hoc sinh tham gia
cau lac bd Toan, 12 hoc siph V’l‘J’a tham gia cau lac b tieng Anh vira tham gia cau lac bé Toan. Chon ngau
nhién 1 hoc sinh. Xét cac bién co sau:
A: "Hoc sinh dwoc chon tham gia cau lac bd Tiéng Anh";

B : "Hoc sinh dwgc chon tham gia cau lac b Toan".
Xét tinh dung, sai clia cac khang dinh
a) P(4)=0,4.
b) P(B)=0,625.
c) P(A|B)=0,75.
d) P(B| A)=0,48.
Cau 3. Trong mdt hop c6 18 qua bong ban loai | va 2 qua boéng ban loai ll, cac qua boéng ban c¢é hinh dang va
kich thwéc nhw nhau. Mot hoc sinh lay ngau nhién lan lwot 2 qud bdng ban (lay khéng hoan lai) trong hop. Xét
tinh dung, sai clia cac khang dinh

4 2 1A ’ A X > ’ by . by 9
a) Xac suat de lan thi nhat lay dwgc qua béng ban loai Il |a 0
b) Xac suat dé lan thir hai lay dwgc qua bong ban loai ll, biét Ian thir nhat lay dwoc qua béng ban loai Il, la —.
19
X 2 > A A X . . by . by 9
c) Xac suat dé ca hai lan deu lay dwoc qua bong ban loai Il 1a 190"

oz s 1
d) Xac suat de it nhat 1 lan lay dwoc qué béng ban loai | 1a ﬁ

Cau 4. MGt cong ty dau thau 2 dy an. Kha nang thang thau clia cac dv an 1an luot 1a 0,4 va 0,5. Kha nang thang
thau cia 2 dv an la 0,3. Goi A, B lan lwot la bién c6 thang thau dw an 1 va dw an 2. Cac ménh dé sau dung hay
sai?

a) A, B Ia hai bién cb doc Iap.

b) Xac suat cong ty thang thau dung dw an 11a 0,3.

c) Biét cong ty thang thau dw &n 1, xac suét dé cong ty théng thdy dw an21a 0,7 .

) . s oz . ; 1
d) Biét cong ty khéng thang thau dy an 1, xac suat de céng ty thang thay dw an 2 la g
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TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN

Cau1.Cho2biéncd 4 va B co P(4)=0,5; P(B)=0,8; P(4|B)=0,6. Tim P(A|B) .

Cau 2. Ti Ié ngudi nghién thubc 14 & mot vung la 30%. Biét i 1& viém hong trong sb ngwdi nghién thubce 14 1a
a% con ngudi khéng nghién 1a 40% . Gap ngau nhién mét ngwdi trong ving thi xac suat dé ngwoi dé nghién
thudc va bj viém hong béng 0,21; xac suat dé ngudi dé khdng nghién thudc va bi viem hong 1a 5% . Tinh a+b.

Cau 3. Mot 16 cac san pham do hai nha may san xuét , biét rang s6 san pham cda nha may thtr nhat gap ba lan
sb san pham cla nha may thi hai. Ti I& san phadm t6t clia nha may thir nhat 14 0,8 va nha may thir haila 0,7 .
LAy ngéu nhién ra mot san pham. Tinh xac suét dé san pham lay ra la tét.

C:éu 4. C6 hai hdp chtra bi, hop thwr nhét,chtra 2 pitrdng va 8 bi den, hg)p thtr hai chtra 9 bi trdng va 1 bi den.
L&y ngau nhién hai vién bi tir hép thir nhat bd sang hdp thr hai, sau d6 lay ngau nhién ba vién bi tir hép thd hai.
Tinh xac suat d& trong ba vién bi 14y ra tir hop thir hai cé 2 vién bi trdng (k&t qua 1am tron téi hang phan tram)

Cau 5. Hop th& nhéat co 4 vién bi xanh va 6 vién bi d6. Hop the» hai c6 4 vién bi xanh va 4 vién bi d6. Cac vién bi
co cung kich thudc va khoi lwong. Lay ra ngau nhién mét vién bi tie hop thir nhat chuyén sang hop thir hai, Sau
do lai lay ngau nhién mét vién bi tir hop th&r hai. Xac suat cac bién co: A: “ Vién bi lay ra t hdp thir nhat cé mau

xanh va vién bi l4y ra tir hdp tht hai cé6 mau dé” 1a % (% la phan s ti gian). Tinh a+b.

Cau 6. Trong mét ki thi. Thi sinh dwoc phép thi 3 Ian. Xac suét lan dau vuot qua ki thi la 0,9. Néu truot 1an dau
thi xac suét,qut qua ki thi lan hai la 0,7. Néu trwwot cd hai lan thi xac suat vwot qua ki thi & lan th& ba la 0,3.
Tinh xac suat dé thi sinh thi dau.
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XAC SUAT CO BIEU KIEN LOP 12 THPT
LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P4

TRAC NGHIEM ABCD
Cau 1. Cho hai bién c6 4 va B batki véi P(B) >0. Khang dinh nao dwdi day ding?

A. P(A|B)=m. B. P(A|B)=ﬂ.
P(A) P(ANB)
C. P(A;B):ﬂ_ D. P(A\B)zm.
P(ANB) P(B)

Cau 2. Cho hai bién c6 4 va B, céng thirc tinh xac suat toan phan 1a
A. P(4)=P(B).P(4|B)+P(B).P(4|B). B. P(B)=P(A4).P(4|B)+P(4).P(4]B).
C. P(4)=P(B).P(4|B)+P(B).P(4]B). D. P(B)=P(4).P(4|B)+P(4).P(A|B).
Cau 3. Cho hai bién cb6 4 va Bla hai bién cb ngau nhién ma P(A4) >0, P(B) >0, cong thirc Bayes la
A p(p|4)-DELPUALE) . p().4)- PALLAIB)

P(4) P(B)
C.P(B|A):£I§lf1§lél_ D_P(B|A):fiflf1§lél_

P(4) P(B)
Cau 4. Cho hai bién c6 4,B c6 P(B)=0,8,P(ANB)=0,1. Két qua cla xac suat sau P(4|B) bang bao nhiéu?
AL 8.2 c.2. D1

6 7 5
Cau 5. Cho hai bién cd 4,B c6 P(4)= %;P(AB) = 12—3 Két qua clia xac suét sau P(B| A) bang bao nhiéu?
AZ B. L. c. —. p. 2L
203 135 23 105

Cau 6. Cho hai bién c6 4 va B Ia hai bién cb doc lap, vai P(A4)=0,2024, P(B)=0,2025. Tinh P(A4|B).
A. 0,7976. B. 0,7975. C. 0,2025. D. 0,2024.
Cau 7. Cho hai bién cb 4 va B, voi P(4)=0,8, P(B)=0,65, P(4nB)=0,55.Tinh P(4NB).
A. 0,25. B. 0,1. C. 0,15. D. 0,35.

Cau 8. Gieo lan lugt hai con xdc xac can déi va dong chat. Tinh xac suét dé tong sb chadm xuét hién trén hai con
xuc xac bang 6. Biét rang con xuc xac thir nhat xuat hién mat 4 cham.

A.g. B.l. g.l. D.é.

6 2 6 6
Cau 9. Mét Iep c6 50 hoc sinh, trong dé c6 30 hoc sinh nam va 20 hoc sinh ni*. C6é 5 hoc sinh nam dwoc hoc
sinh gidi va c6 6 hoc sinh ni¥ dwoc hoc sinh gidi. Xac suét dé chon dwoc mét ban niv 1a hoc sinh gidi

A2 B. 2. c L. D=
9 3 9 10
Cau 10. Cho hai bién cé 4 va B, véi P(4)=0,6, P(B)=0,7, P(4nB)=0,3.Tinh P(B|4).
A B <. c.2 p. L.
7 2 7 7

Cau 11. Mét gia dinh c6 2 dlra tré. Biét rang c6 it nhat 1 dira tré la con gai. Hai xac suat 2 dra tré déu |a con gai
la bao nhiéu? Cho biét xac suat dé mot dira tré |a trai hodc gai la bang nhau.
NS B. 2. c. L D L

5 4 4 3
Cau 12. Mét trwong trung hoc phd thong c6 600 hoc sinh, trong dé c6 245 hoc sinh nam va 355 hoc sinh nir.
Téng két hoc ky I, c6 170 hoc sinh dat danh hiéu hoc sinh gidi, trong dé cé 80 hoc sinh nam va 90 hoc sinh ni.
Chon ra ngau nhién mét hoc sinh trong s 600 hoc sinh dé. Tinh xac suat dé hoc sinh dwgc chon ¢c6 danh hiéu
hoc sinh giéi va la nam (lam tron két qua dén hang phan tram).

5 B 12 C 11 16

19 31 45 49
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Cho hai bién cd Ava Bla hai bién cb doc lap, voi P(Z) =0,4 va P(B)=0,7. Xét tinh dung, sai clia cac
khang dinh

a) P(4)=0,6.

b) P(4B)=0,7.
¢) P(4B)=0,4.
d) P(B|4)=0,6.
Cau 2. Mot hop c6 10 bi xanh va 8bi den, cac vién bi déu c6 cluing hinh dang, kich thwéc va khéi lwong. Ban
Nam l4y ngau nhién mét vién trong hop, khéng tra lai. Sau d6 Ban Lan l4y ngdu nhién mét trong 17 vién bi con
lai. Goi A la bién c6 ban Nam lay dwoc mét vién bi xanh va Bla bién cb ban Lan lay dwoc mot vién bi den. Xét
tinh dung, sai clia cac khang dinh
a) n(4)=10.
5
b) P(4)=—=
) P(4)=3
4
c) P(B|4) =5
d) P(4.B)=0,8.
Cau 3. M6t clra hang ban hai loai bong dén, trong d6 c6 65% bdng dén 1a mau trédng va 35% boéng dén la mau
dd, cac bong dén cé kich thwdc nhw nhau. Cac béng dén mau tréng co ti 1é hdng 1a 2% va céac bong dén mau
xanh c6 ti 1& héng la 3%. M6t khach hang chon mua ngau nhién 1 bong dén tlr clra hang dé. Xét cac bién cb:
A :*Khach hang chon dwoc béng mau trdng”;
B :“Khach hang chon dwgc bong khéng hong’;
Xét tinh dung, sai cGa cac khang dinh
a) P(4)=0,65.
b) P(B|A)=0,02.
c) P(B|4)=0,3.
d) P(B)=0,9765.
Cau 4. Mét kho hang chira 85% san pham loai | va 15% san pham loai Il, trong d6 c6 1% san pham loai | bi
héng, 4% sa&n pham loai Il bi hdng. Céac sdn pham cé kich thwdc va hinh dang nhw nhau. M6t khach hang chon
ngau nhién 1 sa&n pham. Xét cac bién cb:
A :“Khach hang chon dwoc san pham loai I;
B :“Khach hang chon dwoc san pham khéng bi hdng”;
Xét tinh dung, sai clia cac khang dinh
a) P(A) =0,85.
b) P(B|A4)=0,99.
c) P(B)=0,9855.
d) P(4|B)=0,95.
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TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN

Cau 1. Mot hop gdbm mét s6 vién bi ciing loai, chi khac mau, trong d6 c6 6 bi xanh, con lai 1a bi mau dé. Minh lay
ngau nhién 1 vién bi trong hop (khdng bo lai), sau d6 Minh lai lay ngau nhién tiep 1 vién bi trong hop. Biet xac
suat dé Minh lay dwgc ca hai vién bi mau xanh la.....Hdi ban dau trong tui c6 s6 vién bi dé la bao nhiéu?

Cau 2. Cho hai bién c& A4, B théaman P(4)=0,21; P(B)=0,52; P(B|4)=0,6.Khido P(A|B)=% voi % la

phan sb téi gidn, gia tri cia D = a +b la bao nhiéu?

Cau 3. M6t nhém hoc sinh ¢ 20 hoc sinh, trong dé co 1? em thich hoc mén Toan, 10 em thiph hoc mén Van, 2
em khéng thich hoc‘cé hai mén Toan va Van. Chon ngau nhién 1 hoc sinh, tinh xac suat dé hoc sinh dé thich
hoc mdén Toan biet rang hoc sinh dé thich hoc mén Van la

Cau 4. Ban Tuan héng ngay &n sang bang xoi hogc ban. Néu hom nay ban an sang bang xoi thi xac suat dé
hédm sau ban an sang bang bun la 0,7 . Xét mét tuan ma th& ba ban an sang bang x6i. Biét xac suat dé thtr nam
tudn dé, ban Tuén an sang bang ban 1a 0,63 . Héi néu hém nay ban &n sang bang bun thi xac suat dé hém sau
ban &n sang bang xdi la

Cau 5. Gia si* c6 mot loai bénh ma ti 16 ngwdi méc bénh 1a 0,1% . Gid sir ¢ mét loai xét nghiém, ma ai méc
bénh khi xét nghiém thi cé 95% phan (rng dwong tinh, nhwng ti I&€ phan (rng dwong tinh gia la 8% (ttrc la trong
s6 nhirng ngudi khong bi bénh cé 8% sb ngudi xét nghiém lai cé phan (rng dwong tinh). Biét khi mot ngudi xét
nghiém cé phan (ng dwong tinh thi khd nang méc bénh ctia ngudi dé 1a a% (két qua alam tron dén hang
phan tram).

Cau 6. Trong mét ki thi Tt nghiép trung hoc phd théng, mét trwong X c6 60% hoc sinh Iwa chon t6 hop D00
(gdm cac mén Toan, Van, Ngoai ngi®). Biét rang, néu mét hoc sinh chon té hop D00 thi xac suét dé hoc sinh d6
dd Pai hoc 1a 0,7; con néu mét hoc sinh khéng chon td hop D00 thi xac suét dé hoc sinh d6 d6 Pai hoc 1a 0,5.
Chon ngéu nhién mét hoc sinh clia trvong X da Tot nghiép trung hoc pho thong trong ki thi trén. Biét rang hoc
sinh nay da do Pai hoc. Tinh xac suat dé hoc sinh d6 chon t6 hgp D00 (lam tron két qua dén hang phan tram).
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PHUONG PHAP TOA DO KHONG GIAN LOP 12 THPT
VECTOR VA HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P1)

TRAC NGHIEM LUA CHON ABCD
Cau 1. Trong khong gian Oxyz diém nao I hinh chiéu vudng goc clia diém A4(3;5;2) trén mat phang (Oxy)?

A. M (3;0;2) B. (0;0;2) C. 0(0;5;2) D. N(3;5;0)
Cau 2. Cho hinh 1ap phuong ABCD.EFGH c6 canh béng a. Tacé AB.EG bang?

2
A . B. a’\3. c. & f D. &*\2.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, diém nao dwéi day la hinh chiéu vudng géc cia diém A(1;2;3) trén mét phang
Oxy.

A. 0(1;0;3) B. P(1;2;0) C. M(0;0;3) D. N(0;2;3)

Cau 4. Cho tam giac ABC co6 dién tich §. Tim gia tri cta & thich hgp thda man:

5 =148 ac’ ok (aB.acy .
2

A k=1. B k=, C.k=0. D k=1,
4 2
Cau 5. Trong khéng gian v&i hé toa dd Oxyz , diém nao sau day ndm trén mat phang toa do (Oyz) ?
A. M (3;4,0). B. P(—2;0;3). C. 0(2:0;0). D. N(0;4;-1).
Cau 6. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A4(0;1;—1), B(2;3;2). Vecto AB c6 toa do la
A (2:2;3). B. (1;2;3). C. (3;5:1). D. (3;4;1).
Cau 7. Cho t& dién ABCD . Tim gia tri cGia k thich hop théa man: AB.CD+ AC.DB+ AD.BC =k
A k=4. B. k=1. C. k=2. D. k=0.

Cau 8. Trong cac két qua sau day, két qué nao dung? Cho hinh lap phwong ABC.A'B'C’' ¢c6 canh a. Ta c6
AB.EG bang:

A. a‘f. B. . C. a2 D. av/3.
Cau 9. Trong khdng gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho d = —i +2j -3k . Toa dd clia vecto d la
A (-1;2;-3). B. (2;-3;-1). C. (2;-1-3). D. (-3;2;-1).

— ~ 7 ;o ~ , 2 K -
Cau 10. Cho @ va b tao véi nhau mét goc Tﬁ Biét |d| =3,

/5\:5 thi ‘a—B\ bng

A. 6. B. 36. C. 49. D. 7.

Cau 11. Cho hinh Iang tru tam giac ddu ABC.4'B'C’ ¢6 canh day bdng a, canh bén bang 2a. Tinh AB'.BC .
A. AB BC=-d*. B. ﬁ.ﬁéz—%az. C. ﬁ,ﬁé:%az_ D. AB.BC=d".
Cau 12. Cho hai vecto u = (1;2;3) va v= (=2;3;-5). Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A uto=(-15-2). B. u—v=(3;-18). C. —2u=(-2;4;6). D. v =(2-3;5).
Cau 13. Trong khéng gian Oxyz , cho hai vécto a =(1;-2;1) va b =(2;-4;-2). Khi d6 ab béng

A. 8. B. -8. C.12. D. -12.

Cau 14. Cho hai vecto x = (2;1;—3),}/ =(1;0;—1). Tim toa d6 cla vecto a=x+2y.

A. a=(41-5). B. a=(41-1). C. a=(3;1;-4). D. a=(0;1;-1).

Cau 15. Trong khéng gian véi hé toa d Ox)z, cho cac véc-to a =(2;m—1;3), b= (1;3;-2n). Tim m;n dé cac

véc-to a, b cung phwong.

A m=7;n=—%. B. m=Ln=0. C. m=7;n=—§. D. m=4,n=-3.
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Cau 16. Trong khong gian v&i hé tryc toa dd Oxyz , cho hai vecto a= (5;3;—2)vé b= 2?—]+3l€. Tim toa do
cla u=2d+3b

A u=(10;6;-4). B. u=(16;3;5). C. u=(16,9;5). D. u=(10;-3;-6).
Cau 17. Trong khoéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho hai vecto a= (—2;1;3)vé b=3i —2k . Tim toa do cla
vecto u thoa u—23d+4b =0

A u=(631). B. u=(-181L9). C. u=(6;-59). D. u=(-18317).
Cau 18. Cho t dién ddu ABCD . Tich v6 hwong AB.CD bing?

2 2
A o B. L C.0 D. &

2 2
Cau 19. Trong khong gian Oxyz, cho d = (—1; 2; ()), b= (2,' -3; 1) . Khang dinh nao sau day la sai?
Advab khéng cuing phuong. B. 27 -3b= (—8,‘ 13; —3).
C.‘Ez’+5‘=\/§. D. b=27.

Cau 20. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(2;-2;4), B(-3;3;-1), C(-1;—1;-1). Toa d6 diém
I(a; b; ¢) théda man 2IA+IB—IC=0.Tinh a+b+c.
A 4. B. 5. C.6. D. 3.
Cau 21. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz cho A(1;2;-1);B(2;—1;-2).Biét C = ABN(Oxy). Tim toa dd
didm D ¢ AB=DC.
A. D(;2;-1). B. D(-1;8;1). C. D(1;8;,-1). D. D(-1;-2;1).
Cau 22. Trong khéng gian v&i hé truc toa dd Oxyz cho truwdc, (don vi do: km), ra da phat hién mét may bay
chién d4u Su-35 cta Nga di chuyén véi van téc va huong khong déi tr diém M (300;150;7) dén didm
N(800;550;13) trong 20 phut. Tinh toa dd cla may bay sau 5 phdt tiép theo néu may bay gitr nguyén van téc
va hudng bay.

29 17 25
A. (925;650;?) B. (500;400;6). C. (425;250;?) D. (625;750;?)
Cau 23. Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(3;1;-2), B(2;-3;5). Biém M thudc doan 4B sao cho
MA=2MB, toa do diém M la
A (Z;—iﬁj. B. (4;5;-9). c. G;—s;%). D. (1;-7:12).
Cau 24. Trong khong gian Oxyz, cho hinh chép A.BCD c6 A(0;1;-1), B(1;1;2), C(1;—1;0) va D(0;0;1). Tinh
d6 dai dwong cao cla hinh chép A.BCD .
A 242 5.%. C.32. D.%.
Cau 25. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho hinh vuéng ABCD, B(3;0;8), D(-5;—4;0). Biét dinh A4

thugc mat phang (Oxy) va co toa d6 la nhirng sé nguyén, khi d6 ‘@ +a§‘ bang:

A. 10+/5 . B. 64/10. C. 10:/6. D. 510.
Cau 26. Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho hai diém A(—2;3;1) va B(5; 6; 2). Puong thdng AB cét
mét phang () tai diém M. Tinh ti s ;’_Aﬂj.
A AM _1 B AM _, c.AM _1 p. AM _,
BM 2 BM BM 3 BM

Cau 27. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyzcho hinh hop ABCD.A'B'C'D'. Biét A(2;4;0), B(4;0;0),
C(-1;4;—-7)va D'(6;8;10). Toa d6 diém B' Ia
A. B'(8;4;10). B. B'(6;12;0). C. B'(10;8;6). D. B'(13;0;17).
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, cho cac diém A(4;2;-1), B(1;—1;2) va C(0;-2;3). Xét tinh dung sai clia cac
ménh dé sau:

a) AB=(-3;-3;3).

b) | AB =33

c)Néu AB+CM =0 thitoa do diém M (3; 1;0).

d) Diém N thudc mat phang (Oxy), sao cho 4, B, N thdng hang, thi toa dé diém N(3; 1,0).

Cau 2. Trong khong gian Oxyz , cho hai véc to a = (1;2;0) va b= (=1;3;0). Xét tinh dung sai clia cac ménh dé

sau:
- -
a) Tich v hwéng cua hai vécto a.b =5
T > 17 (79
b) Toa do cua vécto 3a——b = —;—;0
2 2°2
- -
c) Hai vécto a va b vudng goc véi nhau

- -

d) Goéc gitra hai vécto @ va b bang 30°

Cau 3. Trong khong gian Oxyz, cho hai vécto a =(1;,-2;3) va b=(2;-2;1). Xét tinh ding sai clia cac ménh dé
sau:
- -

a) Tich v6 hwéng cda hai vécto a.b =8

- -
b) Toa d6 cua véc to 4a—2b =(0;-4;10)

-

c) Do 16N cla vécto | a |=~/14
d) Géc gitra hai véc to bang 45°
Cau 4. Trong khéng gian Oxyz, cho hai véc to Zz=(2;1;—2) va I;:(O;—\/E;\/E). Xét tinh dung sai cla cac

ménh dé sau:
- >
a) Tich vé hwéng clia haivécto a.b = -32
-

N
b) Toa d6 cia vécto 2a—-3bH =(2;2+3\/§;—4—3\/§)
c) Db lén cia vécto |a =3

+26 +2 v -7
6

d) Khi m = thi hai véc to u = 2a + 3mb va v =ma —b vudng gdc v&i nhau

Cau 5. Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz cho tam giac 4BC c6 cac dinh A(1;-2;0), B(2;1;-2), C(0;3;4).
Xét tinh dung sai clia cac ménh dé sau:
a) Toa do cia vécto 4B la (1;3;-2).

b) Toa do6 trong tam clia tam giac 4BC la G(l;%;%).

c) Toa do hinh chiéu cia diém B trén mat phang (Oxy) la H (0;0;-2) .
d) x=24B-3BC. Toa d6 clia véc to x =(—4;12;14)
Cau 6. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho ba diém A4(1;—4;2), B(4;2;-3), C(=3;1;5). Xét tinh dung

sai clia cac ménh dé sau:
a) Ba diém 4, B,C tao thanh mét tam giac.

b) Toa dd trong tam cta tam giac ABC 1a G(2;—1;4).
c¢) Toa do dinh E sao cho C la trong tdm tam gidc ABE la E(-14;5;16).
d) CE =3CG .
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TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN
Cau 1. Trong khong gian v&i hé truc toa d6 Oxyz, cho hai diém A4(1;3;2) va B(3;-1;4). Vecto u = 2BA- OB
c6toa dd 1a u =(a;b;c). Tinh a+b+c.

Cau 2. Mt chiéc may dwoc dat trén mot gia d& ba chan tai diém dat £(0;0;6) , gia d& co cac diém tiép xic mat

2
300 N, tac dung lén cac gia d& theo cac lwc }71,}72,}73 nhw hinh.

déat cla ba chan lan lwot1a 4,(0;1;0), 4, (g;—%;o}@ [—ﬁ;—%;oj. Biét réng trong lwong cua chiéc may la

itl—:

E(0;0;:;6)

Tinh tich vé huéng ciia F, - F, (lam tron dén chir s hang don vi).

Cau 3. Trong mdt can phong dang hinh hdép chiv nhat véi chiéu dai 8m , rdng 6m va cao 4m cé 2cay quat
treo twdng. Cay quat A treo chinh gitra blrc twdng 8m va cach trdn 1m , cay quat B treo chinh gitra blirc twdng

6m va cach tran1,5m. Chon hé truc toa d6 %2 nhu hinh v& bén dudi ( don vi: mét). Biét diém M (x;y;z)

thudc mét phang chira san nha sao cho ‘m - 2]\@‘ la nhé nhét, tinh x* +y° +z° .

@ == &

il = o

Y

Cau 4. Mot chiéc may bay dang bay trong hé truc toa do Oxyz i mat phéng (Oxy) la mat dt nhu hinh vé.
Biét rang khi dang & d6 cao 8000 mét so v&i méat dat (vi tri A) thi may bay chuyén dong déu véi van tbc
;(100; 110; 200) (don vi m/s). Hai sau 30 giay thi may bay d l1én dén d6 cao bao nhiéu so véi mat dat?

Az
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PHUONG PHAP TQA DO KHONG GIAN LOP 12 THPT
VECTOR VA HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P2)

TRAC NGHIEM LWA CHON ABCD
Cau 1. Trong khong gian Oxyz , hinh chiéu vuéng goc clia diém A (3;1;—1) trén truc Oy c6 toa d6 la

A. (3;0;-1). B. (0;1;0). C. (3;0;0). D. (0;0;-1).
Cau 2. Trong khong gian vai hé toa do Oxyz, cho ba diém A(3;2;1), B(-1;3;2); C(2:4;-3). Tich vé huwong
AB.AC 1a
A 2. B. 2. C. 6. D. —6.
Cau 3. Trong khong gian toa 46, cho vecto' u = (3;0;1), v=(2:1;0) .Gia tricos (1) 12
A 1. B. —1. C. @. D. ﬂ
5 5
Cau 4. Vecto nao sau day khdng vudng goc voi vecto m = (0;0;,—4)
A. n =(0;1;0). B. n, =(1,0;—4). C. n, =(1;0;0) D. n, =(1;-1;0)

Cau 5. Trong khong gian vai hé toa do Oxyz, cho ba vecto @ =(3;-1;-2), b =(1;2;m) va ¢ =(5;1;7). Gia tri
cta m dé E:[&,B] la
A —1. B. 0. C. 1. D. 2.
Cau 6. Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho ba vecto u=(2;—1;1), v=(m;3;—1) va w=(1;2;1). Dé ba
vecto da cho dong phéng khi m nhan gia tri nao sau day?
A. —8. B. 4. C. —Z. D. —§.

3 3
Cau 7. Trong khéng gian v&i hé toa do Oxyz , cho ba vecto @ = (1;m;2), b = (m+1;2;1) va ¢ = (0;m —2;2). Dé
ba vecto da cho dong phang khi m nhan gia tri nao sau day?

A.m:%. B.mzé. C.m=-2. D. m=0.
5 2

Cau 8. Trong khéng gian véi hé toa do Oxyz, cho ba vecto @ =(—2,0,3), b=(0,4,—1) va c=(m—2,m’5).
Ba vecto da cho déng phang khi 7 nhan gia tri nao sau day?

A. m=-2 hoac m=—4. B. m=2 hoac m=4.

C. m=1 hoac m=6. D. m=2 hoac m=5.

Cau 9. Cho 3 vecto 5:(1;2;1); 5:(—1;1;2) va E:(x;Sx;x+2) Tim x dé 3 vecto a,b,c¢ ddng phéng?

Al B. —1. c. 2. D. 2

Cau 10. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz , cho bdn diém A(1;-2;0), B(1;0;-1), C(0;-1;2) va D(0;m; p).

Hé thirc gitta m va p débdn diém A4, B, C, D dong phang la:
A 2m+p=0. B.m+p=1. C. m+2p=3. D. 2m—-3p=0.

Cau 11. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho cac diém 4(0;0;4),B(2;1;0),C(1;4;0) va D(a;b;0). Diéu
kién can va di cta a,b dé hai dwong thdng 4D va BC cung thudc mdt mét phang la:

A 3a+b=7. B. 3a—-5h=0. C.4a+3b=2. D.
Cau 12. Trong khdng gian vai hé toa dd Oxyz , cho ba véc to a = (3;—2;4),13 =(5;1;6), c=

a-2b=1.
(-3;0;2). Tim vecto

X sao cho vecto x dong thoi vuong goc voi a,b,c .
A (0,0,0). . (0,0,1). C. (0;1;0). D. (1;0;0).

Cau 13. Trong khéng gian v&i hé truc toa dd Oxyz, cho tam giac 4BC cb6 géc A khac 45°. Trong cac cong
thtrc dwéi day, cdng thirc nao sai?

A S e :%AB.AC.sinA B. S, = %HE,TCH.
C. S, = %E.A_c’. D. S, = %Hﬂ, E:H
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Cau 14. Trong khéng gian véi hé truc toa dd Oxyz , cho hai vecto a = (2;1;-3), b= (—4;—2;6). Phat biéu nao
sau day la sai?

A b=-2a. B. a.b=0. C. a nguochuéng véi 5. D. [b=2|d|.

Cau 15. Cho u = (~1,1,0), v =(0,-1,0), géc giira hai vécto u va v la

A. 120°. B. 45°. C. 135°. D. 60°.

Cau 16. Trong khong gian cho hé tryc toa d6 Oxyz, cho ba diém A(1;-2;3),B(-1;2;5),C(0;0;1). Tim toa do
trong tdm G cua tam giac ABC .

A. G(0;0;3). B. G(0;0;9). C. G(-1;0;3). D. G(0;0;1).

Cau 17. Trong khong gian Oxyz, cho 2 diém M (1;-2;2) va N(1;0;4). Toa dd trung diém cta doan théng
MN la:

A. (1;-1;3). B. (0;2;2). C. (2;-2;6). D. (1;0;3).

Cau 18. Trong khong gian véi hé toa d& Oxyz, cho AABC c6 A(1;0;0), B(0;0;1), C(2;1;1). Dién tich cta tam
giac ABC béng:

N g V5. c Yo p. V1L
2 2 2 2
Cau 19. Cho 4(0;1;1), B(-1;0;2), C(-11;0). Khi d6 dién tich clia tam gidc ABC bang
A 6. B.ﬁ. g.ﬁ. D.ﬁ.
6 2 2
Cau 20. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho AABC c6 A(1;0;0), B(0;0;1), C(2;1;1). Do dai dwong

cao ké tlr 4 clia tam giac ABC bang
A.@. B.g. C. 245. D. 3v6.
Cau 21. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz , cho ba diém 4(1;2;—1), B(3;0;4), C(2;1;—1). Do dai dwong

cao ha tlr dinh 4 ctia A4BC bang

A.ﬁ. B. |2 C. 5/3. p. |29
9 50 33

Cau 22. Tinh dién tich hinh binh hanh ¢ toa d6 ba dinh la(L;1;1),(2;3;4),(7;7;5).

A. 2+/83 . B. \/83. C. 83. D.@.

Cau 23. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém C(4;0;0) va B(2;00). Tim toa do diém M thudc
truc tung sao cho dién tich tam giac MBC béng 3.
A. M(0;3;0), M (0;—2;0).
C. M(O;4;0), M(O;—3;0).
Cau 24. Trong khdng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém

M (0;3;0), M (0;—3;0).
M(O;3;0),M(O;—l;0).
A(L;2;—-1), B(%1;1), C(0;1,2). Goi H(a;bsc) la

B.
D.

trwc tam cla tam giac ABC. Gia tri ctia a+b+c bang:

A. 4. B. 5. C.7. D. 6.
Cau 25. Cho hinh binh hanh ABCD . Biét 4(2;1;-3), B(0;-2;5), C(1;1;3). Dién tich hinh binh hanh ABCD la:
A. 287 . B. +/349. C. V87. D. —“3249.

Cau 26. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho t& dién ABCD véi A(1;0;0), B(0;1;0), C(0;0;1),
D(-2;1;—1). Thé tich clia ttr dién ABCD bang:

A 1. B.2. c L D. L.
2 3

Cau 27. Cho A4(1;—2;0),B(3;3;2),C(—1;2;2),D(3;3;1).. Thé tich cla t dién ABCD béng

A. 3. B. 4. C.5. D. 6.
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Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho tam gidc ABC c6 A(—l; 2; O), B(2;—3; 1), C((); 1; —1). Trong cac
khang dinh sau, khang dinh nao dung, khang dinh nao sai?

a) AB+AC =(—4;6;0).

b‘AB+AC W12

¢) Goi M(a; b; ¢) la diém théa man hé thirc 2MA + 3MB = 0. Khi d6 gia tri clia 2a+b +4c bang 3.

d) Goi G la trong tam cla tam giac ABC, I 1a trung diém ciia AB va K(m; n; p) 1a diém thda man hé thirc
KA + KB+ KC = 6GI . Khi dé gia tricaa m* +n° + p bang 9.

Cau 2. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;-1), B(2;-1;3), C(—4;7;5). Xét tinh dung-sai cla céac
khang dinh sau:

a) BC = (-6:8;2).

b) Ba diém A4, B,C khéng thdng hang.

c)Néu B latrung diém AM thi M (3;4;-7).

d) Goi D(a;b;c) 1a chan duwong phan giac ké tr B clia AABC thi a+b+c=——

Cau 3. Trong khong gian voi hé tryc toa do Oxyz, cho bon diém 4(2;3;0), B(1;2;3), C(-1;2;0) va D(2;4;0).
Xét tinh dung sai cia cac ménh dé sau

a) Trong tdm cla tam giac ABC 1a diém G(%;%;lj.

b) Goc gitta 2 vécto AB va CD xap xi bang 113°.
c) biém E théa man 2EA+4EB-3EC =0 thi E(? g —4)

d) Goi H (x,;¥,:2,) la trec tam clia tam giac ACD thi 3x, — y, +2024z, =6.

Cau 4. Cho hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC) va day la tam giac vudng can tai B, AB=a,S54= a2 . Xét tinh
dung, sai clia cac ménh dé sau:

a) SAAB=0.

b) ABAC=4".

c) (TS@) =45°,

d) (ST%,B—C):%".

Cau 5. Trong khong gian véi hé truc toa d6 Oxyz , cho ba diém A(1;-2;7); B(5;6;3); C(—4;7;10). Xét tinh
dung, sai ctia cac khang dinh

a) AB=(4;8;-4).

b) Badiém 4, B, C khéng thang hang.

c) Tinh chu vi ctia tam giac ABC 1a mét sé 1&én hon 32 (don vi do dai).

d) S0 =2+590.

Cau 6. Trong khong gian voi hé tryc toa d6 Oxyz, cho cac diém A(1;-2;3), B(-2;1;2), C(3;—1;2). Xét tinh
ding sai clia cac phat biéu sau:

a) 4B=(-3;3-1).

b) [ 4B,4C |=(-219).

c) AB=3AC.

d) Badiém A,B,C khong thang hang.
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Cau 1. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(1; 2; -2) va B(%; % §j Biét /(a; b; c) latam

clia dwdng tron ndi tiép tam giac OAB . Hay tinh gid tri a—b+c.

Cau 2. Trong khdng gian v&i hé toa d Oxyz, cho hinh hép ABCD.A'B'C'D' co
A(0;00),B(1;0,0),D(0;2;0), 4'(0;0;2).

Vecto AC’ =(a;b;c). Tinh P=a’ +b* +¢’.

Cau 3. Bé theo dai hanh trinh cia mét chiéc may bay, ta co thé 1ap hé toa d6 Oxyz, cé gbc O trung véi vi tri

clia trung tam kiém soat khong lwu, mat phang (Oxy)tring véi mat dat (dwoc coi la phang) voi truc Ox hudng

vé phia tay, truc Oy hwdng vé phia nam va truc Oz hwéng thang ding Ién troi (tham khéo hinh bén dudi).

Chiéc may bay A, sau khi cat canh va dat do cao nhat dinh, chiéc may bay duy tri huéng bay vé phia nam voi
toc dé khong doéi la 1000 km / h . Chiéc may bay B, sau khi cat canh va dat d6 cao nhat dinh, chiéc may bay duy
tri huwéng bay vé phia déng véi téc dd khong dbi 1a 1000 km / k. Ca hai chiéc may bay trén cung xuét phat. Sau
2 gi&, may bay A & vi tri diém M va may bay B & vi tri diém N dbi v&i hé toa dd da chon, biét rdng don vi do
trong khong gian Oxyz, dwoc lay theo kilomét. Toa d cia vecto NM = (a;b;c). Tinh a+b+c.

Cau 4. Ong An mubn xay moét cai bé chira nwéc mwa khéng c¢6 nap dang hinh hép chir nhat ABCD.A'B'C'D’
v&i day la hinh vudng cé thé tich Ia 32m’. Bé dwoc gan vao hé truc toa dd Oxyz, nhw hinh vé véi diém A trung
gbc toa dd O va diém D’(a;b;c). Voi chi phi xay dyng la 600.000 déng/m’, hay tinh a+b+c dé bé dwoc xay
dwng vé&i chi phi tiét kiém nhéat.

pa

Cau 5. Mot may bay dang cét canh tiv phi trwdng. V&i hé toa dd Oxyz dwoc thiét 1ap nhw hinh vé, cho biét M
la vi tri clia may bay, OM =14, HOB =30, MOC = 60" . Biém M (a;b;c). Tinh P=abc (Két qué lam tron dén
hang don vi).
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PHUONG PHAP TQA DO KHONG GIAN LOP 12 THPT
VECTOR VA HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P3)

TRAC NGHIEM LUA CHON ABCD
Cau 1. Trong khong gian Oxyz cho a = (2;-1;0),b =(1;1;-3) .Khi d6 toa d6 a+b Ia

A. (3;2;-3). B. (3;0;-3). C. (1;0;-3). D. (3;0;3)

Cau 2. Trong khong gian Oxyz , diém nao dwdi day la hinh chiéu vudng goc clia diém 4(3;4;1) trén mat phéng
(Ow)?

A. O(0;41). B. P(3;0;1). C. M(0;0;1). D. N(3;4,0).

Cau 3. Trong khdng gian Oxyz cho a =(2;-1;0),b=(1;1;-3).Khi d6 toa d9 a—b 1a

A. (3;0,-3). B. (1,—2;-3). C. (-2:3). D. (3;-2;3)

Cau 4. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho vecto 21( 5; 7;2). Toa dé clia vecto 24 la

A (10;14;4). B. (10;7;2). C. (10;14;2). D. (10;7;4).

Cau 5. Trong khdng gian v&i hé toa & Oxyz, cho vecto ;( —2;1;2),5(0; 3;1). Khi do a.b bang

A —6. B. 6. C.5. D. -5.

Cau 6. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho ba vecto Ez( 1;2;2), E( 3;0;—1), E( —6; 1;—1). Biét vecto
m=3a—2b+c cbtoa dd (x;052z).Tinh T=x+y+z.

A . T=6. B. T=5. C.T=-5. D. T=7.

Cau 7. Trong khdng gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho vecto 21(1;2;—2), B(3;1;—1)vé vecto E( x;y;l). Biét

alc, be=2.Tinh T=xy

A.T:i. B.TZE. Q.TZE. D.T:—i.
25 5 25 25

Cau 8. Trong khéng gian Oxyz cho hai diém A4(-2;1;-3)va B(1;0;-2). D¢ dai doan thang 4B bang
A. 3/3. B. 11. c. 1. D. 27.
Cau 9. Trong khéng gian Oxyz cho hai vecto a= (1;-1;2) va b= (2;1;-1). Tinh ab.
A. ab=(2;-1;-2). B. ab=(-1;53). C.ab=1. D. ab=-1.
Cau 10. Trong khong gian Oxyz, cho 4(3;0;0),B(0;0;4). Chu vi tam giac O4B bang
A. 14. B. 7. C. 6. D. 12.
Cau 11. Trong khong gian Oxyz cho a(-3;4;0); b(5;0;12). Cosin clia goc gitra a va b béng
A B2, c. -2 D -

13 6 6 13
Cau 12. Trong khéng gian toa dd Oxyz, goc gilra hai vecto iva ;tz(—\/g;O;l) la
A. 30°. B. 120°. C. 60°. D. 150°.
Cau 13. Cho hai vecto a = (1;-2;3),b =(~2;1;2). Khi d6 tich vé huong (a-+b).b béng
A 12. B. 2. C. 11. D. 10.

Cau 14. Trong khdng gian Oxyz, cho cac vecto a=(5;3;-2) va b=(m;—1;m+3). C6 bao nhiéu gia tri

nguyén dwong cla m dé goc gira hai vecto avabla goc tu?
A 2. B. 3. C. 1. D. 5.
Cau 15. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz,cho hinh hop ABCD.A'B'C'D'co

A(0;0;0), B(a;0;0), D(0;2a;0), 4'(0;0;2a) voi a#0. DO dai doan thang AC" 1a

34
A. 3|d|. B. —- C. 2|a|. D. |a|.
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Cau 16. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho bon diém A(3;-4;0), B(0;2;4), C(4;2;1). Toa do diém
D eOx théamén AD=BC la

A. (0;00), (6;0;0). B. (2:0;0), (6;0;0). C. (-3;0;0), (3;0;0). D. (0;0;0), (=6;0;0).
Cau 17. Cho A(3;1;0), B(~2:4;+/2). Toa dd M1a diém trén truc tung va céch déu A va B Ia
A. M (2;0;0). B. M (0;-2;0). C. M (0;2;0). D. M (00;2).

Cau 18. Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz, cho hai diém A(2;1;1), B(0;3;—1) va diém C nam trén mat
phéng Oxy sao cho ba diém A, B, C thadng hang. Diém C c6 toa do la

A. (1;2;3). B. (1;2;1). C. (1;2;0). D. (1;1;0).

Cau 19. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho A4(1;0;0), B(0;0;1), C(2;1;1) thi ABCD la hinh binh hanh
khi toa d6 D la

A. D(1;1;2). B. D(3;1;0). C. D(3;-1,0). D. D(-11;2).

Cau 20. Trong khéng gian voi hé toa dd Oxyz, cho hinh hp ABCD.A'B'C'D', biétrang A(-3;0;0), B(0;2;0),
D(0;0;1), A'(1;2;3). Tim toa d6 diém C'.

A. C'(10;4;4). B. C'(-13;4;4). C. C'(13;4;4). D. C'(7;4;4).
Cau 21. Cho A4(1;—2;0),B(3;3;2),C(—1;2;2),D(3;3;1).. Thé tich cla t dién ABCD bang
A 3. B. 4. C.5. D. 6.

Cau 22. Trong khéng gian Oxyz cho t& dién ABCD. B dai dwdng cao vé tir D cla t& dién ABCD cho bdi
cbéng thire nao sau day:

(4B.4¢| 4D || 48.4¢] D
A h= H@R‘H B.hzg ‘EE
(4B, 4C| 4D \ [48.4¢) 4
Ch=——r—++—"—. D. h=—
i ]

Cau 23. Cho tr dién ABCDV6i A(-1;-2;4), B(-4;-2;0), C(3;-2;1) va D(L;1;1). Do dai duong cao cla tir
dién ABCD ké tir dinh D béng:

A. 3. B. 1. C.2. D. %

Cau 24. Trong khéng gian véi hé toa @6 Oxyz, cho hinh binh hanh ABCD véi A(1;0;1), B(2;1;2) va giao diém
cua hai dwong chéo la I[%;O;%] . Dién tich ctia hinh binh hanh ABCD bang:

A 5. B. V6. c. V2. D. V3.

Cau 25. Trong khong gian toa d6 Oxyz, cho A(1;-2;0), B(3;3;2), C(-1;2;2), D(3;3;1). Do dai dwong cao
cla t& dién ABCD ha tir dinh D xudng méat phang (ABC) la

A ——. B.

C.
= 12

|0

Sl
—_
N
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Cau 1. Cho hinh chép S.4BC c6 SA L (ABC) va day la tam gidc vudng can tai B, 4B =a,SA = a~/2. Xét tinh
dung, sai ctia cac ménh dé sau:

a) SA.AB=0. b) AB.AC =d’.

c) (2336) =450, d) (§1§,§5) =90°.

Cau 2. Hinh vé sau md ta vj tri ciia may bay vao thdi diém 9h30 phut. Biét cac don vi trén hinh tinh theo don vi

km. Trong cac khang dinh sau day, khéng dinh nao dung, khang dinh nao sai?
AZ

9
.

‘ y
2} 8 : ‘_’iOO 4

~ ®éng)

150 4.

x “(Nam)
a) May bay dang & d6 cao 9km.
b) Toa d6 clia may bay (300;150;9).
c) Phi cong dé may bay & ché do tw dong véi van toc theo huéng dong & 750km / h, 46 cao khong doi. Biét
rang gié théi theo huwéng dong véi van téc 10m /s. Gid st van tbc va huéng gid khong déi thi luc 10h30phat
may bay & toa d6 (150;1086;9).
d) Sau khi bay dén vi tri luc 10h30 thi may bay bay ngwoc lai v&i van téc 800km / h véi dd cao khdng dbi, biét
Itic d6 troi Iang gio thi luc 11h may bay & toa d6 (686;150;9).
Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho hinh lang try tam giac ABC.A'B'C' c6 A(2;4;0), B(4;0;0), C(-1;4;—7)

va B’(13;O;17) . Ca4c ménh dé sau day dung hay sai?

C A
C A
2
a) Toa do clia BB =(9;0;17). b) Toa do diém A'(~7;4;-13).
c) Toa do diém C'(4;2;5). d) ABCD.A'B'C'D' Ia hinh hop khi D(-3;8;-7) va D'(6;8;10).

Cau 4. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz cho ba diém A4(-3;5;0), B(5;1;-1), C(1;2;1). Xét tinh dung sai
ctia mdi phat biéu sau:
a) Toa d6 trong tam clia tam giac A4BC la (1;3;0).
b) AB.AC =-49.
o) | 4B, AC |=(a;bic)thi a+b+c=71,
d) Biém B la trong tdm cuia tam giac AACD véi D(17;—4;-4).
Cau 5. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho tam giac ABC co A(1;2;-1), B(2;-1;3), C(—47;5). Goi
D(a;b;c) 1a chan duong phan giac trong goc B clia tam gidc ABC . Xét tinh dlng, sai clia cac khang dinh
a) AB= J26.
b) Biém C(—4;7;5)cach mat phang (Oyz) mét khodng bang 4.
¢) Di= -%56 (*)
d) Giatricta a+b+2c la mét sé nguyén té 16n hon 7.
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Cég 1. Trong khéng gian chon hé trucl toa dé cho trude, don vi do lay kildmét, ra da phét’hién mot may bay
chién d4u cta My di chuyén véi van téc va hwéng khong dbi tir diém A1 (1000;600;14) dén diém N trong 30
phut. Néu may bay tiép tuc gitr nguyén van tbc va hwéng bay thi toa dd clia may bay sau 10 phut tiép theo
bang 0(1400;800;16). Toa dd diém N(x, y,z), gia tri cla x+ y+2z bang?

Cau 2. Cho hinh chops.4BCD c6 day la hinh chlr nhat v&i AB =3; 4D =4; SAvudng goc v&i mat day
$4 = 2+/6 .Tinh (S‘C”;EE) theo don vj do goc bang d6?

Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho 4 diém A(-6;4;—-1), B(1;1;2),C(-3;2;4), D(~1;—-1;0), biét toa d6 M (a;b;c)
dé P=MA* + MB*> + MC* + 2MD” dat gia tri nhé nhéat. Tinh gid tri 0 =100a +10b +c.

Cau 4. Mot thiét b tham do day bién duoc day bé mét luc f = (5;2;—7) (don vi: N) giup thiét bi thuc hién do
doi a = (10;20;-20) (don vi: m).Goi A la cong sinh béi lyc £ . Tinh A,

Cau 5. Trong hé truc toa do (Oxyz), mot thiét bi am thanh dwoc phat t vi tri A(l; 5;8). Nguwoi ta dy dinh dat
mot may thu tin hiéu trén mat phéng (Oxy) Biét may thu dat & vi tri M(a;b;c)sé nhan duwoc tin hiéu som
nhét. Khi d6 a +2b +3c bang.

Cau 6. M6t mé hinh trang tri c6 dang la hinh 1ap phwong ABCD.A'B'C'D' canh 4 dm ( nhw hinh vé). Nguwoi ta

can nbi mét duwdng day dién di tir diém E (14 trung diém cha CD) di qua diém M thudc canh 4D, diém N
thudc canh A4’ t&i B'. Do dai doan day dién ngan nhét bang bao nhiéu?

A D'
1
1
i
. ]
B : C
-~ T
i
30
! *
: \
P
.
4/ ."\‘1:“-"--._“' D
' h Sma
5 E
I,’
B C

Cau 7. Trén phdn mém mod phdng viéc diéu khién drone giao hang trong khéng gian Oxyz, mét drone
giao hang dang & toa dd 4(1;0;1) di chuyén dén dia diém nhan hang 1a B(4;4;6). M&i don vi trén phan
mém bang 1km ngoai thuc té. Biét tbc d6 cha drone 1a 80km / h; gid sl rAng tlr vi tri giao hang va nhan
hang khéng gép chwéng ngai vat, sirc can gio khong dang ké dé drone bay theo dwong thang. Thoi
gian drone bay tw vi tri ban dau dén dia diém giao hang mat bao nhiéu phut (lam tron dén hang thap
phan)?

Cau 8. '[rong khdng gian véi hé truc toa ddé Oxyz cljo trwde, (don vi do: k,m), ra g’a phat hién mét mr?'\y
bay chién dau Su-35 cua Nga di chuyén v&i van toc va hwédng khdng doi tir diem A (300;150;7) dén
diém N(800;550;13) trong 20 phut. Tinh toa d® clia may bay sau 5 phut tiép theo néu may bay gitr
nguyén van téc va huéng bay.

Cau 9. M6t san van dong duoc xay dwng theo mo hinh la hinh chop cut 04AGD.BCFE c6 hai day song
song v&i nhau. Mat sdn OAGD la hinh chi nhat va dwoc gan hé truc Oxyz nhu hinh vé duéi (don vi
trén mdi truc toa do 1a mét). Mat san OAGD c6 chiéu dai OA=100m, chiéu rdng OD =60m va toa dd
diém B(10;10;8). Tinh khoang cach tir diém G dén méat phang (OBED) .
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PHUONG PHAP TQA DO KHONG GIAN LOP 12 THPT
VECTOR VA HE TRUC TOA DO TRONG KHONG GIAN
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P4)

TRAC NGHIEM LUA CHON ABCD
Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, cho céc vecto Zz:(l;—l;z), I;:(3;0;—1) va E:(—Z;S;l). Toa dod cla vecto

u=a+b-c la:

A. u=(-6;60). B. u=(6;,-60). C. u=(6;0;-6). D. u=(0;6;-6).
Cau 2. Cho cac vecto a=(1;2;3); b=(-2;4;1); ¢ =(~1;3;4). Vecto v=2a-3b+5c c6 toa do I
A. v=(7;3;23). B. v=(237;3). C. v=(7;23;3). D. v=(3;7;23).

Cau 3. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho A(L,-3;2), B(0;,-1), G(2;—L1). Tim toa d6 diém C sao
cho tam giac ABC nhan G la trong tam.

A. C(3;1;-1). B. C(5-1;2). C. C(1;31). D.C(-1;3;1).

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho ;: 4%—37+;. Khi d6 toa do vecto ; bang

A a=(4-31). B. a=(-3;41). C. a=(1;-3;4). D. a=(41;-3).
Cau 5. Trong khong gian Oxyz , cho i =2/ —3k . Toa dd cla vecto i la:

A. (2;-3;0). B. (0;2;-3). C. (2;0;-3). D. (2;-1;3).

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho M (2;-1;1). Khi d6, hé thirc ndo sau day la dung?

A. OM =2i + ] +k . B. OM =2i +j—k. C.OM=2i-j—k. D. OM =2i —j +k.
Cau 7. Trong khong gian Oxyz, diém nao du6i day ndm trén mat phang (P):2x-y+z-2=0

A Q(1,-2;2). B. N(L,-1;-1). C. P(2-1-1). D. M(L;1;-1).

Cau 8. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho hinh hop ABCD.A'B'C'D' co A(1;1;-6), B(0;0;-2),
C(-5;1;2) va D'(2;1;-1). Thé tich clia khdi hop da cho bang:

A. 36. B. 38. C. 40. D. 42.

Cau 9. Trong khéng gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho bon diém A(-2;2;0), B(2;4;0), C(4;0;0) va D(0;-2;0).
Ménh dé nao sau day la ding?

A.Bbn diém 4, B, C, D tao thanh t& dién.

B. Bén diém 4, B, C, D tao thanh hinh vuéng.

C.Bbn diém 4, B, C, D tao thanh hinh chép déu.

D. Dién tich AABC béang dién tich ADBC .

Cau 10. Trong khong gian voi hé toa do Oxyz, cho bon diém 4(1;0;0), B(0;1;0), C(0;0;1) va D(L;1;1).
Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao sai?

A.Bbn diém A4, B, C, D tao thanh mét t& dién. B. Ba diém 4, B, D tao thanh tam giac déu.
C. AB L CD. D.Ba diém B, C, D tao thanh tam giac vuéng
Cau 11. Cho hinh hép ABCD.A'B'C’'D’ . Hay xac dinh ba vecto nao sau day ddng phang?

A. 4B, AD, A4’ . B. 4D, A'B',CC’. C. BB, AC,DD' . D. 44", BB’,cC’.

Cau 12. Trong khéng gian voi hé toa d6 Oxyz, cho 3 diém M (2;3;-1), N(-LL1), P(m—1;2). Véi gia tri
nao cla m thi tam giac MNP vubdng tai N ?

A. 3. B. 2. C.1.
Cau 13. Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz , cho cac diém A4(3;-4;0),B8(0;2;4),C(4;
trén truc Ox saocho AD =BC la

A. D(0;0;0) hoac D(6;0;0). B. D(2;0;0) hodc D(8;0;0).
C. D(—3;0;0) hoac D(3;O;0). D. D(O;O;O) hoac D(—6;0;0).

Cau 14. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz, cho cac diém A(-1;3;5), B(-4;3;2), C(0;2;1). Tim toa do

diém I tam duwong tron ngoai tiép tam giac ABC .

lw)

0.
;1). Toa do diém D

[\
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1 §,§,§ C. I §;2;§ . —;=;=1-

3'3'3 333 3’33
Cau 15. Cho hinh chép S.4ABC c6 day ABC |a tam giac déu canh bang 2, SA4 vuéng goc véi day va SA4 bang
1. Thiét 1ap hé toa dd Oxyz nhw hinh vé sau day.

[885]

C6 bao nhiéu diém c6 toa dd sai trong cac diém sau day: 4 \/5;0;0), B(-1;0;0), C(1;0;0), (\/_ 0; 1)
A. 1. B. 2. C.3. D. 4.
Cau 16. Trong khéng gian v&i hé truc Oxyz cho ba diém A(—1;2;—3),B(l;O;2),C(x;y;—2) thadng hang. Khi
dé x+y bang
11 11
A x+y=1. B. x+y=17. C. x—{—y:—?. D. x+y:?.
Cau 17. Trong khoéng gian Oxyz, cho t& dién ABCD cé A(2;1;—1),B(3;O;1),C(2;—l;3) va D thudc truc Oy.
Biét V,,.,, = 5 va cd hai diém D, (0;,;0), D, (0;y,;0) thda man yéu cau bai toan. Khi d6 y, +y, béng
A 1. B. 0. C.2. D. 3.
Cau 18. Trong khéng gian Oxyz, cho diém M (a—b;a+2b;2a—b+3), véi a,beR. Tinh gia tri Ion nhat cla
biéu thiec T =3a”> —b* —2a+3b+5, biét diém M nam trén mat phang Oxy .
A. 10. B. 21. C. 21. D. 16.
Cau 19. Trong khéng gian Oxyz, cho diém A(1;1;-2),C(3;3;0) va BC =5,4B =3, dwong phan giac goc B
cat AC tai diém D(a;b;c) Khi d6 8a —4b—24c bang
A. 42. . —15. C. 30. D. 37.
Cau 20. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho 2 diém A(1;2;3),B(4;4;5). Toa do diém M €(Oxy) sao

cho tdbng MA* + MB* nhd nhét la

A. é;3;0 . B. é;—3;0 . C. 2;3;0 . D. 2;—3;0 .
2 2 2 2

Cau 21. Trong khong gian voi hé toa do Oxyz , cho hai diém A(3;2;-1), B(5;4;3). M la diém thudc tia déi cua

tia B4 sao cho /BI—Z =2.Tim toa do clia diém M’ 1a hinh chiéu cia M I&n mé&t phang (Oxy)

A. (7;6;0). B. [? % oj C. (—%;—%;0). D. (13;11;0).

Cau 22. Trong hé truc toa do Oxyz, cho tir dién ABCD biét A(3;-2;m),B(2;0;0), C(0;4;0), D(0;0;3).
Tim gia tri dwong cGa tham s6 m dé thé tich t& dién bang 8.

A. m=8. B. m=4. C.m=12. D. m=6.

Cau 23. Trong khong gian v&i hé toa do Oxyz, cho diém A(1;—2;0), B(1;0;—1), C(0;—1;2), D(—2;m;n).
Trong céc hé thirc lién hé gitta m va n dwdi day, hé thirc nao dé bbén diém 4, B, C, D déng phang?

A 2m+n=13. B. 2m—n=13. C.m+2n=13. D. 2m—3n=10.

Cau 24. Trong khéng gian véi hé toa d6 Oxyz, cho A(0;-2:2-a); B(a+3-11); C(~4-3:0);
D(-1;-2;a—1). Tap hop cac gia tri clia a dé bbn diém 4, B, C, D dong phang la tap con cua tap nao sau?

A. (-7;-2). B. (3;6). C. (5:8). D. (-22).
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Cau 1. Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho bon diém A(0;1;1), B(-10;2), C(-110) va diém
D(2;1;-2) . Xac dinh tinh dung sai clia cac ménh dé sau

a) AB=(-1;-11).

b) Vector u= k(l;—2;1) vudng goc vadi ca hai vector AB, AC .

) Vipep > % (don vi thé tich).

2.6

d) T& dién ABCD cé chiéu cao ha tir dinh D 1a h, :T.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC cé A(1;2;4),B(4;-2;1),C(3;4;7) . Xac dinh tinh dung sai cua
cac ménh dé sau

8 4
a) Toa do trong tam G cua tam giac ABC la G[§;§;4].
b) Toa d6 diém D sao cho ABCD 4 hinh binh hanh 13 D(O;S;IO).

X 2
c) Toa dd diém M thudc doan AB sao cho MB=2MA |a M[2;§;3].

d) cos BAC = & .
34
Cau 3. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A(1,—2;1), B(0;2;—1), C(2—3;1). Xac dinh tinh dung sai
clia cac ménh dé sau
a) Diém C(2;—3;1) cach mat phéng (Oyz) mét khoang bang 2.
b) Diém M thda man MA+ MB = 2MI thi M ndm trén mét canh cla tam giac ABC .
J15

c) S, ->——
) ABC 2

d) Diém M théa man T =MA> — MB> + MC? nhd nhat thi x;, —3y;, +z,, =—120.

Cau 4. Mét chat diém & vi tri dinh A cda hinh lap phwong ABCD.A'B'C'D’ . Chét diém chiu tac déng b&i ba luwc
a,b,c¢ 1an Ilwot cung hwéng véi AD, AB va AC’ nhw hinh v&. D3 16n cla cac luc a,hva ¢ twong tng 13
10N, 10N va 10+/3N.

A T; B
2/
D : \‘:’ ¢
5 &
Xét tinh dung - sai clia cac ménh dé sau day:
A atb=c. B. |a+b|=20(N).
C. ‘5+E‘:‘E+E‘. D. ‘5+E+E‘=30(N)

Cau 5. Trong khong gian Oxyz , cho ba diém 4(2;3;1), B(-1;2;0),C(1;1;—2) . Phat biét dwoi day ding hay sai
a) OA =2i+ 3}' +k

b) AB =(3; -1, 1)

c) Goi D la diém sao cho ABCD la hinh binh hanh. Khi d6 D(4; 2; —1)

/870

d) H 1a trwc tam tam giac ABC, khi d6, do dai doan OH bang 5

57



TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC c6 toa d6 cac dinh A(1;0;0), B(2;-1;2) va C(3;4;-2).
DPiém D la chan dwong phan giac ké tiv 4. Do dai OD bang bao nhiéu (lam tron dén hang phan tram)?

Cau 2. Khi gan hé toa dd Oxyz (don vi trén mai truc tinh theo mét) vao mot can nha sao cho nén nha thuéc mat
phang (Oxy), nguoi ta coi mbi mai nha la mét phan ctia mat phang va thdy ba vitri 4, 8,C & mai nha bén phai
lan Iluot co toa d6 (2;0;4), (4;0;3) va (4;9;3). Goc gitra mai nha bén phai va nén nha bang bao nhiéu dé (lam
tron két qua dén hang don vi)?

Cau 3. Trong lwc P la lwe hép dan do Trai Dt tac dung lIén mot vat dwoce tinh béi cong thirc P= mg , trong do
m la khéi lwong cla vat (don vi: kg), g la vecto gia téc roi tw do, c6 hwdng di xubng va co do Ién
g =9,8m/s*. Xac dinh hwéng va do 1dn cla trong Iwc (don vi: N) tac dung Ién qua béng cé khoi lwong 450
gam.

Cau 4. Mét chiéc 6 té dwoc dat trén mat day dwéi cla mot khung sat co dang hinh hép chir nhat v&i day trén la
hinh chi® nhat ABCD, mé&t phang (ABCD) song song vé&i mat phang ndm ngang. Khung st d6 dwoc budc vao
méc E cla chiéc can cau sao cho cac doan day cap EA, EB,EC,ED c6 dd dai bang nhau va cung tao véi mét
phang (4BCD) mét géc bang 60° (Hinh). Chiéc can ciu kéo khung sét Ién theo phwong thang ding.

Tinh trong lwong cla chiéc xe 6 td (lam tron dén hang don vi), biét rang cac luc cang E,Fz,E, }74 déu co
cwdng do la 4700 N va trong lwong cla khung sat 1a 3000 N .

Cau 5. PhAn mai clia mdt can nha cé dang la khéi da dién dwoc mo ta va gan trén hé truc toa d6 Oxyz nhw
hinh vé. Tinh thé tich khéi da dién cGia mai nha.

y o E(—10;2;0)
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PHUONG PHAP TQA BQ KHONG GIAN LOP 12 THPT
MAT PHANG, BUONG THANG, MAT CAU
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P1)

TRAC NGHIEM LUA CHON ABCD
Cau 1. Trong khéng gian Oxyz , diém M (3;4;-2)thudc méat phang nao dwdi day?

A. (S):x+y+z+5=0. B. (Q):x—le. C. (P):Z—2=0. D. (R):x+y—7=0.
Cau 2. Trong khéng gian v&i hé toa d6 Oxyz . Mat cau (S) tam 7(3; 4; 0) va di qua gbc toa @ O c6 phwong

trinh la
A. (x—3)2+(y—4)2 =25. B. ()6—3)24—()/—4)2+z2 =5.
C. X’ +y*+z°=25. D. (x—3)2+(y—4)2+22=25.

Cau 3. Trong khong gian Oxyz cho hai diém A4(-2;1;0), B(2;-1;2). Phuong trinh mat cau (S) co tam B va di
qua 4 la

A (x=2) +(y+1) +(z-2)* =/24. B. (x—2) +(y+1) +(z—-2)* =24.

C.(x+2) +(y-1) +22=24. D. (x=2)" +(y-1)" +(z-2)* =24.

Cau 4. Trong khong gian v&i hé truc toa dd Oxyz cho hai diém M (6;2;—5), N(—4;0;7). Viét phuong trinh mat
cau duwong kinh MN ?

A (x+5) +(y+1) +(z-6)" =62. B. (x—5) +(y—1) +(z+6) =62.
C. (x+1) +(y+1) +(z+1) =62. D. (x=1)" +(y-1)" +(z—1)" =62.
Cau 5. Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A4(1;1;0) va B(0;1;2). Vecto nao dudi day la mot

vecto chi phwong clia duwéng thdng AB .

A. c?:(—l;l;Z) B. 07:(—1;0;—2) C. I;=(—1;0;2) D. E=(1;2;2)

Cau 6. Trong khéng gian voi hé toa d6 Oxyz , cho ba diém A(1;2;-1),B(5;0;3) va C(7;2;2). Tea d6 giao diém
M clatruc Ox v&i mat phdng di qua diém 4, B,C la:

M (-1;0;0). B. M (1;0;0). C. M(2;0;0). D. M (-2;0;0).
Cau 7. Trong khéng gian Oxyz, viét duong thang di qua diém M (1;2;2), song song v&i mat phéng
(P):x—y+z+3=0 dbng thoi cat dwong thang a’:x_1 = yIZ = ZI3 :

Cau 8. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz, phwong trinh mét phdng (P) di qua 3 diém M (-2;0;0),
N(0;-1;0), P(0;0;3) la

A 3x+6y—-2z-6=0. B. 2x+y—-3z-1=0.

C.3x+6y—-2z=0. D.3x+6y—-2z+6=0.

Cau 9. Trong khong gian Oxyz , phwong trinh m&t phdng (P) di qua 3 diém A4(-1;1;3), B(2;-1;3),
C(2;2;-1) 1a

A 8x+12y+9z-31=0 . B. 8x+12y+9z+31=0.
C.8x-12y+9z-31=0. D. 8x+12y-9z+31=0.

Cau 10. Trong khéng gian Oxyz , diém nao dwdi day thudc mat phang (P): 2x—2y+3z+6=07?

A Q=(3;-2;-3). B. N=(3;0;0). C. P=(2;-2;3). D. M=(3;3;-2).

Cau 11. Trong khong gian Oxyz , cho mat cau (S):x* +(y—2)2 +z?=9. Ban kinh cta (S) bang
A 6. B. 18. C. 3. D. 9.
Cau 12. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(3;0;—1), B(5;0;-3).Viét phuong trinh ciia mat

cau () dwong kinh AB.
A (8):(x- ) Ty +(Z+2)2=8- B. (§):x*+y*+z° —8x+4z+12=0.
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C. (S):(x—2)2+y2+(z+2)2 =4. D. (S):x2+y2+zz—8x+4z+l8=0
Cau 13. Trong khong gian Oxyz , cho mat cdu (S):(x+1)"+(y-3)" +2? =9. Tam mat ciu () co toa dd la:

A. (1,-3;0) B. (-1;3;0) C. (1;3;0) D. (-1;-3;0)
Cau 14. Trong hé truc toa d6 Oxyz , phwong trinh mat cau tam 7(2;1;—2) bankinh R =2 la:

A (x=2) +(y-1) +(z-2)" =2%. B. X’ +) +2 —4x-2y+4z+5=0.

C. X’ +y* +2° +4x-2y+4z+5=0. D. (x—2)" +(y—1)" +(z+2)" =2.

Cau 15. Trong khong gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho diém A(—1;3;2) va duwdng thadng d cé phwong trinh
x=1-4¢
y=t .Matphang (P) chira diém A va duwong thang d cé phwong trinh nao dudi day?

z=2+t
A 2x—y+2z+1=0. B. x+y-z=0. C. 3x-2y—-10z+23=0. D.2x-y+3z+4=0.
Cau 16. Trong khéng gian Oxyz, mat phéng (P) di qua diém A(I;Z;O) va vubng goéc véi dwdng thang
x+1 y z-1 |, o
——— == =—— c6 phwong trinh la

2 1 -1
A 2x+y—-z-4=0. B.2x—y—-z+4=0. C.2x+y+z-4=0. D. 2x+y—z+4=0.
Cau 17. Trong khong gian Oxyz, viét phwong trinh mat phang di qua 4(2;-3;0) va vuéng goc véi dwong

-3 4-y z-7

> X
thang d cé phwong trinh:
g p g 1 > 5

A x-2y+5z-10=0.
C. 2x-3y+4=0.

x—2y+5z-8=0.

B.
D. x+2y+5z+4=0.

Cau 18. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho dwong théng d :xT—lzy_Jrl2:§ Mét phéng (P) di qua
diém M (2;0;—1) va vudng goc véi d c6 phwong trinh 1a ?
A. (P):x+y+2z=0. B. (P):x-y-2z=0. C.(P):x-y+2z=0. D. (P):x-2y-2=0.
Cau 19. Trong khong gian Oxyz , mat phéng (P):%+§ §=1 khong di qua diém nao dusi day?
A. P(0;2;0). B. N(1;2;3). C. M (1;0;0). D. 0(0;0;3).
Céu 20. Trong hé truc Oxyz , cho ba diém 4(-2,1,0), B(-3,0,4), C(0,7,3). Khi 6, cos(4B,BC) béng
L g N2 c M4 o V14

3118 T 359 NG 5T

Cau 21. Cho Trong khéng gian voi hé toa dd Oxyz, cho hai mat phang song song (P) va (Q) lan lwgt co
phuong trinh (P):2x—y+z=0 va (Q):2x—-y+z-7=0. Khoang cach gitra hai mat phang (P) va (Q) bang

A7 B. 67 C. 16 b L

J6
Cau 22. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(-2;3;1), B(2;1;0), C(-3;—11). Tim tat ca cac diém D sao
cho ABCD la hinh thang c6 day AD va S ;. =35 5 -

D(-8;-7;1) D(8;7;-1)
A. D(8;7;-1). . . C. . D. D(-12:-1:3).
D(12;1;-3) D(-12;-1;3)
Cau 23. Trong khong gian Oxyz, cho dwdng thang d : X+ _ y—12 _z-] . Viét phwong trinh méat phang (P)
di qua diém M (2;0;—1) va vudng goc voi d .
A (P):x—y-2z=0. B. (P):x-2y-2=0. C.(P):x+y+2z=0. D. (P):x—y+2z=0.
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TRAC NGHIEM PUNG, SAI

Cau 1. Trong khong gian Oxyz cho ba diém 4(3;5;-1), B(7;x;1), C(9;2;y), D(-1;2;3). Cac ménh dé sau
dung hay sai?

a) Toa d6 diém M trung diém cta doan 4D la (1;7;1).

b) Toa d6 diém E dé tw giac OADE la hinh binh hanh la (—4;-3;4).

c) Toa d6 diém C dé tam giac ACD vuéng tai 4 1a (9;2;11).

d) Dé ba diém 4, B, C thang hang thi gia tri ctia biéu thirc x+y bang 5.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz cho tam giac ABC co A(1;-1;1), B(2;1;-2), C(0;0;1). Cac ménh dé sau dung
hay sai?

a) Toa do trong tam G cla tam giac ABC la (1;0;0).

b) Toa d6 diém E € Ox sao cho AE L BC la (-1;0;0).

c) Toa do diém M thoa man AM = AB—- AC la (3;0;2).

d) Tim toa d6 trirc tdm H cula tam giac ABC c6 toa dé la [g,—g,gj

Cau 3. Trong khong gian v&i hé truc toa d6 Oxyz , cho diém A(3;1;1) va hai mat phang (P): x—2y+2z-3=0,
(0): —x+2y-2z+1=0.

Xét tinh Pung, Sai clia cac ménh dé sau:
a) Hai mat phang (P) va (Q) song song nhau.

b) Diém A thudc mat phang (P).
b) Khoang cach d (4,(Q))=2.
c) Goi diém B(x,;,;z,) €(Q) sao cho khodng cach 4B ngan nhat, khi d6 ta co x, +y, +z, =43.
Cau 4. Trong khong gian voi hé tryc toa d6 Oxyz, cho hai diém A(3;1;—3), B(0;—2;3) va mat cau
(8):(x+1)" + 2 +(z—3) =1. Xét didm M thay déi luon thudc mat cu (S)va didm I thoa man hé thic
Td+20B=0.
a) Mat cau () cotam J(—1;0;3), bankinh R=1.
b) 1 c6 cao d6 dwong.
c) MA* +2MB* =2MI* +24.
d) Gia tri I&n nhat ctia MA*> +2MB* 14 mdt sb tw nhién chia hét cho 14.
Cau 5. Trong hé truc toa d6 Oxyz, cho hai mat phang (P):2x—2y+z+1=0, (Q):2x-2y+z-5=0 va cac
diém A4(0;1;1), B(2;0;1). Xét tinh Bung, Sai clia cac ménh dé sau:
a) Hai mat phang (P) va (Q) song song nhau.
b) Khoang cach d (4,(Q))=4.
c¢) Khoang cach d(P,(Q)) 6.
d) Cho biét diém C e(P) va dwong thang BC tao v&i mat phang (P) goc 30°. Khi d6 ta co khoang cach
BC =£.

3
Cau 6. Trong khong gian véi hé toa d6 Oxyz, cho ba diém A4(3;-1;2),B(2;0;5) va C(0;-3;5). Cac ménh @&

sau dung hay sai?

a) Vecto phap tuyén clia mat phang (4BC) la n= (-L1;3).

b) Phwong trinh mét phing di qua diém C(0;—3;5) va vudng goc véi doan AB l1a: —x+y+3z-10=0.
¢) Phuwong trinh mat phang (4BC) co dang la 3x+6y—z+23=0.

d) Vecto chi phwong clia mat phang (ABC) 1a AC =(-3;-2:3).
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TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN

Cau 1. Trong khong gian Oxyz, Cho mat phang (R):x+y—2z+2=0 va duwong théngAI%:%:Z_ll.

Duong thdng A, nam trong mat phang (R) dong thoi cat va vudng goc voi duong thdng A, . Duong thang
A,diqua diém A(L;a;b). Tinh a+b.

Cau 2. Goi I (m;n; p) la tam ctia mat cau (S) diqua 4 diém M (2;2;2), N(4;0;2), P(4;2;0) va O(4;2;2). Khi
dé T =2m+n—3p bang bao nhiéu

Cau 3. Cho hai diém 4(3;-1;2), B(2;3;-3), C(-2;1;-2) va mat phang(Oyz). Goi M (a;b;c) la diém thude
mat phang (Oyz) sao MA.MB +MB.MC +MC.MA c6 gié tri min . Tinh tdng a—2b+c.

Ciau 4. Biét goc quan sat ngang clia mét camera la 116°. Trong khong gian Oxyz, camera dwoc dat tai diém
A(2;1;5) va chiéu thang vé phia mat phang (P):2x—y—2z+13=0. Héi ving quan sat dwoc trén mat phang

(P) ctia camera la hinh tron c6 dudng kinh bang bao nhiéu? (Iam tron két qua dén chir s6 hang chuc)

(P

Céu 5. Ban vé thiét ké clia mét cong trinh dwoc vé trong mét hé truc toa do Oxyz . San nha cla cong trinh thudc

mét phang Oxy, duong 6ng thoat nwdc thang va di qua hai diém 4(1;2;-1) va B(5;6;-2). Tinh goc tao béi

dwong thoat nwdc va mat san.

Cau 6. Trong khéng gian v&i hé toa dd Oxyz, cho dwong thang d, c6 vécto chi phwong U= (1;0;—2) va di qua
x+3  y—-1 z+4+4

2 - ) -

cédang ax+by+cz+11=0. Gia tri a +2b+ 3¢ bang bao nhiéu

Cau 7. Mét san van déng duwoc xay dwng theo mé hinh Ia hinh chép cut O4AGD.BCFE c6 hai day song song véi

nhau. Mat san OAGD la hinh chir nhat va duoc gén hé truc Oxyz nhw hinh vé dwéi (don vi trén mdi truc toa do

la mét). M&t san OAGDc6 chiéu dai OA=100m, chiéu rong OD =60mva toa do diém B(10;10;8). Tinh

khodng cach tr diém G dén mét phang (OBED).

diém M (1;-3;2), d . Phuong trinh mét phdng (P) cach déu hai dwong thang d, va d,

Cau 8. Trong hé truc Oxyz cho trwdc (don vi trén truc la mét), cho mét tram thu phat séng 5G ¢6 ban kinh vang
phi séng clia tram & ngudng 600m dugc dat & vi tri 1(200;450;60). Tim gia tri I6n nhét cla m (Iam tron dén

hang don vi) d& mét nguwdi dung dién thoai & vi tri A(m +100;m +370;0) c6 thé st dung dich vu cta tram néi

trén.
PHUONG PHAP TQA DO KHONG GIAN LOP 12 THPT
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MAT PHANG, BUONG THANG, MAT CAU
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P2)

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, phwong trinh mat phéng (P) di qua diém A(0;1;3) va song song voi mat
phang (Q):2x-3z+2025=0 la

A (P):2x-3z+9=0. B. (P):2x—-3z-9=0. C. (P):2x-3z+3=0. D. (P):2x-3z-3=0.
Cau 2. Trong khoéng gian v&i hé toa do Oxyz, mét cau cé tam I(—l; 2; 0) dworng kinh béng 10 cé phuong

trinh 1a
A. ()64—1)24—()/—2)2+z2 =100. B. (x—l)2+(y+2)2+z2 =25.
C. (x=1) +(y+2) +2°=100. D. (x+1)" +(y-2) +2 =25,

Cau 3. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho méat phang (a) :x—y+2z=1. Trong cac dwdng thang sau,

duong thang nao vudng goc véi ().

x =2t

-1 1 -1
Ad:T=Y""_Z B.d T=2T_ % C.od:r=2"-Z% D.d,:1y=0
1 -1 2 1 -1 -1 1 1 -1 t
z=—

Cau 4. Cho hai mat phang (P): Ax+By+Cz+D =0, (0): 4x+B,y+C,z+D, =0 lan lwgt cé vecto phap
tuyén n, =(4;B,;C,) va n, =(4,;B,;C,) . Mt phdng (P) song song v&i mat phang (Q) khi va chi khi
A n=n,. B. m =kumn,. c. {”lzk'nz . D. n, #kn, .
D, # k.D,
Cau 5. Trong khong gian Oxyz , phwong trinh clia mat phang (P) di qua diém B(2;1;—3), déng thoi vudng goc
v6i hai mat phéng (Q):x+y+3z-5=0, (R):2x—y+z-1=0 Ia
A 4x+5y-3z+22=0. B. 4x-5y—-3z-12=0.
C. 2x+y—-3z-14=0. D. 4x+5y—-3z-22=0.
Cau 6. Trong khong gian voi hé toa 6 Oxyz, cho ba diém M (-3;4;2), N(-5;6;2), I(-10;17;-7). Viét
phuong trinh mat cdu (S) tam 7 ban kinh MN .
A (x+10)2+(y—17)2+(z+7)2 =38. B. (x+10)2+(y—17)2+(z—7)2 =12.
C. (x=10) +(y-17)" +(z+7)" =12. D. (x+10)" +(y+17)" +(z+7)" =8.
Cau 7. Trong khéng gian Oxyz , viét phuong trinh dwong thang di qua diém A4(1;2;3) va cb vecto chi phuong
u=(2-1,-2).
x—2:y+1:z+2' B, x+1:y+2:z+3' C. x+2:y—1:z—2. D. x—lzy—2:z—3'
1 2 3 2 -1 -2 1 2 3 -2 -1 =2
x+1 _y_—l

Cau 8. Cho A4(1;-1;0) va ol:T 1 =i3. Phwong trinh mat phdng (P)chira 4 va d la:

A x+2y+z+1=0. B. x+y+z=0. C. x+y=0. D. y+z=0.

A.

Cau 9. Trong khéng gian Oxyz , cho duwong thdng d di qua diém M (0;-1;4) va nhan vecto U= (3;-1;5) lam
vecto chi phwong. Hé phwong trinh ndo sau day 1a phwong trinh tham sé cta d ?

x=3t x=3 x =3t x=3t
A <sy=1-t . B.{y=—-1-¢. C.qy=—-1-t. D.<y=1-t¢
z=4+5¢ z=5+4¢t z=4+5¢ z=—4+5¢
x=1-t¢
Cau 10. Trong khéng gian Oxyz , diém nao duéi day thuéc dwong thdng d:<y =5+t ?
z=2+3¢
A O(-11;3) B. P(1;2;5) C. N(1;5;2) D. M(L;1;3)
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Cau 11. Trong khong gian Oxyz , mat phang di qua diém M (1;-1;1), N(2;1;2) va song song v&i truc Oz c6

phwong trinh la
A x+2y+z=0. B. 2x-y-3=0. C. x+2y+z-6=0. D. 2x—y+5=0.

Cau 12. Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz , cho mat cau (S) co tam 1(-1;4;2) va co thé tich V' =972z Xac
dinh phwong trinh ctia mat cau (S).

A (x=1) +(y+4) +(z-2)" =9. B. (x+1)" +(y—4) +(z-2)" =81.

C. (x=1) +(y+4) +(z+2) =81. D. (x+1) +(y—4) +(z-2)" =9.

Cau 13. Trong khong gian Oxyz , dwdng thang di qua diém A4(3;1;2) va vudng géc véi mét phdng

X+
X+

x+y+3z+5=0 co6 phwong trinh Ia

x=3 y-1 z-2 B x+1 y+1 z+3
o1 1 3 3 1 2
C. x—l:y—l:z—3. D. x+3:y+l:z+2‘

3 1 2 1 1 3

Cau 14. Trong khéng gian Oxyz , cho mé&t phéng (a) :2x—y+3=0. Mat phdng nao sau day vudng géc véi mat
phang («)?
A. (al):—2x+y—3z:0. B. (a2)2x+5y+z—2=0.
C.(a):4x—-2y+7=0. D. (a,):x+2y—z+1=0.

x-12 y-9 =z-1
3

Cau 15. Trong khoéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz , cho dwdng thdng d : va mat phang

(P):3x+5y—z—2=0. Tim toa do giao diém ctia d va (P).

A. (1;01). B. (0;0;-2). C. (1;6). D. (12;9;1).

Cau 16. Trong khéng gian Oxyz, phurong trinh mat phang (P) di qua hai diém A4(2;-1;0), B(1;1;2) va
vudng géc véi mat phang (Q): x+y+2z-3=0 la.

A 2x+4y-3z-8=0. 2x+4y—-3z=0.

C.2x+4y-3z+8=0. 2x—-4y-3z=0.

Cau 17. Trong khéng gian véi hé truc toa @6 Oxyz cho hai diém M (6;2;—5), N(—4;0;7). Viét phuong trinh
mat cau dwong kinh MN ?

A (x+5) +(y+1) +(z-6) =62. B. (x=5) +(y—1) +(z+6)’ =62.

C. (x+1)2 +(y+1)2 +(z+1)2 =62. D. (x—l)2 +(y—1)2 +(z—1)2 =62.

Cau 18. Trong khong gian Oxyz , cho méat phdng (P):2x—y+2z+11=0 va hai diém 4(1;0;-2),B(-1;-1;3).

B.
D.

Mat phang (Q) di qua hai diém 4, B va vudng géc véi mat phing (P) cé phwong trinh la
A 3x+14y+4z+5=0. B. 2x—-y+2z-2=0.
C.2x—y+2z+2=0. D.3x+14y+4z-5=0.

Cau 19. Trong khong gian Oxyz , cho méat phang (P) di qua hai diém A(1;-2;3), B(2;1;—1) va vudng goc voi
mét phdng (Q):x—5y+3z—1=0. Khi d6 méat phang (P) c6 vecto phap tuyén Ia

A. n, =(11;7;8). B. n, =(11;,-7;8). C. n, =(1;-5;3). D. n, =(1;3;-4).
Cau 20. Cho mat cau (S) diqua A(3;1;0), B(5;5;0) va cb tam / thuge truc Ox . (S) cé phuong trinh la
A (x+10)2+y2+22=50. B. (x—10)2+y2+22=5\/§.

C. (x—10)2+y2+22=50. D. (x+10)2+y2+22=5\/§.

Cau 21. Trong khéng gian Oxyz , phuong trinh mat phang (P) di qua diém M (2;1;—2) va vudng goc véi hai
méat phdng (Q): x+y+2z-3=0 va (R): x—y—z+4=0 la.
A x+3y-2z+9=0. B. 2x+y-22z-9=0.
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C. x+3y-2z-9=0. D. 2x+y—-2z4+9=0.

TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz , cho méat phdng (P)co phwong trinh x+2y—z+3=0 va diém 4(1;1;2).
Trong méi y a), b), ¢), d) dwéi day chon ding hodc sai.

a) Toa d6 ctia mot vécto phap tuyén ctia mat phéng (P)la (1;2;-1).

b) Biém A thudc méat phang (P).

¢) Phuong trinh mat cdu tam 4 va c6 ban kinh bang khoach tr diém 4 dén mat phang(P) la

(x=1)" +(y=1) +(z-2)" =8

d) Goi(Q) mat phang di qua diém A va song song v&i mat phéng (P), mat phang (Q) c6 phuong trinh 1a
x+2y—-z-1=0

Cau 2. Trong khéng gian véi hé truc toa dd Oxyz, cho cac diém A(1;6;2), B(5;1;3), C(4;0;6). Xét tinh dung

sai clia cac ménh dé sau.
a) Hinh chiéu vuéng goc ctia diém B 1én m&t phing (Oxz) c6 toa do 1a (0;1;0)

b) Toa d6 trong tam tam giac ABC la G[% %,Ej

3
¢) Mét vecto chi phuong clia dwong thdng AB 13 u = (4;-5;1)
d) Phuwong trinh mat phdng (4BC)1a 14x+13y+92z-110=0

Cau 3. Trong khéng gian Ozyz,cho cho diém A(2;-1;-2) va dwong thang (d) c6 phuwong trinh

x-=1_ y-1 z-1
1 -1
a) Vécto chi phuong cia duwong thang (d) 1a "= (-LL-1).

. Xét tinh dung sai cia cac ménh dé sau

-5 y+4 z-1

b) Bwong thang di qua diém 4 va song song voi dwdng thing (d) c6 phwong trinh la al T

c) Buong thang (d) nam trong mat phang (a):3x+y—-2z-2=0.
d) Biét (P) la mat phéng di qua diém A4, song song v&i duong thang (d) va khoang cach tir d téi mat phang
(P) 1a16n nhét. Khi d6 mat phang (P) vudng goc véi mat phang 3x+z+2=0.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho mat ciu (S):(x—2)2 +(y—3)2 +(z+1)2 =16 va diém A(-L-1-1). Xet
tinh dung sai clia cac ménh dé sau.
a) Mat cau (S) cotam /(2;3;-1) vaban kinh R=4.
x=2+3t
b) V&i I la tam ctia mat cau (.S5), phwong trinh dwong thang 14 1a § y =3+4¢.
z=—1+¢
¢) Phuong trinh mat phang tiép xdc véi mat cau (S) tai B(2;3;3) 1a z=3.
d) Xét cac diém M thudc (S) sao cho dwdng thdng AM tiép xuc véi (S), M ludn thudc mot mat phéng cb
dinh c6 phuwong trinh la 3x+4y—-2=0.

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, cho diém A(1;1;0),B(—1;0;1), dwong thang d :% ——ZT_l va mat phang

(P):x+y—z+2=0.Xéttinh ding sai ciia cac ménh dé sau.
a) Vécto phap tuyén ctia mat phang (P) 1a n=(-2;-2;2).
b) Duwongthang d va mat phing (P)song song véi nhau.
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x=1+3¢
c) Puong thang d' di qua diém Ava vudng goc véi mat phang (P) co phuwong trinh tham sb 1a § y =1+ 3¢
z=-3¢

d) Mot diém M thay ddi trén duong thing d thi gia tri nho nhat clia biéu thiee T=MA+MB 1a 6 .

TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN

r=1+2t
Cau 1. Trong khéng gian Ozyz, cho mat phéng (P): 2 —y+ 2 —6 =0 va duong thédng d:{y =—t . Goi
z=1—t

M (a;b;c) 1a giao diém clia duong thang d va mét phéng (P). Gid tri clia a + b + ¢ béng bao nhiéu

Cau 2. Trong tiét thé duc hoc vé ki thuat chuyén bong hoi, Nam va An dang tap chuyén bong cho nhau, Nam
ném bong cho An d&, qua béng bay Ién cao nhwng lai Iéch sang phai cia Nam va roi xudng vij tri cach An 0,5m
va cach Nam 4,5m dwoc mo ta béng hinh vé bén dw&i

s . s 1 .
Biét réng quy dao clia qua bong ndm trong mét phéng («): ax+5y+cx+d =0 va vudng goc v&i mat dat. Khi

dé gia tri clia a +c+d bang (két qua lam tron dén hang phan chuc).
Cau 3. Nguwoi ta mubn thiét ké mét bon chira khi hoa 1éng hinh cu bang phan mém 3D (hinh vé minh hoa).
Biét phwong trinh bé& mat cha bon cha 1a (S):(x—s)2 +(y—5)2 +(z—5)2 =36. Nap cla bdn chira ndm trén

mat phang (P):z =9. Khoang cach tir day dén nap bon chira bang bao nhiéu

x=14+¢

Cau 4. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho diém A4(0;1;2) va hai dwong thang d,:4y=-1-2¢ va
z=2+t
x y-1 z+1 . .y 2 . . i bt A 2 .

d, :EZT:—I. Phuwong trinh mat phang (a) di qua 4 va song song v&i hai dwong thang d,,d, c6 dang:

Ax+B.y+C.z+26=0. Giatricia T =2A4+3B+C bang bao nhiéu

Cau 5. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, c6 bao nhiéu mat phang qua M (2;1;3), A4(0;0;4) va cét hai
truc Ox, Oy lanluwottai B, C khac O théa man dién tich tam giac OBC béng 1?

Cau 6. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(3;1;—3), B(O;—2;3) va mat cau
(S) :(x—i—l)2 + 7 +( z—3)2 —=1. Diém M thay ddi ludn thudc mat cau (S) sao cho T = MA*> +2MB* dat gia
tri I&n nhéat . Gia tri cia T bang bao nhiéu
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PHUONG PHAP TQA BQ KHONG GIAN LOP 12 THPT
MAT PHANG, BUONG THANG, MAT CAU
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P3)

TRAC NGHIEM LUA CHON ABCD
Cau 1. Trong khéng gian Oxyz, cho mét phang (P) :2x+3y+z+2=0. Vécto nao dwdi day la mot vécto phap

tuyén ctia (P)?

A 7, (2;3:1). B. 7,(2;3;2). C. 7,(2;3;0). D. 71,(2;0;3).

Cau 2. Trong khéng gian Ozyz,cho mat phéng (P) :z — 3z +1=0.Mét vecto phap tuyén clia méat phang (P)
co toa do la

A. (1;—3;1). B. (1;0;—3). C. (_1;3;1). D. (—1;0;—3).

Cau 3. Trong khéng gian Ozyz, mat cau (S) : (:1: - 1)2 +1° 4+ 2* = 4 cb ban kinh béng

A 0. B. 3. C. 1. D. 2.
Cau 4. Trong khong gian véi hé truc toa do Oxyz , cho mét cau (8)co phuong trinh

X+ Y+ +2x-4y—-62+9=0.
Toa d6 tam / va ban kinh R clia mat cau (s)la

A I(;-2;-3) va R=5 . B. I(-1;2;3) va R=A/5.

C. I(,—-2-3) va R=A/5. D. I(-2;4;6) va R=5.

Cau 5. Trong khong gian v&i hé toa d6 Oxyz , cho hai diém A(1;1;2), B(2;-1;3). Viét phwong trinh dwdng
thang 4B .

A x—lzy—lzz—2 B. x—lzy—lzz—2

3 2 1 1 -2 1
C. x—3:y+2:z—1 D. x+1:y+1zz+2

1 1 2 3 -2 1
Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho diém 4(1;0;—3) . Chon khéng dinh dung c6 toa do la
A. Ae(Oxy). B. Ae(Oyz). C. Ae(Oxz). D. A€Oy.
Cau 7. Trong khéng gian v&i hé toa dd Oxyz, cho dwong thdng A cé phwong trinh chinh tac x—3 =y—-;1=%.
Phwong trinh tham sé ctia dwong thang A 1a?

x=3+2t x=2+3t x=-3+2t x=-3-2¢
A<y=—1-3¢. B.qy=-3-¢. Ciy=1-3t . D.iy=1+3¢

z=t z=t z=t z=t

Cau 8. Trong khong gian Oxyz , cho mét cau (S) :(x—2)2 +(y+1)2 +(z—3)2 =4.Tamcta (S) co toa do la

A (21:3). B. (-21:3). C. (2-13). D. (4-2:6).

Cau 9. Trong khéng gian v&i hé toa d6 Oxyz, cap vecto &:(2;1;—2),5:(1;0;2) cb gia song song v&i mat
phang (P). Phwong trinh mat phang (P) qua C(1;1;3) la

A 2x+6y—-z-7=0. B. 2x-6y-z+5=0.

C.2x+6y+z+5=0. D. 2x—6y—z+7=0.

Cau 10. Trong khong gian Oxyz , phuong trinh mat phang (P) di qua diém N (2;1;-2), song song vé&i truc Oy

va vuong goc v&i mét phdng (Q): x—2y+z-8=0 Ia

A x—z—-4=0. B. x—z+4=0.

C.2x+y-2z-4=0. D. 2x+y—-2z+4=0.

Cau 11. Trong khéng gian Oxyz, phwong trinh mat ciu c6 tam 1(2;—1;3) va di qua diém A(1;2;—1) la
A (x=1) +(y-2) +(z+1) =26. B. (x=2)" +(y+1) +(2-3)" =+/26.
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C. (x=2) +(y+1)"+(2-3)" =26. D. (x+2)" +(y—1)"+(z+3)" =26.

Cau 12. Trong khéng gian voi hé toa @6 Oxyz . Mat cau (S) tam 7(3; 4; 0) va di qua gbc toa dd O c6 phwong

trinh 13

A (x=3) +(y—4) =25. B. (x—3) +(y—4) +

C. x’+)y +z° =25, D. (x=3) +(y—4) +z

Cau 13. Trong khodng gian Oxyz , sb do goc gitra hai dwong thang d :le =2 22 =% vad X 3 yT—Z = 2:13 :
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 90°.

Cau 14. Trong khong gian voi hé toa dd Oxyz , cho mat cau (S):x* +y* +2z° —8x+2y+1=0. Tim toa d6 tam va
ban kinh mat cau ().

A. I(-410),R=2. B. /(—4;1,0),R=4. C. I(4-10),R=2. D. I(4-1,0),R=4.
Cau 15. Trong khong gian Oxyz, cho ba diém A(-1;1;1), B(2;1;0) C(1;—1;2). Mat phdng di qua4 va vudng

géc véi duwdng thang BC ¢ phwong trinh [a
A 3x+2z+1=0. B. x+2y-2z+1=0. C. x+2y-2z-1=0. D. 3x+2z-1=0.
Cau 16. Trong khdng gian Oxyz , cho hai méat phéng

(P):A]x+B]y+Clz+D1 =0, (Q):Azx+B2y+sz+D2 =0
IAn lwgt co vecto phap tuyén n, = (4;B;C,) va n, = (4,;B,;C,) . Méat phang (P) vubng goc v&i mét phing
(Q) khi va chi khi

A n=n,. B. n =kun,. C.nLn,. D. n, #kn, .

Cau 17. Trong hé truc toa dd Oxyz , mat cau tam 1( ) ban kinh bang R=410 ¢ phwong trinh la:
A (x=1) +y*+(z+3) =4/10. B. (x—1)"+ ) +(z+3)’ =10.
C. (x+1) +y*+(z-3) =10. D. (x—1)" +y* +(z+3)" = 40.

Cau 18. Trong hé truc toa d6 Oxyz , cho mat cau (S) co tam la K (4;-2;1) va di qua diém B(3;-4;-1).
Phwong trinh cia mat cau (S) la:
A x> +y +25—8x+4y-22z-21=0. B. X’ + )’ +2° +8x—4y+2z+12=0.
C. X’ +y*+z"—4x+2y—-z+21=0. D. X’ +)° +2" —8x+4y—-2z+12=0.
Cau 19. Trong hé truc toa d6 Oxyz , Tinh ban kinh R cla mat ciu (S)diqua 4 diém

A(2;0;0), B(0;4;0),C(0;0;,-2), D(2;4;-2).
A R=2\2. B.R=6. C. R=+6. D. R=3.
Cau 20. Trong khong gian Oxyz , diém M thudc truc Oy va cach déu hai mét phang: (P):x+y—z+1=0 va
(Q0):x—y+z-5=0 cotoaddla
A. M(0;-3;0). B. M(0;3;0). C. M (0;-2;0). D. M (0;1;0).
Cau 21. Trong khéng gian Oxyz (don vi trén cac tryc 1a km), mét thiét bi phat song dat & vi tri 1(-1;2;4) va
duoc thiét ké ban kinh pht séng 1a 4000 m . May thu séng cta thiét bi d6 & vi tri nao sau day thi thu dwoc séng?
A M (1;-2;3). B. N(1;4;5). C. P(3;1;-1). D. O(-1;3;-1).
Cau 22. Trong hé truc toa dd Oxyz, cho mét cau (S):(x—cosoz)2 +(y—cos,3)2 +(z—cos7/)2 =4 voi a,f va
y lan lwot 1a ba goc tao béi tia Ot bat ki vai 3 tia Ox,Oy va Oz. Biét ring mét cau (S) ludn tiép xuc véi hai
mat cau cb dinh. Téng dién tich cGia hai mat ciu cb dinh d6 bang
A. 40 . B. 4. C. 20z . D. 36x.
Cau 23. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, viét phwong trinh mat phang (P) di qua A(1;1;1) va B(0;2;2)
dong thoi ct cac tia Ox, Oy lan lwot tai hai diém M, N ( khéng trung véi géc toa dd O ) sao cho OM = 20N
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A (P):3x+y+22—6=0 B. (P):2x+3y—z—4=0

C. (P):2x+y+z—4=0 D. (P):x+2y—z—2=0

TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz , cho méat cau () c6 phwong trinh (x—l)2 +(y+2)2 +z*=9. Cho biét tinh
dung, sai ctia cac khang dinh sau.

a) (S) cotam 7(1;-2;0) vabankinh R=3.

b) () di qua gbc toa dd O.

c) Diém M (1;-2;4) nam trong mat cau ().

d) (S) céttruc Oz tai cac diém c6 toa dd (0;0;2) va (0;0;—-2).

Cau 2. Trong khéng gian Oxyz , cho mat cau (S) c6 phuong trinh (x+1)2 +(y+2)2 +(z+3)2 =14 va diém
M (—1;-3;-2). Cho biét tinh dung, sai clia cac khang dinh sau.

a) Mat cau (S) cotamla 1(—1;—-2;-3).

b) Khoang cach tir tam 7 dén diém M 1a IM =2.

c) Diém M nam trong mat cau ().

d) Goi (P) la mat phéng di qua M va cat mat cau (S) theo giao tuyén Ia mot dwdng tron c6 ban kinh nhé
nhét. Khi d6 phwong trinh mat phang (P) 1a y—z+5=0.

Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(1;2—5), B(-3;0;1). Cac ménh dé sau day dung hay sai?

a) Trung diém ctia 4B 1a I(-1;1;2).

b) Phwong trinh méat cdu, nhan 4B lam duong kinh 1a (x+1)" +(y 1)’ +(z+2)" =14.

c) Phuong trinh mat cAu tam 4 va di qua diém B la x* +y° +z° —2x—4y+10z-14=0.

d) Mat cau () co tam thugc Ox va diqua 2 diém A4, B c6 ban kinh bang 545.

Cau 4. Trong khong gian v&i hé toa 6 Oxyz , cho diém A(2;3;-4) va B(4;-1;0) . Xac dinh tinh diing sai clia

cac ménh dé sau:
a) Khoang céach gitra hai diém 4 va B bang 36.

b) Phwong trinh mat cau (S) dwong kinh AB c6 dang: (x—3)2 +(y—1)2 +(z+2)2 =9.

c) Mat cau (S) dwong kinh 4B tiép xtc voi mat phang (P):x—2y+2z-15=0.

d) Gia sr dat hai tram thu phat séng tai hai diém 4 va B, véi ban kinh phd séng ctia méi tram bang ban kinh
mét cau (S) thi nguoi st dung dién thoai tai diém A (2;1;—1) s dung duwoc dich vy cla tram phat thu phat
séng.

Cau 5. Trong khong gian v&i hé truc toa 6 Oxyz , cho diém A4(2;-3;1) va mat phang (a):x+2y—z+1=0.
(P) 1a mét phang di qua A4 va song song v&i (a ). Xac dinh tinh dung sai clia cac ménh dé sau:

a) Moi mat phéng co ptdang x+2y—z+m=0 (mlatham sé thic) déu song song véi ().

b) (P) vudng goc véi mat phéng (Q):2x—-3y—4z=0.

c) (P) co phwong trinh dang ax +by +cz+d =0 VOi %:%.

d) (P) diqua diém M (1;2;-1).

Cau 6. Trong khong gian véi hé toa dd Oxyz, cho mat phang (P):x+y—2z-1=0 va diém 4(-4;1;2). Goi d
la dwong thang di qua A cat mat phang (P) tai B, cat truc Oy tai C(0;£;0)sao cho B la trung diém cta AC. Xét

tinh dung, sai clia cac khang dinh
a) (P):x+y—2z-1=0khong di qua diém A(—4;1;2).

b) Diém A(—4;1;2)nam phia bén trong mat cau x* +y* +z° =23.
c) AC=(4;-8-5).

d) Mot diém thudc dwdng thdng d c6 hoanh dd béng 2 thi cé tung do 16n hon 44/10 .
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TRAC NGHIEM TRA LO1 NGAN
Cau 1. Trong khong gian Oxyz , phwong trinh cia mat cau (S) co tam 7(1;2;1) va di qua diém A(-1;1;2) co

dang x*>+y* +z* —2ax—2by—2cz+d =0. Tinh gia tri cla biéu thtc P=a+2b+3c—d.

Cau 2. Trong khéng gian Oxyz, cho hai diém A(%;—I;IJ,B(Z;O;%) Phuong trinh clia mat cau (S) c6 dwong

kinh AB c6dang x* +y*+2° —2ax—2by—2cz+d = 0. Biét gié tri cia bidu thite P=a+b+c+d 1a phansé
n

tbi gian, m,n e Z". Tinh m+n.

Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, phuong trinh ctia mat cau (S) co tam 7(1;2;3) va tiép xuc véi mat
phang(P):x+2y—-2z+4=0 c6 dang x’+y’+z°—2ax—2by—2cz+d=0. Tinh gia tri cia biéu thirc
P=a-2b+c—d.

Cau 4. Trong khdng gian Oxyz cho A(-2;0;0); B(0;-2;0); C(0;0;-2). D Ia diém khac O sao cho DA,
DB, DC ddi mét vudng géc. I(a;b;c) 1a tam mat ciu ngoai t& dién ABCD. Tinh S=a+b+c.

Cau 5. Trong khong gian Oxyz, mat cau (S) co tam la I(l;l;—2) va tiép xuc voi duong thang

(d): %z yT+1 = # . Tinh ban kinh ctia mat cau (S). ( Két qua lam tron dén hang phan tram )
Cau 6. Trén ban thiét ké dé hoa 3D cla mdt canh déng dién mat troi (nhw hinh dwdi day) trong khdng gian
Oxyz, m6t thm pin nam trén mat phang (P):6x+5y+z+2=0 ; mot tm pin khac ndm trén mat phang (Q) di
qua diém M (1;1;1)va song song voi mat phang (P). Biét phuong trinh mat phang (Q)co dang

Ax+By+Cz+D=0.Tinh A+B+C+D.

Cau 7. Mot ngudi diing & mat dat diéu khién flycam dé phuc vu chuong trinh truyén hinh. Chon hé truc toa do
Oxyz v&i gbc toa do O 1a vi tri nguwdi diéu khién, mat phang (Oxy) trung voi mat dét. Chiéc flycam dang & vi tri

M (1;2;4) va chuyén dong trén duong thang song song v&i mat dét. Biét hudng chuyén dong cla flycam Ia
ﬁ=(2;a;b) (a,b 1a cac sb nguyén) sao cho khodng cach tir vi tri ngudi diéu khién dén dwong thang chuyén
dong cta flycam [a I&n nhét. Tinh a+b.

M

H
A
AN

Oxy

Cau 8. Trong khéng gian voi hé truc toa do Oxyz, cho bén diém 4(0;-1;2), B(2;-3;0), C(-2L1),
D(0;-1;3). Goi (L) la tap hop tat cad cac diém M trong khong gian théa man dang thic
MA.MB = MC.MD =1. Biét rang (L) 1a mét dwong tron, duong tron d6 co binh phwong ban kinh bang bao
nhiéu?
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PHUONG PHAP TQA BQ KHONG GIAN LOP 12 THPT
MAT PHANG, BUONG THANG, MAT CAU
(LOP BAI TOAN LUYEN TAP CHUNG P4)

TRAC NGHIEM LUA CHON ABCD

Cau 1. Trong khéng gian Oxyz , mét phang nao dwai day nhan n = (3;1;—7) la mét vecto phap tuyén?

A 3x+z+7=0. B.3x—y-7z+1=0. C.3x+y-7=0. D. 3x+y-7z-3=0.
Cau 2. Trong khong gian Oxyz , cho méat phéng (P):3x—2z+2=0 di qua diém nao sau day?

A. B(4;2;1). B. A(l;2;4). C. D(2;1;4). D. C(2;4;—l).

Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho diém A(1;2;3). Mat phang chira diém A vatruc Oz co phwong trinh Ia

A 2x—-y=0. B. x+y—z=0. C. 3y-2z=0. D. 3x—z=0v6 sb.
Cau 4. Trong khéng gian v&i hé truc toa d6 Oxyz, toa d6 tdm [ va ban kinh R cla méat cau
(S): X’ +y +2°+2y—4z-5=01lan lwot 1a

A. 1(0;-2;4),R=5. B. 1(0;-1;2), R=+/10.
C. 1(0;2;-4),R=5. D. 1(0;1;-2), R=+/10.

x=1+2¢
Cau 5. Trong khdong gian v&i hé truc toa dd Oxyz, cho duwong thang d:<y=3-t, t R va mat
z=1-t
phang (P):x+2y—3z+2=0. Tim toa do clia diém A la giao diém cia duong thang d va mat phang (P).
A A(3:53). B. A(1;3;1). C. A(-3;5;3). D. A(1;2;-3).
Cau 6. Trong khéng gian Oxyz cho hai diém A4(-2;1;0), B(2;—1;2). Phwong trinh mat cau (S) co tam B va di
qua 4 la
A (x=2) +(y+1) +(z-2)* =/24. B. (x—2) +(y+1) +(z—-2)* =24.
C.(x+2) +(y-1) +2* =24. D. (x=2) +(y—-1) +(z-2)* =24.
Cau 7. Trong khong gian Oxyz , cho hai diém A(—1;0;1) va B(2;1;0). Phwong trinh mat phéng (P) di qua 4
va vudng goc voi 4B la
A (P): 3x+y—z+4=0. B. (P): 3x+y—z-4=0.
C.(P): 3x+y-z=0. D. (P): 2x+y—z+1=0.
Cau 8. Trong khéng gian véi hé toa dd Oxyz, cho hai diém A(l;—2;3), B(3;4;5). Phwong trinh mat ciu duwdng
kinh 4B la
A (x=1) +(y+2) +(z-3) =11. B. (x=2) +(y—1)" +(z-4) =11.
C.(x=2) +(y-1) +(z—-4)" =11. D. (x+2) +(y+1)" +(z+4) =11.
Cau 9. Trong khéng gian v&i hé toa d6 Oxyz, cho hai diém A(1;-2;2) va B(0;2;-2). Phwong trinh mat cau
dwdng kinh 4B la

2 2
A. (x—lj +y2+22=@. B. (x+lJ +y2+22=£.
2 2 2 4
1Y 33
C. (x—1)"+(y+2) +(z-2) =9. Q(x—zj +y2+zz=7.
Cau 10. Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz , phwong trinh méat cau (S) co tam 7(-2;2;1) va tiép xdc véi mat
phdng x=0 la
A (x+2) +(y-2)" +(z-1) =4. B. (x+2) +(y=2)" +(z-1)" =2.
C. (x+2)2+(y—2)2+(z—1)2=5. D. (x—2)2+(y+2)2+(z+1)2=5.

Cau 11. Trong khong gian Oxyz, cho mat cau (S) co phwong trinh x* +y* + 2> +x—2y+4z-3=0. Tim tam
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va ban kinh clia mat cau ().

A T —l;l;—2 ;Rzﬁ. B. / —l;l;—2 ;Rzé.
2 2 2 2
C. I(l;—l;ZJ; Rzi. D. I(l;—l;Zj R—g
2 2 2 2

Cau 12. Cho phuwong trinh x* + y? + 2 —4x+2my+3m? —=2m=0 vé&i m la tham sé. Tinh téng tat ca cac gia tri
nguyén clia m dé phwong trinh d& cho la phwong trinh méat cau.
A. 0. B. 1. C. 2. D. 3.
Cau 13. Trong khéng gian Oxyz, cho diém 4(3;0;0), B(0;-2;0), C(0;0;—4). Mat cau ngoai tiép tr dién
OABC c6 dién tich bang

2
A ll6rx. B. % C. 29rx. D. 16rx.
Cau 14. Trong khéng gian vé&i hé toa dd Oxyz , cho ba diém A(1;2;-4), B(1;-3;1), C(2;2;3). Tinh ban kinh
R ctamét cau (S) di qua ba diém trén va cé tam ndm trén méat phang (Oxy).

A R=+/4l. B. R=4/15. C. R=+13. D. R=1/26.

Cau 15. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, phwong trinh dwdng thdng ¢ di qua diém A(1;2;1) va

vudng goc voi mat phang (P):x—2y+z-1=0 cb dang

A.d:x+1:y+2:z+1. B.d:x+2:l:z+2.
-2 1 1 -2 1

C_d:x—lzy—Zzz—l. Q_d:x—2zlzz—2.
1 2 1 2 —4 2

Cau 16. Trong khéng gian Oxyz, cho mat cau (S):()c—1)2+(y—l)2+z2 =4. MOt mat cau (S') co tam

I'(9;1;6) va tiép xtc ngoai v&i mat cau (S). Phwong trinh mat cau (S') 1a

A (x=9) +(y-1) +(z—6)" =64. B. (x=9) +(y—1) +(z—6)" =144.

C. (x=9) +(y—1)" +(z-6)" =36. D. (x+9) +(y+1)" +(z+6)" =25.

Cau 17. Trong khéng gian Oxyz, cho tam giac déu ABCVGi A(6;3;5) va dwong thang BC c6 phuong trinh
x=1-t¢

tham s6 { y=2+¢. Goi A la dudng thdng qua trong tdm G cla tam giac ABC va vudng goc v&i méat phang
z=2t

(ABC). biém thudc dwong thdng A cb hoanh dd bang 1 thi co cao d6 béng

A4 B.5 C.2 D.6
Cau 18. Trong khéng gian voi hé tea d6 Oxyz, cho (P): 2x—5y+z—-1=0 va A(1;2;-1). Puong thang A qua

A vavuéng goc véi (P) ¢ phwong trinh 1a

x=2+t x=3+2¢t x=1+2¢ x=3-2¢t
A Jy=-5+2t. B. {y=-3-5¢. C.{y=2-5¢. D. yy=-3+5t.
z=1-t z=1+t z=1+t z=—t

Cau 19. Hé thong dinh vi toan cau GPS la mét hé théng cho phép xac dinh chinh xac vi tri clia mét vat trong
khong gian. Cach thire hoat dong ctia GPS nhuw sau: Trong cung moét thoi diem, vi tri M cla mot vat sé dugc
xac dinh bang 4 vé tinh cho trwdc, cac vé tinh nay c6 gan may thu tin hiéu, bang cach so sanh thoi gian tw luc
tin hiéu dwoc phat di véi thoi gian Qhén tin hiéu phén héi thi sé xac dinh dwoc khodng cach tir cac vé tinh dén vi
tri M . Nhw vay, vitri M la giao diém cla 4 mat cau c6 tdm la 4 vé tinh da cho. Gia st trong khdéng gian Oxyz,
4 vé tinh c6 toa dd la A(—l; 6;3), B(4;8;1), C(9;6;7), D(—15;18;7). Tim vi tri M cla vat biét khoang cach tiv
M déncacvétinhlanlwotla MA=6, MB=7, MC=12, MD=24.

A M (1;-2;-1). B. M (-1;2;-1). C. M(1;2;-1). D. M (1;-2;1).
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TRAC NGHIEM BUNG, SAI

Cau 1. Trong khong gian Oxyz cho diém A(1;2;3) va duong théng d : x;3 = yl—l = Z+27

thang di qua 4, vudng goc voi d va cat truc Ox tai M (x;0;0). Xét tinh dung, sai cia cac khdng dinh

. Goi A la dwong

a) A(1;2;3) ném phia bén trong mat cdu x> +y* +z° =14.

b) AM =(x-1;-2;-3).

c) x<0.

d) Khoang céch ti» diém O dén dwdng thdng dé cé dang \/% v6i a,bnguyén dwong va a,bnguyén td cing
nhau. Khi d6 25<a+b<29.

Cau 2. Trong khong gian v&i hé truc toa @6 Oxyz , cho ba diém A4(-1;1;0), B(1;—1;2), C(1;—-2;1). Xéttinh

ding sai clia cac ménh dé sau?

a) Mot vecto phap tuyén ctia mat phang (A4BC) la [ZE,ZE’] .

b) Vecto 13:(1;2;3) la mét vecto phap tuyén ctia mat phang (A4BC).

c) Vecto u =(1;1;0) 1a mdt vecto phap tuyén clia mat phang di qua O va chira dwéng thing 4B .

d) Vecto v = (1;2;3) la mét vecto phap tuyén clia mat phang song song voi hai dwdng thang 4B va OC .

Cau 3. Trong khong gian v&i hé toa dd Oxyz, cho dwong théng d di qua diém A4(2;0;-2) va nam trong mét

phang (P):x—2y—2z—6=0. Goi H va K Ian Iuot Ia hinh chiéu vuéng goc ciia B(2;1;0) 1én mat phéng (P)

va lén dwong thang d. Xét tinh ding, sai ctia cac khéng dinh

a) (P):x—2y—2z—6=0khong di qua gbc toa do.

b) Diém B(2;1;0)ndm trén mat cdu x* +)* +2° =5.

c) AB=A/5.

d) Goi M va m lan luot la gia tri I6n nhét va gia tri nhé nhét tinh tir B(2;1;0) dén dwong thdng d. Khi d6
M? +m*cb gia tri 1a mot sb chinh phuong.

-1 y+l1 z-

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho diém 4(1;2;—1), dwong thang d : x2 ; 12 va mét phéng

(P):x+y+2z+1=0.
a) A la duong thang di qua diém 4 va song song v&i duong thang d . Khi do, N(3;1;—3)1a mot diém thudc
dudng thdng A.
b) Goi Q la giao diém ciia dwdng théng d va mét phang (P). Toa do cla diém O 1a O(9;-6;—7)
c) F(3;0;1)1a mot diém thudc dwong thang d va thda mén OF = J10 |
d) Diém B thudc mat phang (P) théa man dwong thdng 4B vudng goc va cat duong thang d . Toa do diém
B 1a B(0;3;-2).
Cau 5. Trong khong gian voi hé toa d6 Oxyz, cho hai diém 4(3;1;2), B(1;0;3). Mat cu (S)co tam 1 thudc truc
Ox va di qua hai diém A4, B. Cac ménh dé sau day dung hay sai?
a) Toa d tam / ciia mat cau (S)c6 dang 7(a;0;0)).
b) Ban kinh ctia méat cau (S)la R=9.
c) Mt cau (S) co6 phuong trinh 2 :(x—l)2 +y’+2°=9.
d) Diém M (x;y;z)thudc mat phdng (Oyz) sao cho P=MA’ + MB’ + MI* dat gia tri nh6 nhét. Khi d6 gia tri biéu
thc T =x+y+z=2.
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TRAC NGHIEM TRA LOI NGAN
Cau 1. Trong khéng gian v&i hé toa d6 Oxyz cho mat phang (o) di qua diém M (1;2;3) va cat cac tia
Ox,0y,0z 1an lwot tai 4,B,C sao cho dd dai 04,0B,OC theo thi tw Iap thanh cip sb nhan cé cdng bodi bang
3. Khi d6 phuong trinh mét phéng (a) c6 dang Ax+By+z+D=0, (4,B,DeR). Gia tri cia biéu thirc
A+ B+ D bang bao nhiéu?
Cau 2. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho cac diém A(1;2;3), B(1;2;5) va mat phéng
(@):x—2y+z+5=0. Biét diém M nam trén mat phang («) sao cho MA’+MB* dat gia tri nhé nhét. Tim tung
do clha diém M .
Cau 3. Trong khéng gian Oxyz, cho diém M (1;4;9). Goi (P) la mat phéng di qua M va cét 3 tia Ox, Oy, Oz
lan lwot tai cac diém 4, B,C (khac O) sao cho OA+OB+OC dat gia tri nhd nhét. Tinh khodng cach d tir gbc
toa do O dén mat phdng (P) (két qua la tron dén hang phén tram).

x+1_y+2

Cau 4. Trong khéng gian véi hé truc toa d6 Oxyz, cho hai dwong théng AI:T— > %;

-2 —1
A, i _Y—_Zz
2 1

thdng A, A, lan lwvottai 4,B sao cho 4B la ngén nhat. Khi d6 do dai doan thdng 4B la:
Cau 5. Trong khéng gian hé truc toa d0 Oxyz (don vj trén mai truc Ia kilomét) mot tram phat séng dién thoai cla

-1 2 . .
T Puwdng thang d song song v&i mat phang (P) :x+y—2z45=0 va cat hai dwong

nha mang Vinaphone duoc dat & vi tri 1 (1;-2;-3) va duoc thiét ké ban kinh pha song la 5000m .

Nha ctia bédn ban Hung, Ha, Thai, Thuy c6 vi tri toa d6 1an luot 1a M(1;2;O),N(—3;l;0),P(3; 2;4),Q(5;l;—1).
Héi c6 bao nhiéu ban dung dién thoai tai nha thi ¢ thé st dung dich vu cla tram nay khéng?
Cau 6. M6t cbng trinh dang xay dwng dugc gén hé truc Oxyz (don vj trén mdi truc toa dd la mét). Ba birc twong

(P),(Q),(R),(T) (nhw hinh v&) cda tda nha 1an lwgt co phwong trinh:
(P):2x—y—z+1:0, (Q):x+3y—z—2=O,(R):4x—2y—2z+9:0,(T):2x+6y—2z+15:0.

- g =
Y B

Tinh chiéu rong birc twong (Q) cia toa nha.
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